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122 N° CXXXVL DE INTEGRATIONIBUS
s Py

ScHoLIUM. Ex hoc, quod ad longum deduximus, fpe-
cimine pro integranda aquatione canonica primi ordinis , fine
pracedanea indeterminatarum fequeftratione, nemo non videt,
methodum effe generalem pro quocunque ordine, affumendo

pro fecundo ordine hanc zquationem (x =« Y x (x+63)°
%(x=+yy)¢ = C; pro tertio hanc (xt «) N x (x46y)"

(x4 )% (x+£y)@ — C, & ita pro cateris; fic enim
fiet, ut pro quolibet ordine tot reperiantur littera afflumtitiz
@, B v e> & 7> 75 0 @5 &c. quot funt coefficientes in 2qua-
tione differentiali canonica illius ordinis, atque hoc modo obti-
neantur totidem aqualitates ad determinandos tam coefficientes
a, 6 > £ &c. quam exponentes ., 7, ¢» ©, &c. In altioribus
evadit calculus operofior quidem, ac propterea moleftior; fed
ideo methodus haudquaquam difficilior, quippe que uniformis
eft in omnibus.

Ne. CXXXVIL
THEOREMATA SELECTA,

Pro confervatione virium vivarum demonffranda & experimentss
confirmanda.

Auifore Joh. BERNOULLIL
Excerpta ex Epiffolis datis ad filiwm Danielem, 11 Od, & 20. Des.
(fil: nov.) 1727

THEOREMA Lk

Elocitas aqua per foramen valde parvum in fundo vafis
exilientis , tanta eft, quantam grave acquirit libere ca-

dendo ex altitudine aqua fupra foramen. *
* Videatur Nrus C XL1IX,

THEO-
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THEOREMA II.:

Sit curva data C4B, (fz. 1.) per quam defcendat grave B
oft fe in altum trahens alind grave minus A, ope funiculi ACB
trochleam C ambientis, Quaruntur velocitates ponderum A
& Bz
Sit CB=x, EB=—y, earum differ. Ba=—=dx, Bo=—dy,
Bt =—=ds, altitudo verticalis T V, per quam grave liberum
cadens celeritatem acquirit, quam mobile B habet —r , erit
t=—ds* (By— Ax): (Bds* 4 Adx*), Haud dificilius eft
Problema, fi etiam grave A fuper curva aliqua data moveatur *.

THEoOREMA IIL

Sit tubus cylindricus ACBH ( f&. 2. ) utrobique apertus at-
que inflexus in duo crura BA & CH ad partem horizontalem
BC; fit finus anguli ABC==p, & finus anguli HCB — 4,
exiftente nimirum finu toto = 1. Sit porro ille tubus aqua
plenus ufque ad horizontalem M N, voceturque L longitudo
partis tubi MB CN aqua plenz. Erunt agitati liquoris in hoc
tubo ofcillationes , tam majores , quam minores, omnes tau-
tochrona atque ejufdem durationis cum ofcillationibus minimis
penduli alicujus fimplicis , cujus longitudo == L: (p+4).

CoroLrL. Si anguli ABC & HCB funt re&i, qui unicus
cafus et a NEW TON 0 folutus, erit longitudo penduli fim-
plicis, quod ofcillanti aque ifochronum eft, =— £ L, ut inve-
nit NEWTONUS. :

THEOREMA IV.

Chorda mufica, data longitudinis & ponderis, tenfa a da-
to pondere, invenitur facere vibrationes , quemadmodum de-
finit TAYLORUS in Tranfaiionibus Londin.

* Vid. Ni. CXLIYV, CXLYV.
Q 3 THEO.

TAD
XLV,
Fig, 2.




N. CXXXVIlL. THEOREMAT A
TaHEOREMA V.

Sit jam chorda ALB (fig. 3) craffitici & ponderis expers,
onerata in medio pondufculo dato perexiguo L, tenfa autem
dato pondere P magno: dico numerum vibrationum hujus chor-
dz, durante una ofcillatione penduli date longitudinis D, fore
=2V (DxP: ABxL).

TauaeoreMA VL

lisdem pofitis fic chorda AB ( f. 4. ), onerata duobus pon-
dufculis zqualibus & 2quidiftantibus, cum a fe invicem tum ab
extremitatibus A & B. Vocetur unumquodque pondulculo-
rum ! L : dico fore numerum vibrationum (ofcillante femel pen-

dulo dato D)=V (6 DxP: ABxL.

TuroreEMA VIL

Si, manentibus reliquis , fint tria pondufcula fingula =1 L;
erit numerus vibrationum chorde =2 v ((6—3 v 2)DxP:
ABxLj. Sipondufcula fint quatuor fingula — § L, erit nu-
merus vibrationum , quem vocabo N=:2V((5 —V5)
DXP: (s+V5)XtABXL)=—2vV({(25—5V5) DxP:
(+V 5) ABx L) .Si fuerint quinque pondufcula, quorum unum-
quodque = * L, habebitur N = v ((60 — 30V 3) DxP:
ABxL). Sint tandem pondufcula fex, fingula —:L, erit
N—1 (( 42x0x — 1264x +16842) DX P: (2xx -+ ax+aa)
ABxL), ubi notandum, per « me intelligere numerum quem-
libet pro lubitu affumtum, atque tum x efle radicem hujus z-
quationis x* — 2xx — 24ax +a' =o. Eadem methodo,
quam habeo , progredi poffum ad determinandos numeros vi-
brationum pro pluribus pondufculis , quibus chorda onerata
fupponi poteft: fed pergo ad alia *. .

De gravibus rotando defcendentibus in plano inclinato, vel

¥ Vid, Nus, CXL
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in curva aliqua, vel etiam verticaliter - fufpenfis ex filis circa
axes circumvolutis fefe evolvendo, fequentia habe.

TusoREMA VIIL

Sit grave aliquod cujufcunque figura BFG, (Fi. 5.) cujus
centrum gravitatis fit C, ex quo & radio C A deferiptus AHL
circulus reprafentet axem, cui circumvolutum intelligatur filum
aliquod, fecundum ordinem litterarum EALHALHAL &ec.
Ipfum vero grave fua gravitate defcendere concipiatur, id quod
fieri non poteft nifi rotando, dum nimirum axis ex filo fefe
evolvit hoc litterarum ordine AHLAHL. Quaritur, poft-
quam ex altitudine EA quacunque defcenderit grave, quanta
fic velocitas centri C?

SoruTIO. Vocetur D diftantia centri ofcillationis figura
rotantis a pun&o fufpenfionis, quod ubicunque in circumfe-
rentia AHL fumi poteft. Sit radius CA =—=4; EA altitu-
do verticalis, per quam grave rotando defcendit, ==R; alti-
tudo quafita per quam grave aliquod liberum defcendere de-
bet, ut acquirat velocitatem aqualem illi quam habet gravis
rotantis centrum gravitatis C, == z; dico fore e ==aR: D.

CoROLL. 1. Sigrave BFG eft circumferentia circuli, vel
fuperficies cylindrica, cujus radius CB ==¢, erit z=aaR:
(aa+6b),

CoOROLL. 2 Si vero fit ipfe circulus vel cylindrus, erit
g=—1244R: (2a22+b0).

CoRroLL. 3. Si fit fuperficies fpharica, habebitur z==344R:
(34a+260).

COROLL. 4. Et tandem fi fit globus gravis, fiet 2= 5aaR:
( 5ae+ 268).

Notandum , in his omnibus, poni axem AHL gravitatis
expertem.

SCHOLION. Poffent experimenta inftitni, ut pateret an
centrum C haberet velocitatem , quam hic affignavimus, quo
ipfo cuilibet manifefta fieret confervatio virium vivarum, cum

prae-
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