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376 N°. CXLVIL: DE QUADRATURA

N ' GXLVIELLL

JOHAN BERNOULLI,
DEMONSTRATIO METHODI ANALYTIC A,

Qua ufiss eff pro determinanda aligna Quadratura exponentiali
per [eriem, traditam olim in Altis Eruditorum A. 1697.
pag. 131 %

Rincipia calculi exponentialium , 2 me primum inventa , ac
poftea quoque publici juris fadta in A anni 1697 Menfe
lirtio , pro ca qua fuerunt foecunditate, uberrimam dederunt
Eruditis materiam provehendi pomceria Geometriz {ublimioris,
per incrementum hoc novum calculi infinitefimalis , antea non fa=
tis , vel omnino non cognitum.

I 1

Inter exempla curvarum exponentialium , que ibi trataverani,
occurrit aliqua ex claffe harum curvarum , cujus natura exprimi=

tur hac @quatione ™ ==y, nominando coordinatas x & y ; vid.
pag. 130 & 131 1; ubi poftquam varias oftendiffem affectio-
nes, infervientes partim conftruétioni ipfiufmet curva, partim du-
cendis tangentibus, partim etiam Maximorum vel Minimorum
quorundam determinationi, qua omnia circa infolitam hanc ma-
teriam non fpernenda videbantur , tandem in mentem venit ali-
quid dicere de affignanda quadratura, hoc eft , de inveniendo

[in hac curva] [3dx feu /%" dx. Quod quomodo peragere-
tur, tunc quidem oftendere non erat ex inftituto meo 5 quocir-
ca contentus fueram , unicum , quafi in tranfitu, exponere ca-
fum, qui pre cateris ob infignem fui fingularitatem videbatur
mereri

® N°. XXXVL pog. 185. Tom. L. t Pag. 184, 185. Tom. I.
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CURVE EXPONENTIALIS. {77

fereri aliquam atcentionem, {uppreffa tamen in hunc ufque diem
demonftratione,

I1I,

Calus autem, de quo hic fermo, ita habet : Sit abfciffa x—1}

adeoque etiam ordinatim applicata y feu ™ == 1; erit, ut tum
jam inveneram & infinuaveram , area curva hifce ordinatis ref-
pondens, hoc eft [¥" dx=—=1—1:2"41:3° —1:4*+1: 5%
— &c. .. &c. Qua feries mirabili adeo celeritate convergit,
ut terminus decimus 1: 10'° nononifi unicam decimam millefi-
mam millionefimam particulam conftituat unitatis, feu termini
primi.
V.

Sicuti fummus tum temporis Geometra LEIBNITIU S, cum
quo frequens litterarum commercium colueram, ita quoque alii
Viri infignes, hujus feriei concinnitatem & elegantiam mirati ,
originem ejus, quam fibi non obviam fuiffe , ingenue fateban«
tur, a me edoceri maluerunt, quam ei inveftigande diu fruitra
infudare. Nec defuere, longo poft tempore, qui ex locis non
tantum vicinis , fed procul quoque remotis , me convenientes,
vel faltem per litteras compellantes , analyfin abs me peterent
rei hujus , quz tamen non adeo abftrufa, vel invenw difficilis,
reGtam viam incedentibus apparebit.

V.

Ut itaque ulteriores praevenirem folicitationes, cum prafer-
tim nuper admodum idem ad me fa&um fuerit petitum, tandem
commodum fore judicavi atque utile ad avertendas importunas
preces , fi femel pro femper luci publice exponerem calculum
nullo fane myfterio dignum. En igitur proceflum. Ex loga-
tithmo pofito z invenitur numerus N, formando hanc feriem :

Joan, Bernoslls Qpera emnia Tom, 111, Bbb N
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S OLIE 2, = 2 . .
N=1+2+"7+F 33 +-2-_3"4+ S + &c, id quod jam

dudum cognitum ¢ft, atque nunc tritifimum,
VI,

Per naturam logarithmorum , fcitur effe logarithmus ipfius

2t —pl= [ per / intelligitur logarithmus quantitatis, qua eans
dem litceram immediate fequitur J; unde logarithmus ipfius

x" ==xlx. Scribendo igitur in ferie precedente pro =, 22,
zi, 2%, 2%, &c. eorum valores x/x, x* {x*, x*Ix*, x*lx%,

x5 /x*, &c. habebimus ipfum ejus numerum feu x™ expreflum

per fuos logarithmos & logarithmorum potentias; hinc oritur
xt x> | oxdIxd  xt [x*

. x 2
fequens feries : 4" =1 4 % /x f =4

a3 [ !

2.3 2.3:4

o+ o + &c. cujus finguli termini multiplicati per dx das

bunt elementum x”* 4 fisure quadrandz,
& q
' I I'

Reftat ur integrentur finguli termini hujus feriei (1 +F » /%
27 .3 A3 +1. 4 oA fand

+xix - ;;’“ + i;—,j—"a-l- ’:-32-7 + &c) dx, quod fit, fi unus
quifque feparatim traétetur , ac debito modo convertatur in
plures alios, qui bini & bini fumpti ex ipfa formatione reddan-
tur integrabiles; ficuti hoc olim ita praftiti in formatione mex
feriei univerfalis , omnes integrationes gencraliffime complec-
tentis : vid. Aéfa Erud. Menfe Nov. A, 1694 *, Ita exempli
gratia , {i fecundus terminus ( ¥/x) 4x fub hac facie expona-
tur (xleds—tLxxdlx ) — L xdv, cul revera xqualis eft x/xdx
ideo quia dix==ds: x, proinde ! xxdix deftruitur per — ! xdv;
crit igitur terminus (x/x) dx abfolute integrabilis fub hac facie
(x

¥ N° XXI, pag. 12§, Tom, I.




CURVE EXPONENTIALIS 379

(xlxdx"Lxxdlx)— 1 xdx exprefluss ejus namque inte<
grale eft == 4 xx/x — £ xx ; fimili modo cum reliquis erit

procedendum.

VIIL

Ifta itaque alterna fignotum pofitio, qua quantitates fub alia
facie pofitz deftruunt pracedentes, fi probe obfervetur, termi«
ni dx, xlxde, x*ix*dx, x*Ix* dx , &c. exponentur, ut fequens
refert Tabula;

dxﬂ(dx)
wixdx =—(xilxdxof-luxdix)—Lixd

et e (el 3 ey (3t o o 4
2
- %x‘a’x
2 dem= (xR dx e Xl dls) e E X7 Ux*d x - i'f’ x*lxdlx )
o ( 343 x' lxdx 4 1'32 x*dlx) -—-g"?%x’ dx
&‘!x*dx:(x*ﬂr*dx+f:.x‘!x"a’!x)—m(gﬁx*ix’a'x-}-%?x‘t’x‘dix)'

o (Ehetterdeg B2l dlx)— (52 wtlxa

52 ey op 52
& lxsdn = (&« ;

I X,

Hzc ita continuabuntur, quoufque libuerit, quorum fi cas
piuntur integralia per partes fingulis parenthefibus (.o » ) inclus
fas, refultabunt fequentia :
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