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PREFALE

Eux qui compareront la petiffe de

Z cét Ouvrage avec la grandeur de fon
titre, feront peut-eftre d’abord rebutez par
Ia difproportion qui paroift entre I'un &
Pautre ; & il y a fujet de craindre qu’ils
ne prennent toutes ces’ promefles fi ex-
traordinaires , que pour des expreflions
trop hardies d’une perfonne qui s’engage
aifément a faire ce qu'clle ne {cauroit exé-
cuter : mais je les fupplie de vouloir un pen
ﬁll}velldx'c leur jugement, & de confiderer
qu'on ne donne 1ci que la moitié de ces
Elemens, & que des {eize livres qu’ils doi-
vent contenir, on n'en publie maintenant
que neuf, parce que les autres expliquant
ce quil y a de plus profond & de plus reé-
levé dans les inventions extraordinaires de
la Geometrie, ne font pas fi neceffaires 4
ceux qui veulent commencer a apprendre
cette Science. Cependant, dans ces pre-
miers livres, on ne laifle pas de trairer ce
w’il y a de beau dans les quinze livres
"Euclide , & outre cela, ce qu’Archimede
a démontré de la quadrature du cercle , Ics
Lunes d’Hippocrate , les Logarithmes, les
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Sinus , & quelques autres chofes de cette
natute. On y verra les propriétez merveil-
leufes des nombres qu’Euclide a démon-
trées dans le feptiéme, le huitiéme & le
neuviéme de {es Elemens. On y apprendra
la démonftration des Gramdewrs incom-
menfurables , qui eft peut-eftre Peffort le
{)Ius grand dont I'efprit humain foit capa-
ole , puifqu’allant fouiller julques dans la
poflibilité des chofes , 1l découvre avec tant
de clarté ce qui eft & ce qui n’eft pas ; & que
dans la multtude infinie des comparaifons
qu'il regarde toutes comme poflibles entre
deux grandeurs , il démontre avec une afiti-
rance n¢ébranlable, que Dieu mefme n’en
voit pas une capable de fournir une com-
. mune mefurc de ccs deux grandeurs. Mais fi
_cette démonftration eft belle , il faut avouér
quelle eft bien difficile : ceux a qui nous
avons l'obligation d’une fi grande décou-
verte , ne nous ont point montré d’autre
_route que celle qu’ils ont tenué eux-mémes,
foit qu'en effer ils n’en ayent point connu
d’autre , foit qu’ils ayent voulu par 1d nous
faire experimenter une partie deleur peine,
& nous faire gofiter en mefme temps avec
dautant plus de plaifir les délices de ce
nouveau monde, que nous aarons et plus
de peine 4 y parvenir. Quoy qu'il en foit,
ce chemin eft fi long & fi plein de difficul-
ez, qu'il f& trouve fort peu de perfonnes
qui
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qui ayent ou affez de conftance pour en fup-
porter I'ennui, ou aflez de force pour em
{furmonter la fatigue. Je ne fcay fi joferay
dire que j'ay efté aflez heureux pour décou-
vrir une nouvelle route. Ce ne feroit pas
une forr grande lotiange pour moy : un ma-
telot aventurier eft quelquefois plus heu-
reux a faire quelque nouvelle découverte ,
que le plus fage Pilote, & le hazard fait
trouver mefme dans la tempefte, ce qu'on
n’auroit fceli découvrir-avec toute la con-
noiflance que I'on pourroit aveir dela Ma-
rine. II {¢ pourroit faire aufli que courant
comme jay fait ces vaftes mers dela Geo-
metrie , le hazard m’auroit fait rencontrer
une route nouvelle & inconnué aux grands
hommes qui m’ont précedé. Je ne prétens
pas ncanmoins m’attribucr cette bonne
fértune ; mais je puis bien dire du moins
que la route que je tiens pour aller aux
Incommenfurables eft tres-courte & tres-
aifée ,-& que pour peu d’attention que I'on
veuille apporter a la leCture de quatre ou
cinq petites pages, on comprendra parfai-
tement une chofe que tres-peu de Cs)cr(on—
nes , mefme de ceux qui fe meflent de Geo-
metrie, {ont capables d’entendre.

Aprés cela je traite de diverfes fortesde
progreflions , & jinfifte particulicrement
fur les deux plus celebres, quifont [a Geo-
metrique & I'Arithmetique ; & Ies compa-
avj rant
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rant I'une avec lautre, je traite des Loga-
rithmes, & fen fais voir l'artifice par le
moyen d’une ligne geometrique, qui fera
tres-utile pour la réfolution des Problemes
d’Algebre de toutes fortes de dimenfions.
Cleft cette ligne avec laquelle j’ay quarré
autrefois 'Hyperbole ; & ce qu'un de mes
amis m’a fait voir depuis peu dans le {ca-
vant Journal d’ Angleterre , touchant ce qui
a efté publi¢ fur certe matiere par de tres-
ﬁ;nvans Geomettres , ne m’a point furpris >
& mefme ccla m’a fait penfer que ces
Meflieurs n’avoient pas voulu nous com-
muniquer tout ce qu’on pourroit dire {ur
ce fujet. Je finis certe premiere partie par
Ya pratique de la Geometrie ; ce qui devroit
faire le dernier livre de tous ces Elemens.
Outre les operations les plus faciles & Jes
plus communes, j'y donne les principes
pour mefurer les grandeurs & les diftances
des licux inacceffibles, pour faire la carte
d’unc Place ou d’une Province; pour trou-
wer les finus , les tangentes, & les fecantes
de tous les angles; & enfin pour avoir la
connoiffance de tout ce qui appartient a
cette partie , que I'on appelle la Geometrie
pratique.

Aprés cela je donneray dans tout antant
de livres, I’Algebre, les' Se&ions Coni-
ques , les Spheriques , & la~ Statique;
mais fur tout j’éeabliray cing ou fix re-

: gles
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gles génerales , ‘defquelles enfuite, comme
par des corollaires, on tire la démonftra-
tion d’une infinité de propofitions qui
paffent pour grandes dans la Geometrie.
Ceft-1a qu'on trouvera la mature & la
mefure des efpaces afymptotiques, dont
Ia connoiffance eft la’ chofe du monde
la plus admirable, & qui fait voir le plus
clairement la grandeur & la fpiritualité
de noftre ame , puifque par la feule lu-
miere de fon efprit, penetrant au-deld de
Pinfini, eclle découvre fi clairement des
chofes , que nulle experience fenfible ne luy
peut apprendre , & qu'ancune puiflance
corporelle ne fcauroit feulement apperce-
voir. Ces efpaces font d'une étendué
altucllement infinie , compris entre deux
lignes , qui eftant prolongées 4 I'infini, ne
fe rencontrent jamais ; d’ou leur vient le
nom d’Afymptotes. Cependant on dé-
montre que ces efpaces infinis en longueur,
font néanmoins égaux 4 un cercle ou a
une autre figure déterminde : de forte que
I'Infini mefme, tout immenfe & tout in-
nombrable qu’il eft, fe réduit néanmoins
au calcul & a la mefure de la Geometrie,
& que noftre efprit, encore plus grand que
luy, eft capable de le comprendre. De
toutes les connoiflances naturelles que
I’homme peut acquerir par fon propre rai-
fonmement, - fans doute la plus admx‘rabl[et
¢




PREF AGE.

eft cette comprehenfion de I'infini : & je
ne voy rien de plus propre a nous con-
vaincre de I'exiftence de noftre ame, & a
nous faire reconnoiftre, qu’outre la faculté
matericlle que nous avons d’imaginer par
le moyen des organes, nous en avons une
toute fpirituelle pour penfer & pour rai-
{onner , que le plus grand de tous les Phi-
lofophes appelle une puiffance indépendan-
te des organes, [eparée de la matiere | &
venant d’ailleurs que du corps. En effet,
quelque effort que nous faflions pour ima-
giner I'infini, nous n’en viendrons jamais
a bout; & tandis que nous neus en tien-
drons a la feule imagination, nous pour-
rons bien nous figurer un efpace d’une
vafte étendu€ , mais il fera totijours borné :
parce que I'imagination eftant, a propre-
ment patler , une puiffance corperelle , qui
ne nous reprefente rien que par des fan-
tofmes & par des images fenfibles, doit
eftre clle-mefine,, comme le corps, bornée
dans fes reprefentations. Et comme un ta-
bleau ne {cauroit reprefenter 4 nos yeux une
étendii€ adtucllement infinic, a4 caufe que
ce qui eft borné dans un certain efpace ne
peut contenir ce qui n’a point de bornes;
aufli I'imagination n’eftant qu’un tableau
qui nous reprefente des images a la verité
bien fubtiles, mais toljours materielles,
ne {cauroic nous faire voir que des chofes

corpe-
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corporelles & limitées , toute I'immenficé
de Pinfini ne pouvant eftre contenué¢ dans
les bornes d’unc peinture corporelle. L’i-
magination e peut donc-atteindre jufques
la, que de nous reprefenter I'infini.  Mais
d'ailleurs la démonftration que nous fai-
fons de la nature & des proprictez de cette
immenfe & infinie étendué afymptotique,
nous convainc également que nous avons
dans nous une faculté capable de nous re-
prefenter cette ¢rendti€ infinie. Car comme
afin de mefurer avec la regle & le compas
une figure reprefentée fur du papier, il faut
que jaye cette figure prefente a mes yeux
& ama main, afin qu'appliquant I'inftru-
ment a fes angles & a fes coftez, je puifle
en prendre routes les dimenfions, & en dé-
terminer ainfi la grandeur ; de mefine afin
que par la regle dema raifon je prenne les
mefures de cét efpace afymptotique , il faut
que j'en aye une idée intimement prefente
a monefprit; & que ce mefme efprit s’ap-
pliquant , pour ainfi dire, a cette idée &
a cette figure interieure, il en prenne les
dimenfions , en détermine la grandcur =8
en démontre toutes les propriéeez. Il faut
donc reconnoiftre que nous avons en nous
des idées & des reprefentations claires &
diftin@esd’une ¢tendi€ infinie; & que par
con[l'qucn} cette faculté qui nous repre-
fente ainfi ¢c que.nul corps ne peut repre-

fentes,
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fenter, eft une puiffance purement fpiri-
tuelle & diftin&te de la matiére : de {orte
que la Geométrie, par une feule démonftra-
tion , prouve également une des plus-admi-
rables propriétez de la nature , & en mefme
temps une des deux plus importantes ve-
ritez de la Morale.

Oferay -je pafler encore plus avant, &
dire¢ que dans cette mefme démonftration
on trouve aufli la preuve invincible de
Pexiftence de Dieu? Je fcay que la nature
divine eft un abyfme de Jumiére , qui fe ré-
pand par tout , & qui fe fait fentir aux ef-
prits les plus aveugles & les plus ftupides :
mais je (l;ay auli jufqu’a quel point eft

allde I'impiéeé des Iibertins, qui ne pou-

vane réfifter 4 leurs propres convictions,
ni fe répondre 2 eux- mefmes, tichent
d’¢luder an dehors les démonftrations des
autres , en {e retranchant dans I’embarras
de I'éternité ; & ils penfent eftre fort a cou-
vert dans cette multtude infinie de caufes
dépendantes , & trouver tofijours lieu de
fuir dans la fuite éternelle de diverfes pro-
ductions. Mais la Geométrie, par un exem-
ple manifefte des afymptotes, démontre
invinciblement , que mefme dans cette pré-
tendté fuite des caufes fubordonndes &
dépendantes les unes des antres i Pinfini,
il faut neceffairement en venir i une pre-
Bicre pature , qui CONCOULANt avec toures

s
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ees caufes particulidres , & correfpondant
a tous les temps , foit elle-mefme infinie &
éternelle, & qui ne produifant toute feule
aucune de ces caufes {ans le concours &
fans la détermination des autres , {oit néan-
moins la caufe générale qui produit & qui
eonferve toutes chofes.

Peut-cftre , aprés tout, qu'on penfera que
je mets ici les chofes en abregé feulement,
& que cette Geométrie pourra bien fervie
de memoires & ceux qui fcauront déja cet-
te {cience , mais non pas d'inftrution a
ceux qui la veulent apprendre, Je déclare
que cela eft bien ¢loigné de mon intention ,
qui n’a jamais efté de faireunabregé : jay
tolijours prétendu faire une Geométrie
qui puft fervir 4 ceux qui commencent , &
ou ceux mefme qui n’ont jamais oui par-
ler de Mathematiques , puiflent apprendre
en fort peu de temps, non feulement ce
qui eft le plus neceflaire dans la Geomé-
trie, mais encore cc qu’il y a deplus relevé,
Je fcay qu'en cette matiere les livres les
plus courts ne font pas totjours les plus
clairs ; & parmi le grand nombre de ceux
qui ont voulu nous faciliter la lecture &
I'intelligence  d'Euclide , plufieurs en ont
bien amoindri le volume ; mais tous n’ont
pas pour cela accourci le temps qu’il faut
pour le comprendre. Entre tous les Com-
mentateurs , le pluslong , a mon avis, eft

Cla-
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Clavius , & le Pere Fournier eft le plus
court ;. je {ui§ néanmoins perfuadé qu’il
faut plus de temps pour entendre paffable-
ment Euclide dans le Pere Fournier , que
pour le comprendre dans Clavius : tant il
eft vray que dans la Geométrie onne doit
pas mefurer le temps de I'"étude par la
grandeur ou la petitefle du volume.  Ainfi
dans Je deflein que j'ay cit de donner le
moyen d’apprendre cette Science avec le
plus de facilité qu’il mé fereit poflible, je
ne me fuis pas tant émudié 4 eftre court
dans les écrits, qu'a me rendre intelligible
dans la facon de proceder; & fi ce volume
aroift fort petit , celane vient pas tant de

a bridvetd des démonftrations particu-
Lieres , que de la facilité de la methode gé-
nerale. ~Car il faut remarquer qu’une des
chofes qui rendent difficile & ennujeufe
la leGure d’Euclide & des Auteurs ordi-
naires , c'eft que dans Pexa&itude rigou-
reufe qu'ils ont' de ne laiffer pafler fans
dc’mon(}tratiou rien de ce qui fe peut dé-
montrer , pour facile qu'il paroifle d’ail-
leurs; il arrive fouvent que ce qui cuft
efté clair, fi on fe fuft contenté dele pro-
pofer a lefprit, tel qu’il paroift naturelle-
ment , devientdifficile & embarraflé, lorf~
qu'on veut le réduire 4 une démonttration
réguliere. De plus, il fe trouve fouvent,
que pour démontrer une propofition im-
por-




PREFACE,

portante , Euclide employe une tres-grande
{uite de propofitions , qui ne fervent.pro-
prementa rien, qu'a prouver cette princi-
pale propofition. Si donc par la feule ex-
pofition on vient a faire appercevoir la ve-
rité , fans fe mettre en peine de démontrer
ce de quoy on eft pleinement convaincu ,
& fans employer des difcours qui ne fem-
blent fervir qu’a nous faire defapprendre ce
que nous ne {caurions ignorer, on s’épar-
gnera bien de la peine, De mefme, fil'on
peut tout d’'un coup démontrer ces pro-
pofitions capitales & importantes d’Eu-
chide , fans employer cette longue fuite de
démonftrations , & fans tant de prépara-
tifs , on anra fans doute le moyen de re-
trancher bien des choles inutiles : c'eft co
que je penfe avoir fait en plufieurs en-
droits, démontrant dans une feule pro-
pofition ce qui n'eft ordinairement prou-
vé que par cette fuite ennuieufe d'autres
propofitions. Un autre moyen d’abreger,
dont je me fuis fervi, c’eft’ de réduire les
chofes fous de certains. principes géné-
raux ; ce que j'ay fait non feulement

1ans
ce livre , ou par cinq ou fix rcglcs univer-
felles je démontre une infinité de grandes
propofittons , mais aufli cn beaucoup d’au-
tres endroits, comme !()l'lquc traitant des
Sections Coniques, je démontre les pro-
prictez des quatre par quelqu'une des pro-
pricez
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pri¢tez qui eft particuliere 4 unc feule fe-
&ion. Parexemple, les confiderant toutes
fous les propriétez de I'Ellipfe, je dis que
le Cercle: eft une ellipfe, dont les deux
fovers fe touchent ; que la Parabole eft une
ellipfe, dont les deux foyers font infini-
ment éloignez I'un de l'autre ; & que I'Hy-
perbole eft une ellipfe , dontles foyers fone
plus qu'infiniment €loignez : ce qui a un
fort bon fens , comme je P'explique en cét
endroit.

Quelqu'un fans doute trouvera mauvais
que j'aye laifl¢ la methode ordinaire de
ranger les définitions , les principes & les
propofitions; & il croira peut-eftre que je
fais tort a la Geométrie ; de luy ofter ce qui
I'a tofijours fait pafler pour la Scicnec la
plus exa&e. Un autre me reprochera que
jay encore gardé quelques vieilles fagons
de démontrer , aprés que les modernes,
par cette politeflc fi propre au temps ou
nous fommes, ont donné des démonftra-
tions bien plus naturelles , & ont fait voir
Ia difference qu'il y aentre éclairer l'efprit
& le convaincre.  On me dira encore que
je me fuis negligé en beaucoup de chofes
que j'ay avancé plufieurs propofitions {ans
les démontrer ; que je cite fouvent des
endroits, qui ne prouvent pas dire&ement
ce qui cft en queftion; que je me fers
igditferemment de la Converfe , & de la

pro-
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propofition mefme. A tout cela je répons
enunmot, que dans le deflein que javois
d'enfeigner la Geométrie avec toute la
facilit¢ poflible, la voye que jay {uivie m’a
femblé la plus propre : ce qui_ne m’em-
pefchera pas néanmoins de profiter des avis
que les perfonnes intelligentes auront Ia
bonté de me donner.

Cependant , je m’appercois , que faifant
profeflion d’cftre fort court dans ¢ét Ou-
vrage, je fuis exceflivement long dans la
Prdface. Ainfi je ne m’arrefte pas a faire
voir les grands avantages de Ia Geomé-
trie y je dis feulement , que fi jamais elle a
efté de quelque utilit¢ dans I’étude des
Sciences naturelles, & dans la pratique des
Arts, clle eft maintenant de la derniere
neceflité pour T'un & pour I'autre. On
fcait 4 quel point on a porté dans noftre
fidcle la perfection des Arts , & avec quelle
penétration I'on va approfondir les ma-
ticres les plus cachées de la Phyfique. De
la facon quon s’y prend aujourdhuy, la
Geométric eft neeeffaire aufli-bien que la
Méchanique , qui n'eft qu'une Geométrie
appliquée au mouvement local , & ceux
qui ont maintenant le plus de vogue, font
inmrclligxblcs , fi I'on n’a ces deux con-
noiflances. Pour ce qui eft dela Méchani-
que, j'en ay donné une partie des Elemens
dans un difcours du Mouvement local,
que
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que je ne dois pas avoir honte d'avofier
pour mien ; & jefpere ‘qu’avec ce que je
public maintenant dans ce livre de Geo-
métrie , on aura deux grands moyens
d’entendre la Phyfique de ce temps, &
d’en bien juger : & peut-eftre trouvera-
t-on que cecux qui ont la réputation d’a-
voir ¢tabli leur Philofphie fur les fonde-
mens de la Geométric & des Méchaniques ,
ne font pas totijours inébranlables; & que
cela mefme qui a fervi 4 faire valoir leur
do@irine , fervira a faire connoiftre leurs
erreurs. Je veux encore avertir le LeGeur ,
que je ne prétens nullement vouloir pafler
pour Auteur de ce que je donne dans cét
Cuvrage ; j’ay pris de tous coftez ce quim’a
agréd : & fi quelqu’un y trouve quelque
d%ofc qu’il pcn‘%c eftre de fon invention , ou
de quelque autre, qu'il -le prenne hardi-
ment, & qu'il Pattrib€ 4 fon Auteur, j’y
confens volonticrs , & je ne le luy conte-
fteray point. Que fi par hazard il y ren-
contre quelque chofe qui ne fe trouve point
allleurs, & qu'il veuille me I'attribiier,
alors je le reconnoiftrai pour mien, de
peur qu’il ne foit a perfonne.
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