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• Des Lignes , & des Angles .

i . 1 % A r k nom de Quantitc ncus
r * entendons une chose , qui estant

-â - comparée à une autre de meímc
nature , peut estre appellee plus grande ,
ou plus petite ; e'gale , cu inégale : com¬
me sont l ’Etendue , le Nombre , la Pe¬
santeur , le Temps , le Mouvement ; &
toutes ces choies > cn tant qu

’ellcs se peu¬vent ainsi comparer , solvant le plus ou le
moins , soutl ’objct de la Géométrie.

z . On s ’arreste néanmoins à considé¬
rer particulièrement l ’Etenduc , comme
celle qui peut lèrvir d ’

excmplc & de ré¬
glé à mesurer toutes les autres Quantitcz .

A ) . Ea



1 E L E M E N S
5 . I.a quantité , qui a 6c I ' étendue feule¬

ment en longueur , Fans aucune profon¬
deur , s ’

appelle Ligne . : celle qui est éten¬
due en longcur & en largeur , s ’ appelle
Surface ou Superficie : celle qui a de la
longcur , & de la largeur , & de la profon¬
deur > s ’ appelle Corps ou Solide.

4 . Le Point est un endroit de la Quan¬
tité' , lequel 011 considéré comme s ’ il n ’ a-
voit aucune e tendue , & qu’il íust indi¬
visible de tous costcz : ainsi les extre'mi-
tez , ou le milieu d ’ une ligne , font des
Points.

5 . II y a des lignes Droites , & des li¬
gnes Courbes : de mesure il y a des sur¬
faces Planes , qui s ’

appellent des Plans :
Si des surfaces Courbes , qui font Con¬
nexes en dehors , comme le desius d ’ une
voûte , & Concaves en dedans , comme le
dellcmsd’ une voûte.

6 . Lorsque deux lignes fe touchent en
un point , & vont ensuite en s ’ éloignant
1’ une de P autre , il íè fait entre ces li¬
gnes un single , qui s

’ appelle KeBihgne
quand les deux lignes font droites , a :
Curviligne quand elles lònt courbes , b :
& Mixte quand lune est courbe , & l ’au-
tre dto .te , c .

7 . L ’ an-

V M - Y



D E GEOMETRIE , liv . I . ;
7 . L ’ angle est dit estre d ’ autant plus

petit , que les lignes qui le font , font plus
inclinées 1’ une vers 1’ autre . Prenez deux
lignes a b & a c , qui fe £
touchent en a : si vous ima - ^
gincz que ces deux lignes
s ’ ouvrent comme un com - .
pas , en íorte qu

’ elles de-
meurent toujours attachées en a comme
par le clou du compas , tandis que 1' ex¬
trémité c s ’ écarté de P extrémité b ; alors
vous concevrez que plus ces extre'mitez
s ’

éloigneront mutuellement , plus auflì se
sera grand 1’

angle qui est entre deux : &
au contraire , u vous approchez d ’ avanta¬
ge ces extre 'mitez , vous ferez que les li¬
gnes seront plus inclinées , ou plus pan -
chées l ’ une vers P autre , & P angle en se¬
ra plus petit .

8 . II faut donc bien remarquer que la
grandeur des angles se mesure , non parla longueur des lignes qui le font , mais
par leur inclination . Par exemple , P angle
b est plus grand que
P angle a , quoi - que
les lignes de b soient ...
plus courtes : par ce
qu ' elles nc sont pas
u inclinées l ’une vers 1
ies lignes de P angle n
prendre ,

'autre , que le sont
; & pour le com -

on n a qu a s imaginer que
A ij



4 E L E M E N S
gle b est pose sur sangle a , comme on le
voit par les lignes ponctuées , qui repré¬
sentent l 'angle b . Car pour lors on verra
que sangle b contiendra aisément au de¬
dans de

"
íoy l ’

angle a , & que les lignes
d ’ a ícrcnt bien plus inclinées s une vers
’autre , que ne le font les lignes de b ;

& qu
’ainssi enfin sangle a est plus périt.

9 . L ’angle lè désigne ordinairement par
trois lettres , dont celle du milieu marque
ie point où les deux lignes íè touchent ,
comme en la figure suivante , b a c mar¬
que sangle fait par les deux lignes b a &
c a , en forte que a est le point commun
où les lignes fe touchent.

10 . Si nous imagi¬
nons une ligne a but -
tachée par le bout a

|_£ au milieu de la ligne
d c , & que dc plus
nous fassions mouvoir
cette ligne autour du

point « ; quand elle fera revenue au lieu
d ’où elle avoir commence' á fe mouvoir ,
l ’extre'mité b aura décrit une ligne cour¬
be , qui s ’

appclle Cercle , ou plutost Cir -
ctmftrir.ee dc cercle : car , à proprement
parler , le Cercle est tout l ’

eípace renfermé
dans cette circonférence .

11 . Une partie de la circonférence s ’
ap¬

pelle Arc , comme c b,
li . La



DE GEOMETRIE , Liv . I . 5
11 . La ligne d c terminée , par la cir¬

conférence , s ’ appelle Diamètre , qui par¬
tage le cercle en deux également , ce qui
n ’ a pas besoin de preuve . Audi toute
ligne droite qui sera tirée par le Centre ,
c! est à dire , par le point a , partagera le
cercle en deux parties égales , Sc fera austl
un autre diamètre.

13 . La ligne ab , ou a c , ou toute autre
tirée du centre à la circonférence , s ’ appelle
Rayon , ou Demidiatnetre .

14 . Tout les rayons ou demidiametres
sent égaux.

15 . Quand l ’cxtré- j }
mité B est également
éloignée des deux ex-
trémitez du diamètre »
c 8c d , c ' est à dire , #
quand B se trouve
au milieu de la denti-
circonfèrence ; alors
cette ligne B a fait deux angles qu

’ on
appelle Droits , qui sont égaux- de part
& d 'autre , l ’un Bac -, & l 'autre B a d.
Et lì la ligne R a est prolongée au - delà
vers e , elle fera quatre angles droits , &
elle fera un nouveau diamètre , qui avec
le premier, partagera le cercle en quatre
parties égales .

1 6 . Alors les lignes sont dites Perpendicu¬
laires lune a l 'autre , Baìdc,ScdaiB e .

A ìii 17 . Mais
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17 . Mais si b est plus proche de 1’ une des

extrémitez du diamètre que de l ’autre ;
alors cette ligne est dite Oblique , & fait
de part & d’autre deux angles inégaux ,
dont le plus petit s ’appelle Aigu , bac -,
& le plus grand s ’appelle Obtus , b a d.
Que si la ligne i í tst
prolongée jusqu’à e ,
elle sera un nouveaux 1
diamettre , & fera en -
dessous deux nouveaux
angles : de forte qu

’il
y aura en tout quatre angles , dcsquels on
appelle Opposez , par la pointe , les deux qui
íe touchent seulement de la pointe comme
bac , Sc ca d , ou bien b a d , Sc c ae :
mais ceux qui ont un costé commun , Rap¬
pellent Angles defuite , comme d ab , Sc
bac , ou bien bac , Sc c a e , & c .

18 . Les angles cjui prennent des arcs
égaux , font auísi egaux. Comme si l ’on
prouve que Tare c b est égal à l ’arc ed ,
on aura auílì prouvé que l ’

angle c a b est
égal à l ’angle e a d.
ït 19 . Ces deux angles qui font de fuite ,
pris ensemble , font toujours égaux à deux
droits . Car comme la ligne d c , est diamè¬
tre , Sc qu’elle coupe le cercle en deux
également , les deux arcs c b Sc b d pris
ensemble , feront égaux à la demi - cir¬
conférence . Ainsi les deux angles cab

Sc b a d
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& b a d pris ensemble > seront égaux à
deux droits , puifqu

’ils remplissent le dc-
mi -cercle , comme les deux droits.

20 . Ainsi cette proposition est: géné¬
rale , qu ’une ligne droite tombant íùr
une autre ligne droite , fait les deux an¬

gles de fuite ou droits , ou égaux à deux
droits . Car si les lignes
sont perpendiculaires ,
comme B a íùr d a c , les
angles íònt droits de part
& d ’ autre . ( 15 . ) Que si
la ligne est oblique , comme b a fur la
meíme d c , alors les angles íbut Lien iné¬

gaux ; mais de tout autant que 1’ obtus

íurpaíîè un dioit , de tout autant auílï
l ’aigu est íùrpaíïe par un autre droit .
Ainsi la petiteíiè de l ’un est récompensée
par la grandeur de l 'autre.

21 . Si deux angles qui ont un costé
commun , lont égaux â deux droits , leurs
autres costez feront une ligne droite.
Soient les angles ti ab & bac égaux à deux
droits , je dis que la ligne a d avec la ligne
a c fait une lignedroite ; ( fig. de sart . 17 . )
ce qui est clair par ce qui a esté dit . Car
si du centre a on tire un cercle d b c , ícs
deux arcs d b , b c feront égaux à la demi-

cjrconference , puiíqu
’011 íuppoíc que ces

deux angles fonr egaux à deux droits.
Ainsi les lignes d a , a c feront le diamètre ,

A iùj & par
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& par coníéquuit íéront en droite ligne ,
pejìta itt dircíiurr. .

r r. . Si d’un point donné a on élevé di¬
verses lignes ab , a e , a f , a d , c

’tc elles fe¬
ront divers angles ; & tous ces angles en-

1 íèmble , en quelquenom-^ bre qu
’ ils soient , seront

égaux à quatre droits :
car il est clair que tous
ces angles remplilient le
cercle dont ils divisent
la circonférence en au¬

tant d’arcs bf,fe , e d , d c , c b . Ainsi ■
tous ccs arcs ensemble lont égaux à quatre
quarts de cercle , c ’ est à dire que tous ces
angles íòirc égaux à quatredroits : car austì
quatre angles droits remplissent le cercle.

15 . Les angles opposez, par la pointe font
égaux entre eux . Soient
deux lignes droites d
a c , Scbae , je dis que
sangle bac , est égal à
sangle e a d : car l ’arc
c b , avcc sarc b d , fait

!a dcmi- circonfèrence , fia . ) & demcline
l ’arc b J avec l ’arc de , fàit auili lademi -
circonfcrence : Donc sarc b c est égal à
1 arc d e , puisque s arc b d fait toûjours la
niesme quantité , soir qu on sajoutçavec
sarc b c , cu avcc sarc de . Par niesme rai¬
son sangle da b est égal a sangle cae .

14 . On
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24 . On divise coure la circonférence du

cercle en 3 60 . parties égaies , qui Rap¬
pellent Degrez , & chaque degré en 60 .
parties égaies , qui font les Minutes , Le
chaque minute en 60 . Secondes , chaque
íéconde en 60 . Tierces , & ainsi â l 'infì-
ni . Et quand 011 veut déterminer la gran-

, deur des angles , on compte les deg rez.
011

'ils comprennent. Par exemple, quandon
dit un angle de 90 . degrez , on entend
un angle droit , parce qu

’un angle droit
comprend la quatrième partie de la circon¬
férence > laquelle contient 90 . degrez ,
puisque toute la circonférence en contient
; 6o . dont la quatrième partie est 90 . De
nicímc un anglede 60 . degrez est un angle
qui fait les deux tiers d ’un droit.

25 . Les Minutes íè marquent par un petit
trait , comme une virgule qu

’on met à costé
du chifre : & les Secondes par deux de ces
traits ” : les Tierces par trois : les Quartes
par quatre,& c . comme 15 . d . 52

’
. 4 ; ”

.cequi
veutdire 2 5 .degrez, ; 2 .minutes,43 .secondes .

2 6 . Deux lignes lont dites estre Paral¬
lèles , quand elles lotit par tout égale¬
ment éloignées Tune de l ’autre . Les
deux lignes a b Sc e d p -e
font parallèles , si elles ^ - r- %-
sont également éloi- J _ !_ L
gne

'es en a e , & en b d, € X* d
ou en B D , & en tout autre endroit.

A v 27 . Cet
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a B t r
z 7 - Cet éloignement

af - -- K- le inclure par des per-
J _ ' L pcndiculaires . Com-
£ O d me si du point a on

s ’ imagine que la ligne a e tombe per¬
pendiculairement fur t d ; & si de mesme
b d tombe perpendiculairement sur d e :
nous concevrons naturellement que íî ces
deuxperpendiculaires at , b d , sont égales ,
les deux lignes a b , e d feront également
éloignées l ’une de l ’autrc en ces deux en¬
droits ; cela est naturellement connu làns
autre preuve .

z8 . Deux lignes parallèles estant conti¬
nuées à l ’infini , ne viennent jamais à se
toucher : car puifqu’ellcs font toujours
également éloignées , on peut par tout
tirer entre deux une perpendiculaire éga¬le à a e , ou à b d : & par conséquent elles
ne fe touchent jamais.

19 . St une ligne coupe deux autres li¬
gnes parallèles , elle fera également incli¬
nées fur l ’une & íur l ’autre : & E une li¬
gne coupant deux autres lignes , est éga¬lement inclinée fur l ’une est fur l 'autre ;

ces deux lignes íèront
parallèles . Soient les
deux lignes parallèles
cae , d b / coupées parla ligne gab h : je dis
que cette ligne g a bh

est
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est inclinée sur c a e , de mesure que
sûr d b f -, c’est à dire , que sangle g a e
est e'gal à sangle g b f . Ceci est natu¬
rellement connu pour peu d ’attention
qu

’ on y apporte. Car si s angles a e , par
exemple , estoit plus grand , & que la ligne
a e fut plus e'carte'e d ' a g ■> le point e de
la ligne a e pancheroit vers f , puisque
b f ne s ’e'carteroit pas tant qu ’<j e ; ainsi
ces deux lignes , a e , Sc b f ne seroient
point parallèles . De plus , si nousimagi¬
nons ces deux lignes comme les collez
d ’ une réglé , nous pouvons considérer
toute cette réglé , comme une ligne in¬
divisible . Ainsi les angles h b d Sc c a g
seront comme les angles de fuite e'gaux
à deux droits , ( 10 . ) & les angles h b d
Si g a e seront comme les deux angles
opposez, par la pointe e'gaux entre eux .
( * 5 - )

30 . Lorsqu
’une ligne coupe deux paral¬

lèles , il se fait huit angles , dont les qua¬
tre a , b : h , g , font externes , les autreslont
internes . Les angles c Sc f ,
ou bien d Sc e , íout ap¬
peliez alternes : les angles
b Sc f , ou bien « Se e , soirt
alternativement opposez : les
angles d Sc f , ou bien cSíe , font les in¬
ternes de mefme collé.

51 . Les angles alternes , & alternative-
A ri ment
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ment opposez 1, font égaux entre eux , com -
me i , f , c , h , Sc a , e , d , g . ( 19 . )

3 1 - Lorsqu une ligne tombe ainsi sur
deux parallèles , elle fait les angles inter¬
nes de meiìne costé égaux à deux drpits .

X- angle d avec l 'angle f clt
e'gal a deux droits , parce
que f est égal à c . ( 31 . )
Or c avec d lait deux an¬
gles droits : ( 10 . ) Donc

aussi f avec d fera deux angles droits , ce
qu

’ il faloit démontrer .
33 . Une proposition est appellée Con¬

verse d ’ une autre , quand aprés avoir tiré
une conclusion de quelque chose qu

’on a
supposée , on vient dans cette autre proposi¬
tion converse à supposer ce qui avoir esté con¬
clu , & à en tirer ce qui avoir esté suppo¬
sé . Par exemple , icy 11011s disons , si
les lignes sont parallèles , les angles d Sc f
seront ensemble égaux à deux droits ,
où nous supposons que les lignes sont
parallèles ; & de là nous concluons : Donc
les angles , Ò "c . La Converse se fera ainsi .
Si les angles , internes de mefme cofté d Sc f
sont e'gaux à deux droits , les lignes seront
parallèles : ou aprés avoir suppose

'
que ces

angles valent deux droits , nous concluons

que les lignes seront parallèles .
34 . Les Converses en cét endroit sont

véritables , íçavoir que si une ligne cou¬
pant
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pane deux autres lignes fait les angles
alternes e'gaux , ces deux lignes lotit pa¬
rallèles .

35 . Si deux lignes íònt parallèles à
une troisième , eiles le feront entre elles .
Soit la ligne a b parallèle
ïcd , & e f parallèle auífi
à la meirne t d , je dis c d/
que « f est parallèle à es : < ^7 . _ _
car si l ’on tire une ligne /
b d f qui les coupe toutes trois , l 'angle b
íëra e'gal à 1 angle d , ( 51 . ) & de mefme
sangle f fera e'gal à sangle d : ( 31 . ) Donc
l ’angte b est e'gal à sangle f , parce que
c’eíí un principe , que si deux choies íont
égaies à une troisie'me , elles íònt fgales
entre elles . Puis donc que l ’anglc b est
e'gal if , il s ’enfuit que la ligne a b est
parallèle à e f . ( 34 . )

m ) op op
î î % • •* ' '%■
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