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LIVRE CINQUIEME .
Díí Solides.

ï . T T N e ligne droite est dite íïmple-
^ ment droite íùr un plan , ou éri¬

gés sur un plan à angles droits , lors qu ’elle
n ’est point inclinée lùr ce plan plus d ’ un
coste' que d un autre , comme «me colon¬
ne sur k pave .

i . Deux plans font parallèles , quand
toutes les perpendiculaires ou droites , ti¬
rées entre les deux plans , font égaies .

; . Un plan est perpendiculaire ou droit
fur un autre plan , quand il n 'est pas in¬
cline ou panene plus d ’un coste'

que d 'un
autre , comme une muraille fur le sol .

4 . L '
angle solide fe fait ; quand trois

ou plusieurs plans íè joignent en abou-
tiílànt à un point , comme la pointe d ’un
diamant bien taille' .

fl n 5 . Si l’on imagine
la ligne a b íixe au
pointa , & qu ’ellcíòit
meûë tout le long des
costcz d’un polygone
t c d , cette ligne par

ce
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ce mouvement de'criraune figure ou; s ap¬
pelle Pyramide .

6 . Le polygone s ’
appclle la baje de ía

pyramide.
7 . Si la ligne ab sc

meut le long d’un cer¬
cle b c d , elle décrit
un Certe , dont ce ce»
cle est la base ; & la Sí
ligne tire'e de la pointe
à au centre du cercle e est l 'axe .

8 . Si la ligne a b Ce meut uniformé¬
ment autour de deux polygones b c d ,
a f g , qui soient tout-
à-fait e'gaux , ayant sj
leurs costez & leurs [| | |
angles e'gaux mutuel¬
lement , & que ces po¬
lygones soient parai-

"s
leíes , en sorte que les costez e'gaux se ré¬
pondent parallèlement , a f à é c , f p, à.
t d, & c . Alors cette ligne par son mou¬
vement fera une figurequi s '

appelle Prtsme ;
& les polygonesen sont les bajei .

9 . Si les bases du pnímc sont des paral¬
lélogrammes , il s ’appelle Parallélépipède .

10 . Si la ligne H
so meut uniforme- ót
ment autour de ** *
deux cercles dgaux
& parallèles , elle
de'crit un Cylindre.

C ij 11 . La
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c

ii . Ea ligne qui
joint les centres
e e des bases , cil

b l ’axe du Cyliu-
dre.

iz . Bans tou¬
tes ces figures , lorsque Taxe est perpen¬diculaire sur la baie d e c , ks figures
font appelle

'cs Isosceles ; mais si Taxe est
incline , elles font Scalenes.

st* 15 . Si un demi - cercle a d b
tourne autour de son diamè¬
tre ab , il de'crit une Sphere
ou un globe , dont taxe est
a b : le centre c . le mesme
que celuy du demi - cercle.

Toute ligne tire'e par le centre c , & ter¬
ni inee de part & d'autre par la surface de
la sphère , s ’

appelle Diamètre , & peut
estre dite Axe .

14 . Toutes lignes tirdes du centre ci . la
circonférence , s’appellent Rayons > Sc font
égaies entre elles .

15 . Deux lignes droites qui se touchent
en íe croisant , fout en mesme plan , &
par conséquent tout triangle est aussi en
mesmeplan.

16 . Si deux plans e d b , Sc d a b Ct
coupent , ils se coupent en une ligne
droite d b , qui s ’

appelle la Commune j
'
e-

íiion .
17 . Si
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17 . Si une ligne c á est pcr -

pendiculaire à deux lignes ' M
f U & g d qui íont dans le V
plan f g d , elle fera auílì ‘

perpendiculaireau plan . I
18 . Si une ligne c d est

perpendiculaire à trois f d , g d , a d , ces
trois lignes font en mesmeplan .

19 . SÍ deux lignes d c , bi sont perpen¬
diculaires au mcíme plan / d b , elles se¬
ront parallèles .

zo . Si deux lignes d c , b i sont paral¬
lèles , & cju

’on tire quelque autre ligne
droite de quelque point que ce soit d’une
ligne à l ’autre , comme d b , ces trois li¬
gnes íèront en mesme plan .

zt . Si deux lignes d c , bi sont paral¬
lèles à une troisième a k , encore q u 'elles
ne soient pas en un mesme plan
sont parallèles entre elles .

zz . Si une mesme li-
gne a b est perpendi-
culaire à deux plans h -
cdSce f , ils sont paral¬
lèles .

z3 . Si deux plans
parallèles dbg , a f e
lont coupez par un
troisième i > les com¬
munes sections h g , fe
feront parallèles .

C iij

elles

14 . Si
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14 . Si un angle solide est skie de rroi,

angles plans > deux de ces angles font tou¬
jours plus grands que le troisième.

1outes ces propositions font fi manifestes ,
peur peu déattention qu on apporte à les
considérer -, qu il n'est pas nece[faire des ’ar -
rtster à les prouver .

r ; . Tous les angles plans , qui font un
angle solide , sont ensemble plus petits
que quarte doits. Car s 'ils faisoient qua¬
rte droits , ils ferment non un angle so¬
lide , mais un mesme plan . Donc afin
qu ’ils puissent faire un angle solide , il
faut qu’ils soient moindres que quatre
droits.

Je conseille defaire avec du carton des an¬
gles , & desfigures , [y par ce moyen on com¬
prendra aisément ces choses .

16 . En tout parallélépipèdes les plans
opposez sont égaux : ceci est aisé à com¬
prendre.

Les huit propositions suivantes fe démon¬
treront dans la seconde partie de ces Sie¬
mens . Elles fe peuvent néanmoins ici dé¬
montrer , en appliquant aux solides ce qui
a esté prouvé dans les plans y au Z . & au 4 .
livre ; mais il n’

est pas besoin de s'y ar -
refier .

%-j . Les parallélépipèdes qui sont fur des
bases e'gales , & entre les meímes plans
parallèles , sont égaux. ( vovez 3 . 14. )

ai . Toc :
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3.8 . Tout parallélépipèdes est partagé en

deux prismes trianglaires égaux par le plan
oui passe par les deux diamètres parallèles des
deux faces opposées .

19 . Les prismes triangulaires , qui font
fur des bases égales & entre les mesures pa¬
rallèles , íbnr égaux .

30 . Les Pyramides qui íont fur des ba¬
ses égales , & entre les meímes parallèles ,
font égales .

31 . Tous prismes généralement , tous

cylindres , & tous cônes qui font fur des bases

égales , & entre les inclines parallèles > íbnt

egaux .
31 . Les pyramides & les cônes qui íònt

fur des bases égales aux bases des prismes Sc
des cylindres , & qui font entre les mefmes

parallèles , font le tiers de ces prismes ou
de ces cylindres .

3 3 . Toute la sphère est égale à un cône ,
dont Taxe perpendiculaire est le denri -dia -
metre de la spnere , & la base est un plan
égal à toute la circonférence convexe de la
mesure iphere .

34 . De toutes les figures solides que peut
renfermer une nrcfme surface , la plus gran¬
de est la ípherique .

3 5. Corps reguli r est celuy qui est com¬

pris entre des figures régulières &í égales ,
duquel auíli tous les angles solides font

égaux , comme font . . . .
C íiii 3 * . Le
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3 6 . Le Tétraèdre compris sems quatre

triangles égaux & équilatéraux , c ’euune
pyramide , dont la baie est égale à cha¬
que face .

37 . L ’ Hexaèdre ou Cube composé de six
quarter égaux , comme un dé à jouer .

38 . L ' '
ÒSîaédre est de huit triangle*

égaux & équilatéraux.
39 . Le Dodécaèdre , de douze pentago¬

nes égaux & équilatéraux.
40 . L '

Icosaédre de vingt triangleségaux
& équilatéraux.

41 . Outre ces cinq corps réguliers , il
n 'est pas possible d ’en trouver d ’autres ;
ce qu

'on démontre ainsi . .
On prend des triangles équilatéraux »

qui font les figures les plus simples de
toutes les rectihgnes. Il en faut pour le
moins trois , pour faire un angle íòlide ,
or ayant joint trois de ces triangles pouren faire un angle , on trouve justement
le tétraèdre : car ces trois triangles abou-
tifiànt en un point , lai fient une base
triangulaire semblable & égale aux faces ,
comme l ’on voit dans la feule composition.

Joignant quatre de ces triangles , on fait
l ’angle de l ’Octaédre.

Avec cinq de ces triangles on fait l 'angle
de l ’icoíàédrc.

Six de ces triangles joints ensemble ne
peuvent point faire d’angle íòlide , car ils

font
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sont égaux à quatre droits : Or tout an¬
gle solide est fait par des angles plans ,
qui tous ensemble doivent estre moindres
que quatre doits : ( 5 . 15 . ) ainsi iln 'cst pas
possible de faire avec des triangles d'autres
corps réguliers que ces trois.

Prenant maintenant des quarrez , &
en joignant trois ensemble , on aura san¬
gle du cube ; & on ne sçauroit faire d au¬
tre corps que le cube avec des quarrez ,
parce que n l’on prenoit quatre quartez ,
& qu ’on les joignist ensemble , 011 ne fe -
roit plus un angle solide , mais un seul plan.
i )

Prenant trois pentagones , on sera l 'angle
du dodécaèdre : mais quatre pentagones ne
peuvent faire un angle solide .

Enfin trois hexagones joints ensemble
remplissant tous les quatreangles droits , ne
peuvent faire d’angle solide , & trois hepta¬
gones , ou d’autres figures de plus de costez
íe pourroient faire encore moins : ainsi en
tout on ne peut faire que ces cinq corps ré¬
guliers , trois avec des triangles , un avec
des quarrez , & un avec des pentagones.

«Sîjp

C v LIVRE
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