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LIVRE CINQUIEME,

Des Solides.

X. N e ligne droite eft dite fimple-

ment droite fur un plan , ou éri-
gée furun plana angles droits , lors qu’elle
w'eft powne inclinée fur ce plan plus d’un
cofté que d'un autre , comme wne colon-
ne fur [e pavé.

2. Deux plans font parallcles , quand
toutes les perpendiculaires ou droites , ti-
téesentre lesdeux plans , font dgales.

3. Un plan eft perpendiculaire ou droit
fur un autre plan , quand il n'eft pas in-
cliné ou panché plus d’un coft¢ que d'un
autre , comme une muraille fur le fol.

4. L’ angle folide fc fait ; quand trois
ou pluficurs plans fe joignent en abou-
tiflant 2 un point, comme la pointe d’un
diamant bien taillé.

a - Si I'on imagine
la ligne & & fixe au
pointe , &qu’ellefoit
met€ tout Je long des
coftez d’un polygone
b ¢ 4, cette ligne par

ce
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¢e mouvement décriraune figure qui s'ap-
pelle Pyramide.

6. Le polygone s'appelle I bafe de Ia
pyramide.

7. Si la ligne #bfc
meut le long d’un cer-
ce bcd, elle décrit
un Cone , dontce cer-
cle oft Ia bafe ; & la
ligne tirée de la pointe
4 au centre du cercle e eft axe.

8. Si la ligne & b {c meut uniforme-
ment autour de deux polygones b ¢ d 5
a f g, quifoient tout-
a-fait df_lﬂux , ayant L/ q
leurs coftez & leurs
angles égaux mutuel-
lement , & que ces po-
lygones foient paral-
leles, en forte que les coftez égaux fe ré-
pondent parallelement , #f'2 6 ¢, fga
¢ d, drc. Alors cette ligne par fon mou-
vement fera une figure qui s’appelle Prifine;
& les polygones en font les bajes.

9. Si les bafes du pr:(i‘-tc font des paral-
lelogrammes , ils’appelle Paralleleprpede.

10.Silalignead
fe meut uniforme- 4
ment autour de
deux cercles égaux
& paralleles , clle
décric un Cylindre.




ELEMENS

r1. La ligne qui
joint les centres
ee des bafes , eft
)b Paxe du Cylin-
dre.

12, Dans tou-
tes ces figures , - lorfque I'axe eft perpen-
diculaire fur la bafe 4 e ¢ » les figures
font appellées Ifofccles ; mais fi laxe eft
incline , ‘elles font Scalencs.

13. St un demi-cerclea db
tourne autour de fon diame-
tre 4 & , il décrit unc Sphere
ou un PI be , dont laxe eft
ab: 1(, centre ¢ »  le mefme
que ccluy «du demi - cercle.
Toute ligne mcc} r le centre ¢, & ter-
minéde d’ part & d’autre par la furface de
la fphere s’ appelle Digmetre , & peut

“

gnes tirées du centrec ala
1ce , s’appellent Rayons , & font
ntre elles.

ignes droites qui {e touchent
1om en mefme plan, &
uent tout triangle eft auflt en

.

16. 51 deux plansedéd , & dabfe
coupent , ils fe coupent en une ligne
drowte d 6 , quis ‘appelle la Commune je-
#ion.

75 Si

1
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17. Si une lignec 2 J eft per-
pendiculaire a deux lignes
fd & ¢ d qui font d.lm lésa
plan £z d , elle fera aufli "
pcrpcmnuhnc au plan.

Si une ligne ¢.d eft
pupc..mm‘ ire A trois fd, g d> ad, ces
trois lignes font en mefme pl n.

19. 51 deux lignes d ¢, 4 i font perpen-
diculaires au mefme plan fd & , elles fe-
ront paralleles.

20. Si deux lignes d ¢ , & i font paral-
leles , & qu'on tire quelque autre ligne
droite de quelque point que ce foic d’une
ligne a l'autre , cnmmc d b 5 ces trois li-
gnes {eront p an.

. Si dew lmms 4 ¢, bifont paral-
Id” a une tr oxi éme a k , encore qvluks
ne foient pas en un mefme plan , clles
1011L ph alleles entre ellcs.

. Si une mefme li- F

gm a b eft perpendi- , &
culaire 3 deux plans 2~ < |-l
cd&ef , ilsfont paral- 1] §
ILILQ. {4 @\
3. Si deux plans
29,
a (l

paml clesd bhg,afe Pﬁ i
font coupez par un e
troifiéme 7 , les com- L
munes {eGtionshg , fe ] g

ferone paralleles.
C 1jj 24, 1
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24. S1 un angle folide eft fait de trois
nnglcs plans , deux de ces angles fonttoii-
jours plus grands que le troifiéme.

Toutes ces propofitions [ont fi manifefes ,
pour pew dattemtion qu’em apporte a4 les
confiderer , qu'il weft pas neceffairé des’ar-
refler & les prouver.

25. Tous les angles plans, qui font un
angle folide , font enfemble plus petits
quc:{]uatr: doits.  Car s'ils faifoient qua-
tre droits , ils feroient non un angle fo-
lide , mais un mefme plan. Donc afin

u'ils puiflent faire un angle folide , il

aut qu'ils folent moindres que quatre
drojts.

Fe confeille de faire avvec ducartondes an-
gles, & des figures , & par ce moyen on com-
prendra aifément ces chofes.

26. En tout parallelepipedes les plans
oppofez font égaux : ceci eft aifé 4 com-
prendre.

Les huit propofitions [sivantes [e demon-
treront dans la [econde partie de ces Ele-
mens. Elles [e pesvent meanmoins ici dé-
montrer | en appliquant aux [olides ce qui
@ efté prouvé dans les plans , an 3. & an 4.
livre 5 mais il weff pas befoin de 5’y ar-
refer.

7. Les parallelepipedes qui font fur des
bafes égales , & entre les mefmes plans
paralleles, font égaux. ( voyez 3.14.)
28. Toxr
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28. Tout parallclepipedes cft partage en
deux prifmes trianglaires égaux par le plan
qui paflc par lesdenx diametres parallcles des
deux faces oppof€es.

29. Les prifmes triangulaires , qui font
fur des bafes ¢gales »._& entie les mefmes pa-
ralleles , font égaux.

30. Les Pyramides qui font fur des ba-
fes ¢gales, & entre les mefmes parallcles ,
font ¢gales.

31. Tous prifmes géneralement , tous
cylindres , & tous concs qui {ont fur des bafes
égales , & entre les mefimes paralleles , font
¢gaux.

32. Les pyramides & les cones qui font
fur des bafes égalcs aux bafes des prifimes &
des cylindres , & qui font entre les mefmes
paralleles , {ont le ters de ces Priﬁncs ou
de ces cylindres.

33. Toute la fphere cft égale auncone,
dont l'axe perpcndiculairc elt le demi-dia-
metre de la {phere, & la bafe cft un plan
égal a roure la circonference convexe de la
mefme {phere. -

34. De toutcs les figures folides que peut
renfermer une mefme furface , la plus grau-
de cft la fpherique.

35. Corps reguli r eft ccluy qui eft com-
pris entre des figures régulicres & égales,
duquel aufli tous les anglcs {olides {ont
¢gaux , comme font....

C uy 36. Le
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36. Le Tetraédre compris fous quatre
triangles égaux & ¢quilateraux , c’eft une
pyramide , dont la bafe eft égale i cha-
que face.

37. L’ Hexaédre ou Cube compof¢ de fix
quarrez égaux mme un dé¢ a jouér.

38,1 t de huit triangles
égaux & ¢

39. Le douze pentago-
nes X &
de vingt triangles dgaux
& é

cinq corps réguliers , il
n’eft pas poflible d’en trouver d’autres;
ce qu’on démontreainfi.

On prend des triangles équilateraux ,
qui font les figures les plus fimples de
toutes les rectilignes. ‘1l en faut pour le
moins trois , pour faire un angle folide ,
or ayant joint trois de ces triangles pour
en faire un angle , on trouve juftement
Ie tetraddre : car ces trois triangles abou-
tiffant en un point , laiffent une bafe
triangulaire femblable & €gale aux faces ,
comme ['on voit dais la feule compofition.

Joignant quatre dc ces triangles, on fait
Panglede 'O&addre.

Avec cing de ces triangles on fait I'angle
de licofaddre.

Six de ces triangles joints enfemble ne
peuvent point faire d’angle folide , *car ils

font
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font égaux a quatre droits : Or toutan-
rv’" folide eft fait par des angles plans >

qui‘tous enfemble doivent eftre moindres
que quatredoits: ( §.25. ) ainfiiln’cft pas
poflible de faire avec des triangles d’autres
corps rmul iers que ccs "trois.

Prenant maintenant des quarrez , &
en joignant trois enfemble , onaural’an-
gle du cube; & on ne {cauroit faire d'au-
tre corps que le cube avec des quarrez,
parce que fi 'on prenoit quatre quarrez,
& quon les joignift cmcmlm, on ne fe-
roit le una wl {olide , mais un {eul plan.
( S-24. )

Prcnant trois pentagones, on fera I'angle
du dodecaédre: mm quatze pentagoncs ng
pux»cv aire un an" > {olide.

Enfin trois ]1cx1< rones joints enfemble
rempliffant tous les quat reangles droits , ne
peuvent faire d’an ole olmg, & uo,\lmg(a—
gones , ou d’autres figures de plusde cof ftez
e pourroicnt faire encore moins : ainfi en
tout on ne peut faire que ces unq corps ré-
guliers , trois avec des triangles , un avec
des quarrez , & un avee des pentagones.

Cv LIVRE
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