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valeur

et ¢ comme connues,, donnera pour chaque
: : ] 7

de 3, denux valeurs de x. Et comm: I"'equation
ou j - 1, donne pour y, les deux valeur:

y — 1, en mettant successivement ces denx

on auia les quatre valeurs de

Des Diviseurs commensurables des

= & i
Equations.

164, Lorsque parmi les racines de I"'equation
1] doit v en avoir de commensurables . on peut
es avoir plus facilement que par la reselution

1ETICTd.€ dE i.i:ll..liil 1, ll;ll‘:l‘- les relexic

la methode .ﬁ’li‘..ll'.[k.

105, Comme le dernier terme d'une équation
est le produit de toutes les racines (148), au-
cun nombre ne peut donc étre la valeur coms-
mensurable de x dans une equation , (‘11!A£1u1..’illi
qu'il sera diviseur exact du dernier terme. On
pourroit donc prendre successivement tous les
diviseurs du dernier terme , et les substituer suc=-
cessivement tant en - quen —, (car x peut
avolr aussi - bien des valears negatives comme

des positives ), au

de x dans I'équation :

alors le diviseur qui, substitué ainsi, réduiroit

toute I'equation a zeéro , seroit la valeur de x.
Mais cette opération seroit souvent trés-longue;

nous allons faire voir a quel caractére on distingue
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ceux qu'on doit admettre et ceux qu'on doit
rejeter ; mais auparavant , il faut exposer com-

ment on trouve tous les divisenrs d’'un nombre.

166, Pour trouver tous les diviseurs dun

nombre , i1l faut le diviser successivement par
les nombres premiers par lesquels il pourra étre
divise , en commencant par les plus simples ,
et continuer de diviser par le méme nombre tant
qQue cela se pourra. Alors on ecrit a part et sur
une meme ligne tous ces nombres premiers , et
chacun autant de fois qu’il a pu diviser. On les
multiplie ensuite, denx a denx, trois a trois ,
quatre a quatre , etc. ces produits et les nombures
premiers qu’on a trouves , et l'unité , forment

tous les diviseurs cherchés.

Par exemple , veut-on avoir tous les diviseurs de 6o.
 divisei b gl . v d s B ate dives

Je divise 69 par 2, ce qui me donne 30; je divise
= i ; gy SO X k
JO par 2, ce qui me donne 133 )€ divise 15 par 2, ce
qui me donne 5; enfin je divise 5 par 5, ce qui me
| Rinad on et : AR A
donne I. Aunst les diviseurs prémiers sont g, 2,9, J; je
les multiplie deux 4 deux, ce qui me donne 4, 6, 10,

O5rol 15,

Je les muliiplie trois 4 trois, et j'ai, 12, 20, 3o, Jo0;

enhn les multipliant quatre a quatre, j'ai 6o.

Rassemblant tous ces diviseurs . en rejettant cependant

ccux qui se trouvent repetés, j'ai, eny comprenant 'unité
qui est diviseur de tout nombre !

1y 2,3,4,5, 6,10, 12, 15, 20330, 60
1 4w s 44 JYy 3 A ’ it 0 bl O o Qs
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167. Supposons maintenant qu'on veut avoir
les diviseurs commensurables d’une e
lorsqu'elle en a. Par exemple , d'une e
du quatriéeme degre , representee generalement

par x* 4 px® + gx* +rx 45

». Representons

ce diviseur par x - a; alors 'equation proposee

peut donc (151) étre considerce comme ayant

eté formee de la multiplication de x + @ par un

facteur du troisieme (ll'_"_"l‘.; , tel que x* - kx® 4
;

m x 4+ n; multiplions donc ces deux facteurs I'un

ir 'autre ; nous aurons
X - R X - mx  nx -+ an o
- ax® 4+ akx - amx ,

qui devant etre la méme chose que x* 4 px* +

qx* + rx + s = o, donne les equations sui-
vantes. k -+ a - mbagk=ag.n -+ am = 7
dlilCo 4, M~ = ¢ Vs T i G A / (L /
o =
an =s,ou g — —, M - LSS o 1 TV e
iy
1 . L
a

Supposons donc maintenant qu'ayant pris pour
a un des diviseurs du dernier terme , je veux

savoir s'il peut étre admis ; les equations 7 =

m = _—_ etc. me disent; divisez le dernier

terme de l'équation par ce diviseur ; retranchez
le quotient , du coéfficient de x, et divisez le
reste par ce meme diviseur; retranchez ce second

quotient du coéfficient de »* , et divisez le reste,
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encore , par le méme diviseur ; et continuez tou-
jours de méme jusqu’a ce que vous sOyez arrive
au coéfficient du second terme de l'équation
pour lequel vous devez trouver 1 pour quotient.
Si le diviseur que vous avez pris , satisfait a
toutes ces divisions , il peut sirement ctre pris
pour a ; mais si 'une seulement de ces divisions
ne peut étre faite exactement, le nombre que
vous avez choisi doit étre lL'jL‘tt’.

Comme l'unité est toujours diviseur de tout
nombre , il est visible qu’il faudra aunssi tenter
I'unite , tant en 4 qu'en — ; mais on aura
plutot fait pour celle-ci de 'examiner en subs-
tituant successivement - 1 et — 1 au lien de x
dans I'équation ; substitution qui est tres-facile ,
puisque toute puissance de -4 1 est 4+ 1, et
que toute puissance paire de — 1 est - 1 , et
toute puissance impaire , — 1. Si ni l'une ni
I'autre de ces deux substitutions ne donnent o
pour resultat , alors @ ne peut ewe ni + 1,
Nl — .

Cela pose, voici comment on procédera a
I'examen de tous les diviseurs du dernier terme,

autres que l'unite,

4 3 z - s i
Supposons quon demande si I'équation x* — gx°

2Jx* — 20X ~ 13 — 0, a quelque diviseur commensu-
i i ; 2 5

rable; je cherche les diviseurs du dernier terme 15 , autres

P'unité ; les ayant trouvés , je les écris par ordre de
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P . \
&1 mnlcur \ €en les PICILIHI tant ¢n —ll— (ill en — |, comme O

le voit ici & la premiere ligne des nombres.

» 2 4 r
¥t — gx® -+ 23x* — 20x -+ 15 — o.
o ro AR . - o : L A
Diviseursde 15... N i s - T e SO
2 g g 3

’Jf_ Ly g y\=p= )y == Jy — Iy = I
—-ﬂ.l,—_'.'},u—zr1 —_1), — 17, — 1Q

7 e

_*_ 1+

— b

y

S

+ 1
Je divise Ie dernier terme 4- 15 par chacun des nombres

de la premicre ligne , et j'écris les quotiens, pour seconde
Hgne.

e retranche chaque terme de la seconde ligne, du coéf=
: ] »

ficient de x, c’est-d-dire, de — 20, et j'ecris les restes
pour la troisieme ligne.

Je divise chaque terme de celle-ci par le terme corres-
pnmlnll[ de la premiere ligne, et i mesure que je trouve
un quotient exact, je 'éeris. Ici je n'en trouve qu'un, sa-
voir ~te 55 ainsi jc suis sur g]u‘il ne peuty avoir ¢iu‘|n: divi-
seur commensurable. Mais soitqu’il n'y ait qu'un guotient
exact, soit qu'il y en ait plusieurs, on continuera en cette
maniére.

Je retranche c]l:uluc quotient , du coéfficient 23 de %2,
et j'ccris les restes pour cinquieme ligne ; c’est ici 4 18,
Je divise,, de méme que ci-devant , chacun de ces restes
par le terme correspondant de la premiere ligne, et j'écris
chaque quotient au-dessus ; c'est ici — 6.
Je retranche chacun de ces nouveaux quotiens, du coéf-
f\(‘icnt-—_(jde x3 ; jecris les restes au-dessous ; c'est ici st 3
Enfin je divise ceux-ci, encore par le terme correspon-

dant de la premiere suite. Je trouve pour quotient 4 I;
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d'on je conclus que le terme correspondant — 3, de la
premiere ligne est a; et que par conséquent le diviseur
¥ 4 a, estx — 3; c'est-d-dire, que x — 3 divise I'uiud-
el s de 4 = 2 e | ale bl le x dar
tion; donc x < €st la vaicur commensurable de X dans
I’équation proposée.

De la maniére f]’r;fplm‘r_u'/zer des racines

des Equations composées.

168. La methode que nous allons exposer pout
approcher de la valeur de I'inconnue dans les
equations , suppose qu'on ait déja une valeur de
cette racine , approchée seulement jusqu'a sa
dixieme partie preés. Voyons donc comment on
peut se procurer cette premicre valeur. Prenons

pour exemple, l'équation x* — 5x 4 6 = o.

Je substitue dans cette équation , au lieu de x , plusieurs
nombres, tant positifs que negatifs, jusqu'd ce que deux
substitutions consécutives me donnent deux résultats de
signes contraires. Lorsque j'en ai rencontré deux de cette
qualite , je conclus que la valeur de x est entre les deux
nombres qui, substitués au lieu de », ont donné ces deux
resultats , en sorte que si ces deux nombres ne different I’'un
de 'autre que de la dixieme partie de I'un d’entre eux, j ai
la valeur approchée que je cherche, en prenant 'un oun
{'antre, ou un milieu entre eux.

Mais s'ils difféerent davantace, alors j\\]'wrc comme On
va le voir.

Je substitue dans 'équation x? — 5x 4 6 = o, les
nombres 0, 1, 2, 3, 4, etc. mais je m’'apercois bientét

qu'ils donnent tous des résyltats positifs , et que cela iroit




	Seite 184
	Seite 185
	Seite 186
	Seite 187
	Seite 188
	Seite 189

