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Cutlids Clemente
Crites Bud.

Definitionen,

ke, x5
z Ein Punkeift, was teine heile hat.
2wy 2. Cine Linie iff cine Ldange ohne DBreite.
%*‘T"’\" 3. €nden ciner Linie find Puntte.
4. €ine gevade Linie ift, weldye den auf ihr befindlichen
Puntten gleichformig liegt.
5. Cine Slacbe iff, twag nur Lange und Breite hat.
6. Cnden einer Flache find Linien. :
7. €ine ebne §lacbe, (Lbne) ift, welche den quf ibe befind
lichen geraden Linien gleichformig liegt,
ol
g4

8.



2 Cuflids Elemente

g. Gin ebrer Yinkel ift die Meigung stoeier Linien gegen
cinander, venn folche in ciner Ebne einanbder birdbren,
ohne in Einer gevaden Linie su licgen.

9. &ind die Linien, relche den LWintel cinfchlieffen, gerade;
fo heifit derfelbe ¢in greradlinicher Yinkel.

10. Steht eine gerade Linie auf ciner andern fo, daB die
Nebentvintel gleich find; fo heift fie fenkrecht, (pers
pendifular) auf der andern, und jeder Der bepben
gleichen Linfel heift ein rechter,

1r. Gin ffumpfer Yintel heifit, der gréfier als ein rechter;

12. Gin fpiger aber, der Feiner als ein rechter ift.

13. Grenze heift, wag das Ende cines Dinges ift;

14. Sigur, was von einer, oder mehreen Grengen, einge-
{chioffen wird.

15. Cin Cickel ift cine cbne Figur, von einer einigen Linie,
Peripberie genannt, fo eingefchlofien, dag die geraden
finien, weldye bis gu derfelben, aus Einem innerhalb der
Sigur befindlichen Punte, gesogen werden, alle einander
gleich find;

16, Diefer Punkt heift des Cirtels LNTiteelpunte, (Cens
teum.)

17, Qs Cirkels Durchmeffer, (Diameter) ift jede gerade
finie, welche durch den Mittelpunit gehet und an bey-
den Seiten von der Periphevie begrenst wird; roelche
auch den Cirfel halbivet,

18, @in JHalbeickcl ift cine Figur, neldhe vom Duechmefier
und dem durch ihn abgefdhnittmen Cirfelbogen, oder
Theil der Peripherie, eingefchioffen rird.

19. Gin Civkelabfcbnitt (Segment) ift, fo von giner geras
den finie und dem Cirfelbogen eingefthloffen wird.

20. Geradliniche Sicuren find, dic von geraden Linien
cingefchloffen werden; und sroar

21. dreyfeitige (Triangel) die, {o von dreyen,

22, vierfeitige, twelche von pieren,

23, viclfeitige, (Polygone) die von mehe alg vier geraden
Linien cingefchlofien roerden.

24. tinter den Triangeln heift devjenige gleichfeitis, toele
cher drey gleiche Seiten hat,

a5, aleichs
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25. gleichfchentlich aber, mwelcher nur sroey gleiche Seiten
bat,

36. ungleichfeitigg, telcher dren ungleiche Seiten hat,

27. &erner heit unter den Teiangeln derjenige recherinks
lich, welcher Einen rechten UBinfel hat,

28. (tumpfwintlich, welcher Einen flumpfen LBinkel hat,

29. fpigwintlich, welcer drey fpise Winkel hat.

30. lnter den wierfeitigen Siguren heift dicienige ein
Qouadrat, welche gleichfeitig und vecherintlich ift,

31. €in Oblongum, welde gwar redytrinklic), aber nicht
gleichfeitig i,

32. Cin Rbombus, welde jwar gleidyfeitia, aber nidyt
vechtrinlich if,

33. €in Rbombeides, deren Gegenfeiten und Gegentvintel
gleich find, Die aber toeder gleichfeitig nody rechtints
lich ift.

34. Jyede andre vierfeitige Figur beiffe Teapesivm,

35. Parallel find gerade Linien in Einer Ebne, die, fo
tocit man fie aucd) an bepden Seiten verldngern mag,
odh an feinee Seite sufammentreffen.

Poftulate.

1. Man fobdre, von jedem Punkte nach jedem anbern cine
gerade Linie gu gichen,

2. Desgleichen, cine begrengte gerade Linie fetig in gleicher
NRichtung 3u verlangern,

3. Desgleichen aug jedem Punfte in jedem Abftande einen
Cirtel gu befchreiben,

Ariome.

1, Jroey Dinge, fo Einem Dritten gleich, find felbft einander
gleich.
2. Wenn su Sleichem Sleiches hingufomme, fo find auch
die YUggregate gleich. :
A 2 3. LBenn




Fes
{

8.

9.
o, lle rechte ABinkel find einander gleich.
T,

12, ey gerade Linien {chlieffen feinen NRaum cin.

Cuflidd EGlemente

IBenn von Sleichem Gleiches roeggenommen ird, fo
find auch die Nefte gleich.

WWenn ju Ungleichen Gleiches hinguformme, o find die
Aaaregate ungleich.

FWenn von Ungleichen GBleiches weggenommen wird, fo
find die Mefte ungleich.

Stwey Dinge, deven jedes das Doppelte von Einem Drits
ten, find cinander gleich.

. Rtvey Dinge, deren jedes die Halfte von Einem Dritten,

find einander gleich.
Dinge, die ¢inander decken, find einander gleich.
Das Gange ift grofier als fein Theil.

Qven gerade Linien, Ddie von einer Ddritten gefchnitten
weeben, fo Dof Die benden innern an einerley Seite
licgenden 2Winfel jufammen fleiner ald groen rvechte
find, treffen genugfam verldngert an cben der eite
jufammen.




Crites Bud.

Der 1. Sag.

Auf ciner geaebnen begrensten geraden Linie, AB, cinen
gleichfeitigen Triangel su befchreiben.

Aus vem ‘Punfre A befchreibe
(3. Poft.) mic AB den Eirfel
BCD, und ausd dbein Punfre B
mu BA den CirfelACE. Bom
Puntte C, in dem fich bende
Cirfel {chneiden, ziehe (1. Poit.)
nach A, B, die geraden {inien
CA, CB.

Da (15. Def.) AC=AB und BC=BA, fo ift (1 Ar.)
AC=BC. Demnad) ift AC=AB=BC, folglich (24. Def.)
Der auf AB befchriebne A CAB gleichfeitig

Der 2, Sag,

2n einen gegebnen Punft, A, eine der gegebnen, BC,
gleiche gerade Linie, ju legen.

Stehe von A nach B die gerade
Sinte, AB.  Auf diefer befchreibe
(1. &.) ben gleichfeitigen R riangel
DAB. Qerlangre (2. Poft.) die
Sdyenfel DA, DB, nady E, F,
Aus B befdhreibe mit BC pen
Cirfel CGH, und aus Dmit DG
pen Cirfel GKL,

Da(15.Def.) DL=DG, und
(24 Def.) DA=DB, fo ift
3.Ar) AL=BG. DNun ift
(15. Def.) BC=BG. Folglich
(LAr) ALESRE.

Der 3, San,
€s find stoep ungleiche gerade Linien, AB, C, aeqceben;
man foll yon det grdffesn, AB, eine Der fleinern, C, gleiche
Linie roegnehmen,
A 3 An
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An A lege (2.6.) AD=C, und
Befchreibe aus A mit AD den Cirs
fel DEF. c A

Da AD =C, und (15. Def.)
AD—AE, foift (1. r.) die von D
AB weggenommene ¢inie AE=C.

B

Det 4. Sag.

Wenn in gwenen Triangeln, ABC, DEF, grven Seifen,
AB, AC, gwenen &eiten, DE, DF, gleid) find, (bie
¢ine, AB, ndmlich der einen DE, und dDi¢ andre, AC, dér
andern, DF) 5 und cin IWinkel, BA C, cinem LWinfel, EDF,
gleich ift, der ndmlich, den die gleichen Seiten einfchlieffens
{o ift auch die dritte Seite BC, der dritten, EF, gleich, aud)
{ind die Triangel, ABC, DEF, felbft cinander gleich, und
von den tbrigen Linteln find die, o gleichen Seiten gegens
ﬁlbc_rbucgcn, ABC, DEF; ACB, DFE, cbenfal8 cinandes
gleich.

Pringe den Triangel ABC D A
fber Den Triangel DEF und
Tege A auf D und AB auf DE.

Da AB=DE, fo fallt Bauf E. \
®a BAC—EDF, fo fallt \ .
AC auf DF. DaAC=DF, g F B

fo falle C auf F. Dun falt nad)

Obigem aud) B auf E. §olglich falle BC auf EF.  (Denn folte
BC tiber ober untet EF fallen, {0 wiirden B C, EF, ¢inen Raum
cinfdhlieflen, welches (12. Ur.) unmbdglich ift.) Folglich ift (2. Ar.)
BC=EF;AABC=ADEF ;ABC=DEF;ACB=DFE,

Det 5. Sag.

Gn jevem gleichfchentlichen Triangel, ABC, find die Win-
fel an der Grundlinie, ABC, ACB, einander gleich; aud)
find, roenn man die Schentel AB, AC, perldngert, die Tintel
unte: Do Srundlinie, DBC, ECB, cinander gleid,

/|

Huf

v
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Auf BD nimm illfuhrlich einen A
Punft F.  Von AE nimm (3.S.)
AG=AF, unbd jiebe FC, GB.

Sgnben A ACF, ABG, iy AF—AG
und AC—AB, aucl dct LBinkel ben A

benden gemein, folglich ift (4. ©.D B/r:"”’\c'
FC—GB, ACF=ABG; AFC—AGB. //<
Nun ift AF=AG, AB—=AC, und T G
vaber (3. Ar.) BF =CG. Demnach, %
(in den AFBC, GCB,) ift BF =CG,
FC—GB, AFC—AGB, folglich P
(4.©.) BCF=CBG und FBC=GCB, das ift, die TWinkel
unter der Srundlinie find gleich.

Da ABG—=—ACF und CBG=BCF, fo ift (3. Ar.)
ABC=ACB, va3 ift, die Winfel an der Srundlinie {ind gleich.

Der 6. San.

MWenn in einem Triangel, ABC, yroen Linfel, ABC,ACB,
einander gleich find: fo find audy die Gegenfeiten foldher
ABinkel, AC, AB, cinander gleich.

MWaren AC, AB, ungleidh, fo war A
eine davon groffer, etwa AB. (E3 fen
dafer (3..) BD=AC. Qiche DC. D,

Sn ven Triangeln ABC, DBC, war
pemnach BD=CA, BC bepden gemein
und DBC =ACB, folglih (4. &.)
£ DBC = A ABC, weldhes (9. Ur.)

unmoglich. & C

Der 7. San.

QBenn auf ciner geraden Linie, AB, in ihren Endpuniten
A,B, stoen gerade Linien, AC, BC, aufgeftellet {ind, daf fie
in cinem *Puntte, C, jufammen treffen; und jroen andre gerade
$inien; yoelche den evfiern gleich find, (die eine namlich der
emen, A C, D¢ andre Der andeen, BC,) in ¢ben denfelben End-
puntten, A, B, aufgeftellet voerden: fo tdnnen diefelben  in feiz
nem andern Punfee an chen decfelben Seite jufammentreffen.

I 4 Sefest,
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Gefeit, fie Fonnten in einem ans
bern Punfte, D, jufammen treffen,
baf AD=AC undo BD =BC,

C
S
&
ware, {o iehe CD. / \\
®Da AC=AD, fo ift (5. S.
foift(.&) \_‘B

ADC=DCA, folglih ADC>
D CB, folglich noch mehr CDB>DCB. DNun ift CB=DB,
und daber (5.&.) C DB =D CB,welches jenem, CDB>DCB,
offenbar wieberfpricht.

Der 8, Sas.

Wenn in gwepen Triangeln, ABC, DEF, troey Seiten,
AB, AC, stoepen Seiten, DE, DF, gleich {ind, (die cine, AB,
namlich der cinen DE, dic andre, A C, der andern, DF,) und
die dritte Seite, BC, der dritten, EF, gleidyift: fo ift q_uc[)
¢in QWinkel, BAC, einem IWintel, EDF, gleich, der nam=
lich), welchen die gleichen Seiten einfehlicfien.

PBringe den Triangel ABC A D
ber den A DEF und lege
Bauf E und BC auf EF.

Da BC=EF, fo fall¢
C auf F.. DNun iff BA—ED
und CA=FD. §olglich falle B __CELA_gAE
(7. ©.) A auf D, und daber BA
auf ED und CA auf FD, folglich ift (8. Ur.) BAC=EDF.

Der 9. San.

Cinen gegebnen gevadlinichen Lintel, BAC, ju halbiren.

Auf AB nimm willfihrelich
Den Dunfc D. Von AC nimm
(.6)AE=AD. SicheDE,
und Defchreibe (1.S.) auf ders
felbenben gleichfeitigen AD EF.
Qiehe AF, fo halbirt diefe den D TR
AWinfel ben A, weil DA—AE,
auch) AF benden Zriangeln ges
mein und DF=FE; folglich
(8.86.) DAE=EAF.
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Det 10, Sag.
Eine gegebne begrengte gerade Linie, AB, su Balbiven.

Auf AB befdyreibe (1. &.) den gleichs C
feitigen A ABC. Salbire (9. S.) den /
AWinfel A CB durch CD, fo wird bdie !\

AB in D bpalbiret, weil AC=CB und e
CD bepoen Zriangeln gemein, audh % f

ACD—BCD;folglid) (4.6.)AD =DB.

Der 11, Sag.

Auf einer gegebnen geraden Linic, AB, in ¢inem auf ihe
gegebnen Punite, C, einen Perpendifel aufiurvichten,

Auf AC nimm willfdbrlich by
einen Punft, D. Pon CB
nimm (3. ©.)CE=CD. Auf
DE  befchreibe (1. &.) ben
gleichfeitigen A FDE und jhes |
be FC, fo ift tfiv fe ﬁnFrcgbi quf A*-—'D'i*cﬁ—-*z‘-B
AB im Punfte C; weil CD
=CE, undb CF benden Triangeln gemein, auch) DF—=EF,
folglic) (8.©.) DCF=FCE, folglidh (0. Def.) FC fenks
vecht auf AB,

Der 12, Sag,

Auf cine gegebne unbegrenste gerade finie, AB, von einem
auffechalb derfelben gegebnen Puntte, C, ecinen Perpenditel
su fallen,

Mimm an der andern Seis

te von AB willFifelich einen

Punkt, D, befdhreibe aus Cmit

CD, ven Civfel EF G, halbire 0

(10.©.) GE in H und_ giehe A

CH, fo ift biefe fenfredyt A N\ = | kel

auf AB. i _ C’\'\ b 2
Jiche CG, CE, fo ift, weil Nt ol

GH—=HE, CH gemew(thaftlich und (15. Def.) GC=C E,
(8.©.) GHC = CHE, folgltd) (10, Def.) CH fenfreche
auf AB. /i Der
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Der 13, San.

St cine gerade Sinic, AB; auf einer andern, CD, aufge
ftellt: fo {ind Die Winkel, die fic macht, was fiir weldye 3
auch find, CBA, ABD, cnttoeder gren vechte, oder groenen
vechten gleid. :

Sind diefe Winfel, CBA, E
ABD, cinanber gleidy, fo find fie
(10.Def.) sroen redyte; {ind fie
aber ungleich, fo mache (1.S.)

BE auf CD in B fenfred,
folglich {ind (10, Def.) CBE, g B c
EBD, jwen techte Winfel.

®a CBE=CBA + ABE, {0 iff, wenn EBD bingufommt,
(2r.) CBE+EBD = CBA+ ABE+4 EBD. €ben fo,
vocil ABD — DBE + EBA, if ABD 4 CBA = DBE
4+ EBA + CBA. olgld) ift (. Ar.) ABD 4 CBA —
CBE + EBD vasift = 2 .

Det 14, San.

Qenn mit einer geraden Linie AB, in Cinem Puntte der-
felben, B, sroey andre nicht an Giner Seite befindliche gevabde
Sinien, BC, BD, Nebenwinfel ABC, ABD, machen, Die
swepen vechten gleich find: fo liegen foldhe nad) Ciner geraden
finiec, CBD, an ¢inander.

9Bare CBD Feine gerade A
Sine, fo ey e8 {rgenDd eine andre
yoelche man will, etwa, CBE,
folalich ift (3.©.) ABC + o
ABE — 2 X. Nun ift auch /
angenommen ABC + ABD o D
—o . Rolglich ift (x. Ar.) B
ABC+ ABE=ABC+ ABD, folglich, wenn man ABC
wegnimmt, (3. Uy.) ABE == ABD, weldyes (9. Ar.) vnmbglich.

A

Der 15, Sas.
QMoen gerade Linien, AB, CD, pie cinander fdhneiden,

maden gleidhe Sditelwintel, CEA, DEE; CEB, A T(‘[‘)
20
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Da (13.@&.) CEA 4 A <

AED =2 R, und AED

+ DEB = 2 R, fo ift F

(1. u4r.) CEA 4 AED

= AED -4 DEB, folglich

wenn man AED wegnifit, D B
(3.%r.) CEA = DEB.

Eben fo wird bewiefen, baf CEB = AED.

Jufes.
Hieraus erhellet, wenn gerade Linien, fo viel ihree find,
cinander in Einem Punite fchneiden, dap alle LBinkel an
folchem Durchichnittspunite vier rechten gleich find.

Der 16, Sag.

Dey jedem Triangel, A B C, iff, twenn man eine feinep
©eiten, BC, verldangert, dee Auffentintel, ACD, grifier, alg
jeder feiner innern Gegentvinel, CBA, BAC,

Halbire (10.8.)AC in E,
siebe BE, und verlangte fie,
bis EF — EB. Riche FC.

®a BE=EF, AE
=EC, und (15.8.) AEB
—=FEC, foift (4.8.) BAE
=ECF. Qun ift (9. Ar.)
ACD > ECF. §olglid) ift
ACD >BAE.

Eben o wird aud) BC
falbiret und bewiefen, daf
BCG, bas ift, (15.6.) ACD > CBA.

A P

Der 17, Sag.
3Jn jedem riangel, ABC, find jegliche groey Winfel jus
fammen fleiner al8 jiven rechte.
Berlangre BC nadh D, fo ift (16.8.) ACD > ABC ober
ABC < ACD, folglic) (4.%r.) ABC + ACB < ACD + ACB.
Nun
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MNun it (3. &) ACD +

(13 A
ACB s 2 5, §olglich
ABC+4 ACB< 2 R, Cben
fo wird diejes ven BAC -
ACB unbvon CAB + ABG, 5
Ny o
» [ C

bewiefen.

Ect 18. Sag.
JII iedem Triangel, ABC, fiegt der griffern Seite, AC,
auch der grofjere %nml, ABC, gc;mubcx
Da AC > AB, fo made 3. S.) ..
AD = AB unb jiche BD, fo ift (5.S.)
ADB = ABD. Qun ift (16. &.)

ADB > ACB. Folglich ift audy ABD Q
und alfo nod) mehpr ABC > ACB. \
B c

Der 19. Sag.
Sn jedem Triangel, A B C, liegt dem: grifieen AWimtel,
ABC, auch die grifjere Seite, AC, gegenuber.
Wace niche AC>AB, fo A
muifte man annehmen enteder
AC—=AB odert AC< AB.
Sin crften Fall wir (5. &.)
ABC = ACB, im jweitem,
(18.&©.) ABC < ACB, tuel: R0
ches benbes dem angenomnmez
nen, ABC > ACB, offenbar wicberfpridyt.
; Der 20, Sag.
Sn icdem Triangel, ABC, {ind jegliche sroen Seiten ju-
fammen groffer als die Dritte,

Werlangre B A nach D, madhe "D
AD — AC unb jiehe DC. ‘
DaAD=AG ift 5.S.)

ACD ==ADC, folglicy BCD

> ADC, folglich (19.8.) BD, 4/
008 l_l' ]J\"'}\C = BC. \
Eben fo with bewiefen, daf )

AB-4+ BC > AC und baf B
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Der 21, San.

QWenn in einem Triangel, ABC, auf ciner feiner Skeiten,
BC, in ihren @nﬁpunfun, B, C, soen gecade Linien BD, CD,
auf;cmilctmcrbcn welde mmrhaib ,uﬁmmcntrqrm fofind
folche Eleimer alg Dic beyden dbrigen Seiten Des Triangels,
AB, AC, f{chlicflen aber einen gréfiern LBinkel, BDC, ¢in.

Berlangre BD bis E, fo ift im
A ABE (20. €.) BA 4 AE
>BE, folglid), wenn EC bingus
fomme, BAJ+AC>BE+4EC,
Mun ift im A CDE (2o0. &.)
CE + ED > CD, unbd baber,

enn DB pingufomme, CE4-EB
\LD—{-—DB Solglich ift nodh
vielmepr BA4 AC>CD -+ DE

®a (16.€.) BDC >BEC unp BEC >BAC, {oift nody
bte.megr BDC >BAC,

Der 22, Sag.

Aug drepen geradenLinien, welche drepen anbern gegebnen,

A, B, C, gleich, fo daB fegliche yroen gufammen grifier als die
dritte 11'15, einen Triangel ju machen.

iehe eine gerade &inie, K

DE, welche inD begrenst, f

nach E ju aber unbegren;t /|

fen. Madhe DF—=A, EH [ |

FG =B, GH=C. Aus G
F bechreibe mit FD den \\/

Cirfel DXL, und aug G

mit GH ven Cirfel KLH. o ek
Qieche KF, KG, fo ift Rl
A KFG ber verfangte,  Sees e

Da (15. Def) FD —=FK und GH = GK, abet FD = A
und GH=0C, fo ift (. Ur) FK=A und KG =C. Dun
war aud) FG = B. Demnad) {ind die Seiren des A KFG
ben gegebnen tinien A,B,C, gleid).

Der
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Der 23. Sag.
uf eine gegebne gerade Linie, AB, an einen auf e gee
gebnen Punft, A, einen dem gegebenen, PCE, gud)cn
geradlinichen Linfel su fegen,

Auf CD fowohl al8 CE nimm ¢
willEdhrlich einen Punft, D, E, und
giche DE. Madhe (22. &.) den
Rriangel, AF G, fobaf AF —=CD, ‘ .
AG=CE, FG=DE, {o'ift
(8.8.) FAG =DCE. B9
E
/ B

Der 24, San.

Benn in jwepen Sriangeln, ABC, DEF, jwen Sceiten
AB, AC, gwepen Seiten, DE, DF, gleid {ind, (de eine
AB, riamlich der cinen DE, die andre AC, der andernDF) ;3
¢in Ainfel, BAC, aber grofjer iff al8 ¢in Linfel, EDF,
ver ndamlich voelchen die gleichen Seiten einfchlieffen: o iff
audh die dritte Seité, BC, grifjer als Die Dritte, EF

DaBAC >EDF, {o ma-

the (23.©.) EDG =BAGC,
auf) DG = AC = DF,
und ziehe GE, GF.
®aAB=DE,AC=DG
und BAC = EDG, f{o ift

(4.©.) BC =EG. Numift B
DG — DF und daher (5. S.)

DFG =DGF. @olglich DFG > EGF, folglid) ncd) viels
mefe EFG > EGF, folglid) (19. ©) EG, tas ift BC > EF.

Der 25, Sag,

WBenn in jwepen Triangeln, ABC, DEF, iwen Seiten,
AB, AC, stoepen @eiten, DE, DF, gleidh find, (die ¢ine AB
namlich der einen DE, und dic andre AC, der andern, DF);
Die dritte Seite, BC, aber grofier ift als die dritte, EF : fo ift
audh cin Winfel, BAC, grifier als ¢in Winfel, EDF, der
ndmlich, den D!E gleichen Seiten einfchliefien,

TWare
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WWare nicht BAC >EDF,

D
fo wdre entweder BAC 4
~— EDF, obert BAC< EDF,
folglich imerften§all (4.S.)
BC = EF; im jwenten
(24.©.) BC<EF, wels E FB

ched bendes bem angenommis
nen, BC > EF, wieder{pricht.

Der 26, San,

IBenn in wenen Triangeln, ABC, DEF, jiven ABinfel,
ABC, BCA, grepen Lmieln, DEF, EFD, gleic) {ind,
(ber ¢ine, ABC, ndmlich dem einen, DEF, und Der andre
BCA, dem anbern EFD,) und cine Seite ciner Seite gleich
ift; fie mag nun an den gleichen Ainkeln, oder cinem derfel-
ben gegentiberfiegen: fo {ind aud) die bepden ubrigen Seiten
Den benden tbrigen, audh der dritte LWinfel BAC, dem drits
ten EDF, gleh.

A

Brfter Sall,
Wenn die an den gleichen Wins
feln liegendben Seiten, BC, EF,
einander gleich find: fo ift
1) AB=DE. Denn waren
AB, DE, nidyt gleich, fo miifte
eine davon, erwa A B, groffer fenn. -
Esfen baf;etBGr_ED.g Sie{)efGC Bk i
®aBG=ED, BC=EF, GBC=DEF, fift (4.8)
BCG = EFD. Mun war angenommen BCA — EFD,
Solglich ware BCA = BCG, weldes (9. Ar.) unmbdglich.
2.y ©a AB = DE, BC = EF, ABC = DET, f{o ift
(4.©.) AC=DF, unp) BAC=EDF,
Jweyter Sall.
Wenn die, einem der gleichen Winfel gegeniiberliegenden,
Seiten, AB, DE, einanber gleich find: fo ift
1) BC=EF. Denn waren BC,EF, nicht gleich, fo miiffe
einte davon, etwa BC, groffer fepn. . €3 fen daher BH = EF,
Jiehe AH, Da BH=EF, AB=DE, ABC =DEF,
1o
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fo ift (4©) BHA'=— EFD. Dlun wat angenommen
BCA — EFD. Jolgli) ware BHA == BCA, mweld)es
(16. ©.) unmoglich.

2.)) ®a BC=EF, AB=DE, ABC =DEF, f{oift
(4.©.) AC =DF, und BAC=EDF.

Der 27, San.

Qven gerade Linien, AB, CD, mit denen eine dritte fchneis
dende, EF, gleiche L3echfelwintel, AEF, EFD, madt, {ind
pacallel. :

Waren AB, CD, nicht pas
rallel, {o wirden fie genugfam 4

E/ B
perldngert an frgend einet G
Seite jufammentreffen.  ©e
/F.‘ D

fet es gefchabe dies in G. €
Solglich war im A EFG
(16.&.) AEF >EFD, wels
des bem angenommnen AEF == EFD wicberfpricht.

Det 28. Sas.

Qtvey gerade Linien, AB, CD, mit denen eine dritte febneis
dende, EF, den Auffentvintel, EGB, dem ihm an derfelben
Gite geaentiberliegenden innern AWintel GHD, oder die
bepden an einetley Seite liegenden innern LWinkel, BGH,
GHD, yoepen rechten gleich madht, find pavaliel,

Erfter Theil. v

®a EGB = GHD unb \

(15.©,) EGB = AGH, fo A G

ift (. 2r.) AGH = GHD, B
folglich (27. ©.) AB, CD, pas

rallel. C i D
Zweyter Theil. \
DaBGH4 GHD =2, >

und (13.6.) AGH 4+ BGH = 2%, foift (%) BGH
-+ GHD = AGH + BGH, folglich, wenn man BG H wege
nimme, (3. Yr.) AGH = GHD, folglih (27.6.) A B, CD,
parallel, i

Det
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Det 29, Sag,

FBenn gwep gerade Linien, AB, CD, parallel find: fo
macht eine dritte fchneidende, EF, mit ihnen die Lechfeltvins
fel, AGH, GHD, cinander; desgleichen den Auffenvointel,
EG B, dbem ihm an derfetben Seite gegentiberliegenden innern
Wintel, GHD; ferner die bepden an cinerley Seite licgen-
den innern 28infel, BGH, GHD, jwepen rechten, gleich.

Zefter Theil.

WWaren AGH, GHD, B
niche gleich, fo miifte einer
davon, etwa AGH, qgroffer A G
fenn, folglic), wenn BGH
bingufomme, ift Cide, Aol
AGH + BGH>GHD © R 9

\s

+ BGH. Jun ift (13.S.)
AGH 4+ BGH = 2 %,
Solglich GHD + BGH <
2R, folglich mijten (1. Ur.) AB, CD, an iefer Seite vers
fangert sufammentreffen und waren (35- Def.) nicht parallel, ges
gen das Angenommene,

Jweyter Theil.

©Da AGH=GHD um> (15.&.) AGH=EGB, fo ift
(r.Ur.) EGB = GHD.

Dritter Theil.

DaEGB=GHD, 1o ift, wenn BGH binguFomme, (2.Ur.)
EGB+4+BGH=GHD 4 BGH. Nun ift (1. S.)EGB+
BGH=2R. Folglichift (.Ar.) GHD+BGH=—2X.

Der 30, Sas.

3toey gerade Linien, AB, CD, welde Einer britten, EF,
parallel, find einander felbt parallel.

€3 fchneide fie die gerade $i-
nie, GK. Da AB, EF, pas /
vallel, foift (29.6.) AGH= e ¥ B
GHF. RNun ift, weil EF, CD, E H

parallel, (29.8.) GHF — GKD. = £
Solglich ift (i Ur.) AGH= C— =

GKD, folglid) (27.S.) AB, CD, /

parallel,

B
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Der 31, San.

Durch cinen gegebnen Punkt, A, eine gerade Linie ener
gegebnen, BC, pavallel su rehen.
Auf BC nimm willfabrlic)
einen Punfe D, jiehe DA, madye E

(;\_3, @,) DK —="ATDC ’ und /
verlingre EA nach F, fo iff g
(27.©.) EF ter BC parallel. b

Der 32, San.

Sn jebem Triangel, ABC, ift, toenn man cine feiner Seie
ten, BC, verlangert, der Auffentvinte(, ACD, bden beyden
ibm gegeniibetliegenden innern Winkeln, CAB, ABC, gleich.
Auch find die drey innern ABinkel cines Triangels, ABC,
BCA, CAB, jwenen rechten gleich.

$2efter Theil, A E

Dutrch C ziche (31..) der
AB die CE parallel, fo ift
(29.6.) BAC=ACE, (renn
AC bie fchneibenbe &inie) und kL . —D
ABC—=ECD, (wenn BD bie C
fchneidende Sinie) folglich ift (2.Ar.) BACH ABC =A CD.

Jweyter Theil.

DaBACH+ABC=ACD, {oift, wenn ACB hinjufommt
(2.%r.) BAC+H+ ABC+ACB—=ACD-4ACB. unift
(13.6)ACD+ACB=2R. Folglich (. Yr.) auch BAC+
ABC+ ACB =231,

Der 33, Sag.

Fenn yroey gerade Linien, AB, CD, gleich und pavallel
find: fo find die geraben Linien, AC, B D, durc weldye man
ihre Gndpuntte an einerlep Seite verbindet, auch gleich und
parallel.

Qiehe BC, fo ift, weil A B, cR, B A
parallel, (29.8.) ABC =BCD, 4
folglich, weil AB=—CD und BC / \ /
gemein, (4.6.) AC=BD, aud) / gt
ACB=CBD unbdaher(27.&.) D o
AC, BD, aud) parallel.

a
2 —F
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DCt 340 c)"'"t:'

Sn jedem Parallelogramm, A CDB, find die GBege wfeiten
und Gegenwinfel einander gleich). jlml) wird daffelbe von
ver Diagonale, BC, halbirt,

12e(ter Theil.

Da AB, CD, und fo aud
A C, BD, parallel, foift (20, (:j)
ABC=BC D uno f\Cb#( BD, / /
Nun ift BC gemein. Folglich P
(26.€.) AB=CD, C:LD, BAC=BDC, lud ift,
weil ABC=BECD urd CBD =ACE, (2. '1[1) ABC +

CBD = BCD + ACB, a8 ift, AbD__, ACD,

Jweyter Theil
Da AB==CD, und BC gemein, aud) ABC =BCD, fo
(4. @) AABC=ACBD.

ift

Det 35. Sag.
~ Parallelogramme, ABCD, EBCF, auf ¢inetlen Grund-
linic, BC, und in einerley ‘Parallelen, AF, BC, find ¢in-

ander gleich.

Da (34.6.) BC—=AD und A D E F
BC—=EF, |oift (r.Ar.) AD =EF,
folglich , wenn DE binjuFomme
(2. %), AE=DF, DRun iff V.
aud) (:4. ©.) AB=DC um iy
(29.€.) FAB =FDC. §olglich i /
;}( L AABE S ACDE,, . ]
fulqmi), wenn A EDG binwegz B C

Fomme, (2. Ar.) dag Trapesium ABGD — EGCF, folglidy,
wenn A GBC bingufomme, (2. Ar.) das Parallelogramm
ABCD =EBCF.

Det 36, ‘-:")m,

Parallelogramme, ABCD, EFG H, auf gleichen Grunds
finien, BC, FG, und in emerlen Pavallelen, AH BG, find
cinander gleich),

D 2 Rlehe
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Riehe BE. GH: Da.BC m=mFG A
md (34.9.) }G—E‘{ foift (1 Ar.)
BCc—=—EH. un find BC, EH, aud) [ //
| Y

parallel, folglich find (33. €.) EB, CH,
gleich und parallel. Folglich iff EBCH gl
ein Parallelogramm, folalich (35.S.) B—t,—f—g——c
ABCD=—EBCH und EFGH—EBCH,
folglich (1. Ar.) ABCD = EFGH,
Der 37, San.

Triangel, ABC, DBC, auf cinerley Grundline, BC,
und in ¢inetlep DParallelen, AD, BC, {ind cinander geich.

Berldngre AD an bepden g A D F

Seiten und iche (31..) durch / ;
B der AC die BE und "mrc[) \ \
der BD die CF parallel: fo {ind
EBCA, DBCF, ‘]}amllelo;
gramme und (35. ;.) einandet B C
gleich. DMNun unb( 4.&.) die Etmnml ABC, DBC, tie $alf
ten Diefer ’Dam[lelo_;ramnu, folglich (7. Ar.) aud) cmantnr gleidh).
Der 38, San.

Triangel, ABC, DEF, auf gleichen Grundlinien, BC,

EF, und in einerlen “\uan[cn, AD, BF, {ind ¢inander gleict.

%cllangre AD an benden

= G A o
Seiten, und iehe (31. &.) durd) /
B ter AC die BG unb durch F /
per ED bie F H parallel: fo find / g

GBCA, DEFH, %arallefos
gromme und (36. &.) einander alud} Nun find (34.8.) die
Triangel ABC, DEF, bdie $dlften diefer Parallelogramme,
folglich (7. Ur.) aud) unanhct gleich.
Der 39. San,
Gleiche Triangel, ABC, DBC, aut einerlen Grundlinie, BC,
und an cinerlen Site, hm, in cinerley Parallelen, AD, BC.

Wave der BC die AD !‘Ilf[)t parallel, fo e i
fen es jede andre, etwa AE. Riehe EC, <=2
fift(37.6) AABC=AEBC. otn /< \|
war angenommen A A BC = ADBC, / /'/ <O
04 g ; o N L TYDO EEAT : g 4
;‘H\IGE(LI_) ware (I.4fF.) £ DEC —= A EBC R e g 0

welches (9. Ar.) unmoglich.
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Der 40, San.

Gleiche Triangel, ABC, DCE, auf gleichen Srunblinien,
BC, CE, und an cinerley Seite, find in einerley Parallelen,
AD, BE.

TWare ver BE die AD niche parallel,
fo fen 8 jeDe andbre, etwa AF. Riebe
FE, foift(38.&.)AABC=AFCRE.
Nun it angenommen A ABC= /
A DCE. Golglich ware (rn Ar.) B
ADCE = AFCE, weldpes (9. r.) unmbglich.

Der 41, Sag.

LWenn cin Parallclogramm, ABCD, und ¢in Triangel,
EBC, auf einerley Grundlinie, BC, und in einerley Paralle
fen, BC, AE, find: fo ift das Paraliclogramm doppelt fo
grof alg der Triangel.

Qieche AC, fo ift (37. &.) A D 22!
AABC=AEBC. Dun ift e
(34.©.) ABCD =2 A ABC. \ _7
Solglich iff aud) ABCD = e
2 AEBC, B c

Det 42. Sag.

€3 ift cin Triangel, ABC, gegeben; man foll Demfelben
cin Barallelogramm unter einem gegebnen geradlinichen Lin-
fel, D, gleich machen.

$Halbire (10.€.) BC in E; und
siche AE.,  An CE fee (23. S.) e
CEF=D. Riche (3. &.) durch
Ader BC dte AG; und durch C ver
EF die CG parallel, fo ift FECG / /
einParallelogramm unter bem Winw B £ ¢
fl CEF =D, und (41. &.)
FECG =2 A AEC. DMun ift auch (38.6.) A ABE—A AEC
und daher A ABC =24 AEC.  §olglich ift (6. Yr.) FECG

= AABG
D 3 Det
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Der 43. Sag.

An jedem Parallelogramm, ABCD, haben die um bdie
’quvnal',, AC, berumliegenden l\amlhlmjull:inu, EH, FG,
aleiche Lumn,uumn BK, KD.

Da (34.6.) AABC= A CAD,
und A AEK = A AHK, fo ijt
(3:Ur.)EKCB=KHDC. Nun
iq}(4C)AI\(‘C: A KCF.

—[‘..

Solglich ift (3. Ur) BK = KD.

Der 44. Sag.

Auf einer geaebnen acraden Linie, AB, cin Parallelo-
gramm, einem gegebnen Triangel, C, gleich, unter einem ge-
gebnen geradlinichen QBinkel, D, u ‘Cfd)l'fib\’“-

Mache (42.8.) ein Pavals K

hloqmmm BEEG==AC, W
fo baf EBG =D, und
[umgc folches an bie gegebne

tinie AB, bergeftalt baf
AB, BE, in Ciner gerabden /
finie an einander liegen. —= L
Durd) A jiebe (31.. ) der H
}:,1 die A H patallel, verldngre F G 6is H unbd siehe HB: foift
9.©.) AHF+EFH — 2., folglid) BHF +EFH < «9{.,
to!gshrf) werden (1. Ar.) HB, FE, an diefer Seite verlangert
sufammentreffen.  Dies gefiyehe in K. Riehe (31, &.) ourd)
K ber FH die KL parallel, ;"L) lﬂ' HLKF ein '}‘m lefo wnmm,
veffen Diagenale HK, folgfich, wenn man HA, GB, bis L,
verlangert, (_;, &) L ],:L Nun war BF =ACG. wlq:
liy ift (rArjLB= A C und (15 ©&.) ABM = GBE =D.

Der 45. San.
€3 ift cine geradliniche Figur, ABCD, gegebens man
foll. derfelben e Parallelogramn, unter einem gegebnen
geradlinichen QBinkel, E, gleich madhen.
Jiehe DB.  Madhe (42..) das 1‘m'aﬂeloqmln'u R =
A ABD, fodaf FKH —=E. Auf GH befdhreibe ‘-p_‘ €“
vas Paralleldgramm GM=— A DBC, fo'baf GHM =E, folglich
ift (1.Ar.) GHM=FK H, folglich, wenn GHK fin;
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(2. %) GHM+4 GHK = 1,\) F ¢ _L
FKH+GHK = (29.8.) | e
2 R., folglich find (14.&.)
KH, HM, tn Einer gera:
oen dinie, C A
Da FG, KM, parallel, {o
ift (20.8.) FGH=GHM, / DR 2
olgiy FGH4+LGH= \/[E K H

GHM 4 LGH =(29.8.) B
2R, folglicdh find (14. &.) FG, GL, in Einer geraden {inie.

Da (34.©.) FK ver GH und GH ber LM, gleid) und pas
rallel, fo ift (30.©.) FK der LM gleich und parallel, folglich
find’ (33.S.) FL, KM, auch gleich und parallel, folglich
KFLM ein Parallelogramm, deffenn Winfel FKM —E.

®a FH — A ABD und GM = ADBG, fo ift (2. Ur.)
KFLM —=ABCD.

Det 46, San,

Auf ciner gegebnen geraden Linie, AB, ihr Ouadrat ju
befchreiben.

Auf AB giehe (1.&.) aus A die AC C
fenfrecht. Mache AD = AB. 3iehe pl B
(31. &.) durd) D der AB die DE, und
vurd) B der AD bdie BE parallef, fo ift
ADEB ¢in Parallelogramm, folglic)
(34.@.) deffen Segenfeiten einanbder gleich.
Nun iff AB—=AD. Folglich das Pas A
tallelogramm ADEB gleid)feitig.

Da AB, DE, parallel, {oiff (29.6.) A+D=2 2. Nun
ift A, folglich audy D ein rechter TWinfel.  Nun find (24. &.)
bie Gegemintel gleich. Folglich ift vas Parallefogramm ADEDB
auch rechtrointlich, folglich (30.Def.) ein Quadrat.

Der 47. San.

Sn jedem rechtwintlichen Triangel, ABC, ift bag Ouadrat
der Dem vechten IWintel gegentiberliegenden Seite, BC, den
Suadraten der ihn einfchliefienden Seiten, BA, AC, gleidh.

Befthreibe (46.€.) auf BC'ihr Quadrat BDEC, und anf
BA, AC, ifre Quavrate, GB, HC, fo fimo BAC, BAG,
vechie Winkel, folglich (14.8.) CA; AG, in Ciner gevaden tnle

D 4 el

B
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GQiebe AD, FC, und
(31. ©.) dburch A, der
BD bdie AL parallel.

Da (10.Ar.) DBC _
=FBA, foift, wenn " °
CBA bingufommt,
(2. Ar.)DBA =FBC.
Nun iff AB—=DBF
und DB=BC, folq-
fich(4.S.) AABD=
AFBC. Dlun i,
weil AL der BD, und
GC der FB parallef,
(41.©.) BL=2 A
ABD u GB=
2 A FBC, folglich ift
(6. Ur.) BL=GB. Nun ift, wenn man AE, BK, jiehet,
aud eben dem Grunde, CL—=CH. zyga)lghd) ift (2.Ar.)
BDEC = GB 4 CH.

Der 48. San.

enn in einem Triangel, ABC, das Duabdrat eciner fei-
ner Seiten, B C, den Duadraten Dcr tubrigen Cutm, BA,
AC, gleich ift: fo ift Der von Diefen brigen &eiten cinge-
fchlofjene QBintel, BAC, ein rechter.

Riehe (11.S.) auf AC aus Adie D
AD fenfrecht. Mache AD—AB >
und siehe DC, foift audh JAD =
O AB, folglich, wenn [J AC bin= /

gufomme, (2. Ar.) JAD+4 DO AC A
—=OAB+OAC. Dun ift, eil
DAC ein rechter Winfel, (47.S.,)
OAD+OAC=0DC,und \
nach) dem Ungenommenen O AB 3 C
4+ 0OAC=[0BC. Folglich ift
ODC=p BC, und vaher DC=BC,

Da AD = AB, und AC genwin, auch DC=BC, {o ift (3.€.)
DAC =BAC, DNun ift DAC, folglid) auch BAC ein rechter Winfel.

CuFlivs



