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Cutlivsg Clemente
Drittes Dud).

Definitionen,

1, git‘fcl find cinander gleich, wenn ihre Durdymeffer,
oder Die vom Mittelpunit ausgehenden Linien (Halbs
meffer) cinander gleich find.

2. Cine gerade Linie beribre den Cirkel, wenn fie den
Cirfel trift, obne verldngert ihn u {hneiden. (Sie
beiffe die Tangente des Cirfels.)

3. Cirkel beriibren cinander, tvenn fie cinander treffen,
ohne einander ju fchneiden,

4. 3m Cickel {ind gerade Linien gleich weit vom L¥it,

telpuntte, wenn die auf Diefelben aus dem Mittel-
puntte gefallten Perpendifel cinander gleich find,

5. diejenige aber ift weiter, auf welche cin gréfferer Perpen-
vifel fallt.

6. Ein Cickelabfchnitt (Seament) ift die Figur, toelche
g )

.von ¢iner geraden Linje und dem Civfelbogen cinges
fchloffen ift.

7. Der Yintel des Civkelabfchnitts ift der, fo von gedach-

ter geraden Linie und dem Civfelbogen eingefchloffen ift.

8. Der Y0inkel im Civkelab{chnite aber heife der, welchen

soep gerade Linien einfihlieffen, die von einem willz
tubrlichen Puntte des Cirfelbogens su den Endpuntien
erjenigen geraden Linie gehen, weldhe die Bafis des
2bfchnitts ift.

9. Diefer Yinkel ffebt auf Dem Cirkelbogen, der von
feinen ©chenteln abgefchnitten ift. ;
10. Gin
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1o, Cin Civkelausfchnite (Scctor) ift die Figur, welche
von Den Schenteln des Centrivvinfels und dem von
ihnen abgefchnittnen Eirfelbogen eingefchlofjen ift.

11, Cuckelabichmitee find cinander anlich, wenn fie gleiche
Wintel faffen; obder, wenn die 2inkel in den Abfchnit-
ten cinander gleich {ind,

Der 1. San.

Den Mittelpuntt cines gegebnen Cictels, ABC, u finden,
S Civkel ziehe willfabrlich eine
gerave tinte, A B, falbive fic in D unv
errichte auf ibr in D die DC fenfrecht.
WBerlangre CD 6i8 E und Halbire CE
inF, foift F der gefuchte Mittelpuntt,
Ware F niche der Mittelpunet, fo
fen es irgend ein andrer, enva G. Riehe
GA,GD,DB, {oift, pbaAD=DB,
und GD gewmein, aud) (1, 15. Def.)

AG =GB, (1,8.©.) ADG =GDB, folglich (1, 10. Def.)

benve rechte Ainfel.  Nun ift audy CDB ein vechter Ainfel,

Solglich (1, :0.Ur.) CDB =GDB, weldes (1,9. Ur.) unmoglich.

-

Jufan.

Hieraug erhellet, wenn im Cickel ¢ine gerade Linic von
eince andern gleic) und fenfrecht gefchnitten roird, DA in Der
fchneidenden Linie der Mittelpuntt des Civéels fep.

Der 2. San,
Eine gerabde Linie, elche groen beliebige Puntte, A, B, in
ber Peripherie eines Civtels, ABC, verbindet, fallt innerhalb
Diejes Civfels.

Falle viefe gerade inie niche innerhalb des Civfels, fo falle fie
auflerhalb, wie AEB. Dinm (3,1.S.) ves Cickels Miceels
> 2 puntt
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yentft D b siche DA, DB, Bwifchen
A, B, nimm in der Peripherie willfihes
Tich einen Punft F, ziche DF, und ver-
{angre fie bis E.

Da (1,15.Def.) DA =DB, fo ift
(1,5.©.) DAE — DBE. un ift Ly
(,16.©.) DEB >DAE. Folglich ift A A
DEB > DBE, folglich (1, 19. &.) \//f/
DB > DE.  Nun ift (1, 15. Def.) b
DB=DF, §olglih DF > DE, welches (1,9.Ur.) unmdglich-

Det 3. Sag.

MWenn im Civfel, ABC, e¢ine durch den Mittelpuntt ge-
hende gecade Linie, CD, cine andre, nicht durch den Miteel-
puntt gehende, AB, halbirt: fo fchneidet fie diefelbe fentredt.
1nd roenn fie diefelbe fentrecht fchneidet, fo halbict fie auch
Diefelbe.

Nimm (3, 1. S.) des Cirkels Mittels
punft E; und siehe EA, EB.

sEefter Theils

PWenn CD die AB in F falbirt, fo ift
AF — FB. Dun ift EF gemein und
(II ;g,@efz) Al B ‘Solglid){r, 8@)
AFE —=EFB, folglih (1,10.Def.) CD
fenfrecht auf AB.

Aweyter Theil,
MWBenn CD auf AB fenfrecht, fo ift (1, 10. Def.) AFE—EIB.
Nun ift, weil (1,15.Def.) AE=EB, (1,5.8.) EAF — E BF,
audh ift EF gemein. Folglich ift (1,26.8.) AF = FB.

Det 4. San,
' Q"Smn im Cirfel, ABCD, soey gerabe Linien, AC, BD,
e nicht durch dem Mittelpunft gehen, cinander {dhneiden :
{o halbiren fie cinander nicht.

Sefeit
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Gefeit, fie halbirten einander, fo daf
AE —=EC und BE = ED, fo ity
wenn man ded Cirfeld Miccelpunft ¥ b
\.

¢ LE IRV —~ -~ {
nimmt und FE jiehet, (3,3.6,) FEA p

_\"f ‘;_,7. —D
fowohl al8 FEB ein rechter IBinkel, < \ /
folglich ¥ EA=F EB, welches (1, 9. UF. %

unmoglich.

Der 5. San.
Sroey Civkel, ABC, CDG, bie cinander fehneiden,' haben
feinen gemeinfchaftlichen Mittelpunts.

®efesir, fie Hacten einen gemeins —L
fchafelichen DMitcelpunte E, fo ziche / \'\ N,
EC, und willfdpelich EF G, folglich / i \
ift (1,15. Def.) bepn Cirfel ABC, G.ﬂf-]?ﬁ— L pl |A
EC = EF, unb beym Cirfel CDG, i e
EC — EG, folglih (1, 1. Ur.) el s
EG = EF, weldys (1,9, Ur.) ure TE
maoglich.

Det 6, Sag.
Rtwey Eirfel, ABC, CDE, deren einet den anbdern infoens
Dig beeuhret, haben feinen gemeinfchaftlichen Mittelpunit,

Gefefsc, {ie bacten einen gemeinfchaftliz
chen Mitcelpunfe, F, fo aiehe FC und
willfiihrlich FEB, folglich tft (r,x5. Def.)
benm Cirfel ABC, FC = FB, und benm
Gitfel CDE, FC=FE, folglich (1, r. Ur.)
FB =FE, weldyes (1,9. Ar.) unmoglich.

Der 7. Sag.

Wenn im Civkel, ABCD, von cinem Puntte des Dutch-
mefjers, AD, der nicht der Mittelpuntt ift, F, gerade Linien
sur Peripherie gehen: fo ift die mit dem Mittelpuntte, F A,
die gréfte, und ihr Neft, FD, dic fleinfte, und von den anz
dern immer di¢, fo der mit dem Mittelpuntte naher, grofiee
alg dic entferntere.  Auch find von dicfen Linien nuv jelsoen
an benden Seiten der Fleinfien, cinander gleich.

€3 Eiftet
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#efter Theil, 3 A
Die geraden tinien, weldye von F ‘/’
gut Peripherie gehen, fenen FB, F C,

FG. Des Cirfels Miccelpunte fey E,
Riehe EB, EC, EG, {o ift (1,20.8.) \\ VIN \ ,

38

BE+EF >FB. Nunift (1, 15.Def.)
BE = AE, und daher BE4EF =
AE 4 EF. Rolglich AF > FB, C‘\-' — H

Da (1 15.Def.) BE = CE, und EF gemein, aber BEF >
CEF, foift (1,24.&.) FB >FC unbd ebenfo FC > FG.

Da (1,20.6.) GF 4 FE >EG und (1,15.Def.) EG=
ED =DF +FE, o ift GF + FE > DF 4 FE, folglid
(,s5.Ur.) GF >DF.

Sweyter Theil,

An FE fese (1,238.) FEH = FEG unb jiehe FH, fo ift,
weil auch (1,15.Def.) EH = EG, und EF gemein, (1,4.S.)
FH=FG. %Bare nun auffer FH noch irgend eine andre,
etva FK, der FG gleich, fo ware aud) FK = FH, weldes
unmoglich, da nach obigen die der AF ndfere, FK, griffer ift
als dle entferntere, FH.

Oder: fo giebe EK.  DNun ift auch
(1,15.Def.) KE==EG und EF gemein; folglich (1, 8. &.)
KEF=FEG. Qun wart FEG=FEH. Folglich wdre
KEF =FEH, weld)es (1,9.Ar.) unmoglich.

Der 3. Sag.

2Benn von cinem’ aufferhalb eines Ciefels, ABC, belichig
angenommenen Puntte, D, gerade Linien jum Eivfel und
soar eine, DA, durch den ql:tulpunfr, M, di¢ andern will-
Tubrlich, q«hun fo 1t unter denjenigen, h:c[d)c Di¢ concape
*Peripheric treffen, D A, DE, DF, DG, die, fo dureh den Mit-
telpuntt gebet, D A, die grdfie, anb immer vie, o ibr ndher,
grofler als die mrfarr tere; unter denjenigen aber, welche die
convepe Pevipherie treffen, DG, DK, DL, DH, bie, {o jiviz
fihen dem angenommenen Punkte unb Dem ('\uu[)m effer,
DG, bie fleinfie, und immee jde, fo ihe naher, gréffer als die
entferns
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entferntere. Auch find von diefen Linien nur je stwen an beyden
& citen der Fleinflen cinander gleich.
Zefter Theil,

Qiche ME, MF, MC, fo ift (1,20.&.)
DM 4 ME >DE. Qunm ift (1,15. Def.)
ME = MA, Solglid) iff DM 4 MA,
vas if, DA >DE.

Da (1,15. Def.) ME—=MF, undb MD,
gemein, aber DME > DMF, fo ift
(1r,24.&.) DE > DF. Und ¢ben {o
DE:> G,

Zweyter Theil,
Qiche MK, ML, MH, {o iff (1,20.8.) MK 4 KD > MD,
pag iff, > MG 4 GD. Dtun ift (1,15. Def.) MK =MG.
Folglich it MG 4 KD > MG + GD, folglich (1, 3. Ur.)
KD > GD, das iff, DG < DK,
Da in ben Triangeln MLD, MKD, (1,21, €,) MK -+ KD
< ML+ LD, abet (1,15. Def.) MK =ML, {o ift (1,3. Ap.)
DK< DL, Und ¢ben fo DL<DH.,

Dtitter Theil,

An DM feie (1,22.©.) DMB —= DMK, unb siche DB,
fo tft, weil (1,15.Def.) MB — MK, audy M D getnein, (1, 4.8.)
DB —DK. $Bare nun auffer DB nod) irgend eine andre, etwa
DN, der DK gleich, fo mave audh (1,1. 2Ar.) DN = DB, wels
ches unmoglich, da nach obigen die der D G nabere, DB, fleiner
a8 bie entferntere, DN,

®der: ware DN = DK, fl} ,5i(’f)l? MN. Dun it atey
MN = ME und MD gemein, folglich (1, 8.&.) DMK —=DMN.,
Nunwar DMK =DMB, Folglich ware DMN — DMB,
welches (1,9. Ur.) ummoglid).

Der 9. Sag,

AGenn pon cinem inneehalb cines Cirfeld, ABC, anges
nommnen ‘Puntte, D, mehr als swoey gleiche gerade Linien,
DA, DB, DG, sur Peripheric gehen: o ift folcher Punit
Der Mittelpunit des Civkels.

€4 Qiehe
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Qiehe AB, BC, und halbire fie
‘(l,iO @)inE F. ‘)ltbl ED, DF s
und verldngee fie an beyden < eiten
nadh) G, K, H, L.

Da AE =EB, und ED qemein,
audh (1,15.Def.) AD =DB, foift
(1,8.8.) AED—=BED, fo\]lilf)
(1, 10. Def.) bey E nrhn Winfel,
folglich (3,1.&.) in KG der Mittels

L/_"\C

punft des Lzrh!f Nun wird eben fo bewiefen, daf audh in HL
ver Mittelpunke fey.  Folglich muf D folcher Miceelpunte fepn.

1£in andrer Beweis. Ware D
niche ver Mittelpunfe, fo fep es irgend
ein anorer, etiva E.  JBiehe DE, und
verlangre fie an benden Seiten nac
F, G, fo iff F G ves Cirfels Durchmefier,
folglich (3, 8. ©.) ware DC > DB,
DB >DA, weldyes gegen das Unge:
nommene DC—=DB —= DA,

Der 10, Sag,

Ein Cirfel fhneidet cinen andern, ABC, nicht in melye

alg groepen Punten,

Gefest er fchnitte ihn in drenen
‘Puntten, D, B, E, fo ziehe EB, BD,
und halbive fic in ¥, G. Auf EB,BD,
ertidhte in F, G, die FC, GK, 1'ent’rer1)t
und verlangre fie bis A, H, fo ift
(3,1.&.) L des anbern Civfel8 ABC
Mittelpunfe.  Nun wird eben {0 bes
wiefen, daf L aud) des erften €irfels
ictelpuntt fen, weldps (3,5. S.)
unmbglich.

A
E DB
]-l

\\J/
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£in andtet Bevoeis. Sdnitte der
erfte Eivfel den andern ABC, in drenen
Punften, B, E; D, fo nimm (3,1.S.) des
Cirtels ABC Mittelpuntt F, und iehe
FD, FE, FB, weldhe (1,15. Def.) einandet
gleich find; folglich ware (3,9. S.) F audy
bes erften Cirfels Mittelpunte, welched
(3, 5.©.) unmoglid).

Der 11. San.

QBenn ein Cirfel ADE, einen andern, ABC, intvendig

bevibrt: fo teift die gerade Linie, weldhe die bepderfeitigen

Mittelpuntte verbindet, genugfom verldngert, den BDeruh-
rungspunte der Cirfel, A.

Nimm (3, 1. S.) ves Cirfelds ABC i

Mittelpunfe, F, und giche AF. Wdre ;

H
nun in AF, welde man nac) Belicben 0
ver(angern Fann, nicht and) des Eirfels k
ADE Mictelpurft, fo fey er irgendivo
auffer AF, etwain G.  Biehe GF und 3 ¥
verlangre {ie an benden Seiten nach C, H, \,j(ﬁ
Riehe AG, fo ift (1, 20.8.) AG+
GF > AF. Jtunift (1,15. Def.) AF =FH = HG + GF.
Solglic) ift AG+ GF >HG + GF, folglich (3, 5. Ar.)
AG>HG. DMun war des Cicfels ADE NMiccelpunte G und
baber (i,15.Def.) AG=DG. Folglih wire DG > HG,
welches (1,9, Ar.) unmoglich ift.

L Der 12, Sag,

Wenn groey Cirfel, ABC, ADE, cinander austvendig be-
ribren :{o geht die gerade Linie, oelche die beyderfeitigen Mittels
puntte verbindet, durch den Berubhrungspuntt der Eirfel, A.

Sienge fie anderwares durdh), B
etwa wie FCD G, {o ba§ F, G,
Die benderfeitigen Mittelpuntre
wdren, fo siehe AF, AG. Folgs
lich ift (1,15. Def.) AF =FC
um AG=GD, folglich AF -
AG=FC4 GD, folglich
AF +AG<FG, dadodh) (1,20.8.) AF+AG >FG.

€ s Det
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Der 13. San.
Sroey Civtel bevhren cinander foroohl intoendig als aus-
wendig nue in Ginem Punte.
1Briter Theil.

Gefest, der Cickel ABD C, wirde ins A—_
fwendig bon einem andern in jwenen / N
Puntten B, D, beriihre, fo fep E der \

Mittelpunte des erflen und F der Mitcels \‘T“E“—ﬁ D
punte 0es andern Cirfels, Jiehe EF, fo /'
frift (3, 1. &.) Diefelbe verldngert bdie \_/
PBeriihrungépunfte B, D, y

Da E der Mictelpunft ded erften CirFelsd, fo ift (1, 15. Def.)
DE —EB, folglih DF >FB. QNun iff F der Mitrelpunte
pes anbern Eirtels, folglid) (1,15.Def.) DF —=FB; roelc)es
jenem, DF > FB, offenbar wiederfpricht.

Zwoeyter Theil.

®efesit, der Cirfel ABDC, wiirbe auswendig von einem an-
pern in gwenen Punkten, A, C, beriibre, fo siehe AC,

Da A, C, gwey Punkte in der Peripherie des erfien Eirfels
ABDC, fo fallt (3,2.©.) AC innerhalb diefes Cirfels, folglid)
(3,3- Def.) aufferhalb des andern Cirfels. NNun find A, C, jwey
Wunfte in der Peripherie des andern Cirfels, folglic) fale
(3,2. £.) AC innerbalb des andern Civfels; weldyes dem Dbigen
offenbar wieverfpricht.

Der 14, San,

N3enn im ({irfe(, ABDC, gerade inien, AB, CD, cinander
gleich find: fo-legen fic gleich weit vom Mittelpuntte, E.
Und wenn {ie gleich reit vom Mittelpunite, E, liegen, fo |ind
{ic einander gleid. B
Salle (1, 12. &) aus E auf AB,CD, :
die EF, EG, fenfredht und jiche AE, G,
fo ift (3,3. &.) AF =FB, und CG=GD.

B rfter Theil, 4
Wenn AB—=CD, fo ijt, weil AB=2 AF 4
und CD =2 CG, (3;7.%.) AF =CG.
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Da E des Cirfels Miteelpunte, fo ift (1, 15. Def.) AE=EC
um aher OAE=QOEC. DNun iff, weil ben F, G, rechte
,‘lbuml (1,47.€.) DAE=0AF+ QEF und JEC—=
O (‘(i~l— OEG. Folglich ift O AF+0OEF =0CG+OEG,
folglich, weil AF =CG, (1,3. %r.) OEF = OEG und
vaher EF —EG, folglich (3,4. ,F\f.) liegen \B, CD, gleid)
weit bom Miccelpuntee, E.

Svoeyter Theil.

Wenn AB, CD, gleich weit vom Mittelpunkte E, liegen, dHas
ift, (3 4. Def.) wenn EF =EG, fo ift, weil wie vorher
OAF+0EF =0CG+DEG, (1,3.%r.) OAF=[CG,
und daber AF =CG.  Dlun ift wie vorher AB=2 AF unp
CD=2CG. Folglich ift (1,6.%r.) AB=CD.

Der 15, Sag.
Gm Cirfel, ABCD, ift der Durchmeffer, AD, die grofie
“mu., und unter den tbrigen jede dem Mhttelpuntt, E, nabere,
BC, grifier alg die entferntere, F G.

Siche (1, 12.S.) aus E auf BC, FG, E| Jl
die EH, EK, fenfrecht, fo ift (3, 5. Def.) ';'\} \' J
EK > EH. Mache daher (1,3.8.) [l [N lq
EL=EH. GCuridte (1,1.&.) auf EK | | L JE]

in Ldie LM fenfrecht und verlangre fiebis N,  \ L,-’}// l
Qiche EM, EN, EF, EG. G \3ch

®a EH =EL, fo ift (3, = MN. DRun ift
(1,20.8.) \iE—{-E\I >MN. Folglich iff ME4-EN > BC.
Nun ift (1, 15. Def.) ME —[—}:N AD. Folglichijt AD > BC,
Da (1,15. Def, ) ME =FE und EN =EG, aber MEN

>FEG, foift (1,20. E)MN > FG. Nun war MN=BC
Solglid) ift BC >FG.

Der 16, 6%‘.

Cin auf cines @‘iri’\..&, ABC, Durchmeffer, BA, in deffen
Endpuntte, A, aufgerichteter ,_upu.ulttl AE, fallt aufjerhalb
Des kfu’ulv’. Serner, goifchen ben {er{clbogcn CHA und
ven “Perpendifel, EA, fallt feine andre gerade Linie.  Degz

gleichen
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gleichen der LBintel deg Halbcirfels, CHAB, ift grofier, fein
“Meﬁ CHAE, aber flemer, als ]bel geradlinicher fpifser
QAWinfel.

2efter Thal.

Giel ver Perpendifel nicht aufferhalb
bes Cirfels, fo falle er, wenns moglich,
innerfalb, wie AC, fo paf alfo DAC
cin rvechter Winfel ware. Riehe DC,
fo ift, tmtl (1, 15. Def.) DC: DA,
(5. €.) DCA =DAC, folglich
Benoe WBinfel rechte, weldyes (1,17.S.)
unmoglich.

Jweyter Theil,

Tiele swifchen den Bogen CHA und dem Perpendifel, AE,
eine qerave tinie, wie A, fo ziehe (1,12.6&.) auf FA aus D
pen Perpendifel DG, fo ift, weil DGA ein rvechter TLinfel,
(1, 17.6.) DGA /DAG folglich (v, 19. @) DA >!)(J
Dtun ift (1,15. Def.) DA —DH folglich ware DH > DG,
veldyes (1, 9. Ax.) umnoghc{)

Drittet Theil.

WWare der Winfel des Halbeirfeld, weldyen der Durchmeffer
BA und ver Bogen CHA einfechlieft, nicht grdffer, und fein
NReft, weldhen der Bogen CHA und ber Perpendifel AE cins
fchliefit, nidyt Fleiner ald irgend ein gerabl[mc[)er fpiier TBinfel,
welchen der ’Durd)mcﬂet B A unb eine gerade ¢inie einfchloffe, 10
miijte diefe gerabe Sinie, jwifchen den Bogen CHA uud den
Perpendifel, AE, fallen, wie FA, weld)es nady Obigen unmbdglich.

Jufag.

SHieraus erhellet, daf ein auf dem Durdhmeffer in defien
G'upunfu cmd}tctet Perpendifel, den Cirkel bL.uhrI und
paf cine gerade Linie den Cirfel nur in Einem Puntte be-
rithrt; indem die gerade tinie, welche swen Punfte in der Periz
pheric verbindet, (3,2.&.) innerhatb ves Eirfels fallr.

Der 17, Sag.

Qg umm gegebnen Punkte, A, cine gerade Linie die cinen
gegebnen Cirfel, BCD, berubyt, gu giehen. @
Fimm
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Mimmn (3,1. S.) bes Eirkeld Mits
telpunft, E, jiehe EA und befchreibe
aut E, mit EA den €irfel AFG.
Crrichte (1, 11. &.) auf EA in D
bie DF fenfrecht. Jiehe EBF und
AB, foiff AB bie verlangte tinie.

Sn den Triangeln, ABE, FDE,
ift (1, 15. Def.) EA =EF, und
EB — ED, aud) der Winfel AEF
gemein, folglid) (1,3. S.) EBA —=
EDF. diun ift EDF, folglich
aud) EBA ein rechter Uinfel, vad iff, AB fenfrecht auf EB.
Folglich (3,16. Juf.) AB eine Tangente des Cirfels, BCD.

Der 18. Sag.
Auf der Tangente, DE, eines Cirfels, ABCT, fiehet bie
gerade Linie vom Mittelpunite, Fy jum Decubrungspunite, C,
fentrecht. '

Ware I C nicht {enkredht auf DE, A
fo fen ¢8 eine andre, etwa FG, und
vafer FGC ein rvechter AWinfel, T
folglich (1, 17.6.) FCG < FGC,
folalich (1, 19.&.) FC€ >FG. Dlun !\ B

ift (1, 15. Def.) FC = FB. Jolglih Lok -
wwire EB > F G, welches (1,9, Ar) CiAR
unmoglich.

Der 19, San.

St auf der Tangente, DE, cines Cirfels, ABC, im Berih=
rungspuntte, C, eine gerade Linie, AC, fenfrechts fo ift in
ibr Des ‘Cirfels Mittelpuntt,

SBare der Mitcelpunfe nicht in
ACG, fo fey er auffer ibr irgendwo,
etwa in F. Qiehe FC, weldye
(3,12.©.) auf DE fenfredyt; dar
ber F CE «in vechyrer Winfel. un
way auch ACE ein redyter Win:
fel. Folglich ware ACE=FCE,
voelches (1, 9. Ar.) unmoglich.
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Der 20, Sag.
Sn jedem Cirel, ABC, ift der Eentritvintel, BEC, bops

welt fo grof alg der Peripheriervinfel, roenn bepde-auf einers

ley Cirfelbogen, BC, fiehen.
Erfter Sall,
Deg Cirfels Mitcelpunte E, fen srois
fchen den Schenfeln des Peripherierins

Fels, BAC. 3Riche AE und verlangre

fie bis F. [l
Da (1,15.Def.) EA=EB, fo ijt 7 \\ f)

(,5.©.) EAB=EBA, folgli) G L1 N\

{1,32.€.) BEF =2 EAB. Cbenfoift R b€

FEC=2EAC, folglic) BEC=2BAC, 13

Jweyter Sall
Der Mittelpuntt, E, fen auflerhald der Schenkel des Peris
pheriewinfels, BDC. Ziehe DE und verlangre fie bis G, fo
yoird auf eben die Art bewiefen, daf GEC = 2 GDC und

GEB =2 GDB, folglich (1,3.Ayr.) BEC=2BDC,

Det 21, Sag.

®ic Winkl, BAD, BED, in einerlen Cirfelabfchnitte,
BAED, {ind ¢inander gleich.

Nimm ved Eivfels Mittelpunft F und

siehe BE, FD, foiff (3,20.€.) BFD =

2 BAD— 2BED, folglid) BAD=BED.

b}

: Der 22, San.
Die Segentvinfel einer vierfeitigen Figue im Cirfel,
ABCD, {ind jroenen rechten gleich.

Quehe AC, BD, fo ift (3 21. &.) L‘:;Q

CDB=BACunt BDA=ACSB, {vlg- C
lich ‘(r,2.Ar.) ADC=BAC-+4 ACB, \
Gl
s

folglicy, wenn ABC Dingutomme, ADC

.
-+ ABC = BAC+4 ACB+4 ABC = A@ 3
(r,32.&.) 2. Eben jo wird bies von
BAD, DCB, beyiefen. Der
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Der 23, Sang.
Auf Einer geraden Linie, AB, fonnen nicht svey Cifel-
abfchnitte, dic anlich und ungleich {ind, an einerley Seaite
befchriecben roerden.
siBace dies moglich, fo fepen die Civels
abfchnitre, ACB, ADB, ungleich und
anlich. RQiebe wilifihrlich AD, und vers
fangre fie 6is C. Riehe CB, DB, fo iff,
weil die Abfchnitce anlid), (3, 11. Def.)
ADB =ACB, weldes (1,16. .) unmiglich.

Der 24. Sag.
Aenliche Civtelabichnitte, AEB, CFD, fiber gleichen gera-
pen Limien, AB, CD, find ¢inander gleich,
Bringe AEB iber CFD
und lege A auf C und A B auf /’T g /T‘\
CD, {o falle, (weil AB=—=CD) AT R R g
BaufD. Nun fiid vie Abs
fchnicce AEB, CFD, 1iber CD, &nlic{), folglich (3,23.S.) fons
ren fie niche ungleicd) fepn,

Der 25. Sag.

Cinen Cirfel, beffen Abfehnitt, ABC, gegeben ift, fu
befchreiben.

Halbice (1,10.©.) AC in D, und jiche
(1y11.©.) auf AC in D die DB fenfredt.
Siebe AB, fo ift ABD encweder grofier,
oder eben o grof, oder fleiner als BAD.

Erjter Sall,

Jft ABD > BAD, fo fese an BA (1,23.8,) BAE—ABR D,
und verlangre BD bis E.  Folglich ift (1,6.&.) BE — EA.
Dtun iff, wetl AD =DC, unoDE gemein, auch ben D rechee
Winfel, (1,4.86.) AE=EC, Solghidh ift (3,9.6.) E ber
WMiccelpunke ves Eirkels ABC, 5

30 dwejem §all i alfo vas Segment ABC, Feiner alé ¢in
Dalbeietel, weil vas Cencrum E aufferhalb ves Segments liegr.
Sweyger
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Sweyter Sall, B
qfF ABD = BAD, {0 ift (1,6.8.) 7
AD=DB. Nunijt aud) AD=DC, o '
Solglich (3, 9.&.) D ver Mitcelpuntt A /_F o

des Cirfels ABC,

Fn diefem Fall ift das Segment ABC eie Dalbeirel, weil
A C, bder Durchmefier.

Driteer Sall.

%t ABD < BAD, Yo feie an BA
(1,23.©.) BAE—=ABD und jiche EC,
fo wird auf gleiche At bewiefen, daf
AE—EB=—EC, und dafer E der
Miccelpunte des Cirfels, ABC, fen.

Xn diefern Fall ift das Segment; ABC, aroffer als ein
Halbeivfel, weil das Centrum innerdalb des Segments fiege.

c

Der 26, Sag.

Sn gleidhen Citkeln, ABC, DEF, fichen gleiche QWintef,
es fepen Centriz oder Pevipheriewintel, BGC, EHF; BAC,
EDF, audh auf gleichen Bogen, BKC, ELF.

Siehe BC, EF, {o{ind, weil
die Civfel gleid), (3, 1. Def.)

audy ihre Halbmeffer, BG, /H\

GC, EH, HF, gleich. DNun _ )
find augh die Winkel bey G, H, \L > >C Q i)
gleich. _ Solglich ift (1, 4.6.) i e S
BC=EF. DNun find, weil : L
die IBinfel ben A, D, gleich, (3,11. Def.) die Segmente BAC,
EDF, anlich; folglich (3,24.©.) auch gleich. DNun {ind die
aanzen Civfel gleich; folglich auch die Hbrigen Segmente BKC,
ELF,; folglid) aud) die Bogen BKC, ELF.

D

Der 27. San.

Sn gleichen Cirfeln, ABC, DEF, find Winkel, die auf
gleichen Bogen, BC, EF, fichen, s fepen Centriz oder Periz
pheviewinfel, BGC, EHF; BAC, EDF, cinander gleich.

Sind
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€indb BGC, EHF, D
gleich, fo find (3,20.8.)
aucth BAC, EDF, aleid).

Waten aber BGC, EHF, QE‘

A
G
ungleich, fo wdare einer \}C\z/\
davon, etwa BGC, groffer. \/K ‘Y’\_/
Es {en daher BGK =
EHF, folglid) ift (3,26.€.) BK=EF. Nun ift angenom:
men BC=EF. Folglich ware BC = BX, weldhes (1,9. Ar.)
unmoglich.
Dﬁt 28' ‘50‘13.

3n gleichen Cirfeln, ABC, DEF, {ind die von gleichen
geraden Linen, BC, EF, abgefchnittnen Bogen . einander
gleich 5 der grdfjee, BAC, ndmlich dem gréfiern, EDF, und
ver fleinere, BG C, dem fleinern, EHF.

Nimm der Civbel Miceels A D
punfte, K, L, und ziebe die
Halbmeffer BK,KC, EL,LF,
weldye, da die Civfel gleich,
(3, 1. Def.) auch gleich find.
Nun ift auh BC —=EF, P CE B
folglich (r, 8. &.) die Winfel a3 i
bey K, L, gleich, folglich
(3,26.©.) aud) vie Bogen BG C, EHF, folglich, weil die Civfel
gleich, auch die Bogen BAC, EDF.

Det 29, Sag,

Sn gleichen Cirfeln, ABC, DEF, find die geraden Linien,

BC, EF, von benen gleiche Bogen, BGC, EHF, abges

{chnitten terden, einander gleich.
Nimmdie Mictelpunfee K, L,

A

und ziehe die Halbmeffer BK,

KG,EL,LF, welde (3, 1.Def.) m
gleich find. Dun {ind, weil

BGC =EHF, (3, 27. &.) BQ

A
G
D

D
aud) die Winfel ben K, L, gleich. F
Solglichift (r, 4.&.) BC =EF.

H
Dee
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Der 30, Sag.
Cinen gegebnen Civtelbogen, ADB, ju halbiren.

Riehe A B, und halbire fie (1,10.S.) D
in C. Crridhte (1,11.S.) auf ABin C T
bie CD fenfrecht, und jiehe AD, DB, / \
Da AC = CB, CD gemein, und beyy | :

C rechte Winkel, fo ift (1, 4. S.) = ' B Bt |
AD =DB, folglidh (3, 28. &.) auch die Bogen AD, DB,
einanber gleich. :

Der 31, Sag,

Der Wintel im Halbeirfel, B AC, ift ¢in vechter; aber
der im avdfjern Abfchnits, ABC, Eleiner al8 ¢in rechter, und
ber im fleinern Abfhnitt, ADC, grofier als ein rechter,
Audch ift der AWintel des groffern Abfchnitts, CB AC, groffer,
pes Eleinern Abfchnitts, CD A C, aber fleiner, als ein vechter,

&2 fen cin Cirfel, ABCD, deffernn Mits
telpunte, E, und veffen Durchmeffer, BC.
Nimm in der Peripherie 1iber BC wills
Ehbelich gwen Punfre A, D, und ziee
BA, AC, AD, DG, foift BADC, ein
SHalbeirkel, und BAC, der Winfel im
Salbeivfel; der ALjchnict CABC, grof:
fer als ein Halbeivfel, und der LWinfel
im grdffern UG{chuite, ABC; der Abs
fchnict CADC, Eleiner al$ ein Halbeirfel, und der ABinfel im
Fleinern Abfchnitte, ADC.  Der TWinfel des groffern Ab{chnites
witd von dem Vogen CBA und der geraden finie AC einges
fchloffens und der Winfel des Eleinern Abfdhnittd, wird von dem
Bogen CDA unbd der geraden Sinie AC eingefchloffen.  Diun
ift su beweifen

1) taf BAC =R. Riche EA, unb verlangre BA nach F.
Da (1,15. Def.) EB=EA,unb EA=EGC, foift (1)5.6.)
EAB = EBA, und EAC = ECA, folglich (v, 2. Ur.)
BAC —EBA +ECA. Qtun ift (1,32.8,) FAC=EBA+
ECA, folglich (v Ur.) BAC=FAC, folglich (1,10. Dref.)
FAC fowohl, afs BAC, cin rechter Winkel. ODer: Da
(1,32.6.)
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(1,32.6.) AEC.= 2 BAE, undb AEB =2 EAC, fo ift
AEC- AEB=—2BAC. Dun ift (1,13.8.) AECH+AEB—=23},
folglid) 2 BAC — 2 N, folglid) BAC —= 2R.

2.) baf ABC<R. Daim AABC (1,32.6.) ABC -
BAC< 2, aber BAC=R, o ift ABC< .

7.) baf ADC >R, Da in der vierfeitigen Figur ABCD,
(3,22.6.) ABCH+ADC =2 R, aber ABC< R, fo ift
ADC>A.

4.) baf der Winfel CBAC > K. Denn er ift offenbar
groffer, al8 der rechte Linfel BAC.

5.) baf der Winfel CDAC < K. Denn er ift offenbar
fleiner, als der vedyte Ainfel FAC,

Dieraus erhellet, wenn in einem Triangel ein TWinfel ben
bepden brigen sufammen gleich, daf e alsdenn ein vechter
fen, weil fein Debenwinkel divfen benden 1ibrigen, und daber ihim
felbft aleid), folglich (1,10. Def.) jeder der benden Nebenmwintel
ein rechrer ift.

Der 32. Sag.
Wenn ¢in Civfel, ABCD, pon einer geraden Linie, EF,
berubrt wird, und vom Berabrungspuntte B jur *Peripherie
eine gerade Linie, B D, gebt, die den Civfel {chneidet: {o {ind
vie QABintel, relche fie mit der beruhrenden Linie macht,
FBD, EBD, ben 28inieln in den verechfelten Sirfelab-
{chnitten gleich. (Der diffeitige IWintel, FBD, namlich
oem im jenfeitigen Abfchnitte, und dev jenfeitige LWinkel,
EBD, dem im biffeitigen 2Abfchnitte,)
Crridyte (1,11.S.) auf EF in B
die BA fenfrecht.  Sm Bogen BD
nimm willfibelich etnen Punfe C,
und jieche AD, DC, CB.
Da (3,19.8.) in BA, welche auf
der Tangente EF in B {enfredy, E
oer Miccelpunte ves Civkels it folgs
D2
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fih BA ber Durchmeffer, fo ift
(3,31.©.) ADB e¢in rechter Wins
fel, folglich ADB — ABF, unbd
(1,32.86.) ADB=DAB+ABD,
folglich DAB 4+ ABD — ABF,
folglich, wenn man ABD wegnimme,
(3. Ur.) DAB=FBD.

Da (1,13.©.) FED + EBD —2 R, und in der vierfeitis
gen Rigur, ABCD, (3,22.&) DAB+DCB= 2R, foift
DAB-+ DCB=FBD + EBD. Nunwar DAB=FBD,
folglich ift (1,3.%r.) DCB=EBD. :

Det 33. San,

uf einet gegebnen geraden Linie, AB, ein Cirfelfegment
s befchreiben, welches cinen gegebnen geradlinichen QAintel,

C, faBt.
Erfter Sall.

Benn C ein fpifier Winfel ift. Sese
an BA, (1,23.6.) BAD =C. Crridye
auf DA (1,1.&.) bie AE fentrecht und bals
bire (1,10.©.) ABinF. Crrichre auf AB
inF (1,1.&.) die FG fenifrecht, und giehe
GB, fo ift, weil AF =FB, F G gemetn, und

en F rechte Winkel, (1,4.8.) AG = GB. s
Befchreibe aus G, mit GA, GB, den Cirfel NC D
ABE, unb iche BE.

Da DA auf vem Durchmeffer AE fenfrecht, o Dertibre fie
(3,16.8.) ten Cirfel in A, folglid) ift (3,32.€.) BAD = AEB.
Run ift BAD =C. Folglich ift AEB =C.

Iweyter Sall,

Wenn Cein rechter LBinfel iff. Sefie an \
BA (1,23.€.) BAD =C, unbd halbire
ABinF. Befchreibe aus F mit FA, FB, A

1}"
venCivfel AEB. in der Peripherie nimm E
willEibelich einen Punfe E, und giche AE,

EB, fo ift wicderum (3, 16.©.) DA ¢ine p
Tangente, und (3,32.S.) BAD, s ift, C
Ci=AEB. Dritter
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Driteer Sall,

Bennt C cin flumpfer Winkel ift.
An BA fesie (1,23.©.) BAD =C.
Auf DA errichte (1,11.S.) die AE
fenfrecht.  Halbire AB in F, und er:
richte auf ifr die F G fenfrecht. Biehe
GB, fo ift, weil AF=FB, FG
gemein, und ben F redyre Binfel,
(,4.©.) AG=GB. Aus G befdhreibe mit GA, GB, ben
Gitfel AEB. DMimm in dem Bogen AB willfiprlic) den
Punfe H, und giehe AH, HB.

Da DA auf dem Durchmeffer AE fenfrecht, fo ift fie
(3,16.©.) ecine Tangente, folglich ift (3/32.©.) BAD, dad
ift, C,= AHB.

Det 34, Sag.
Ron cinem gegebnen Cickel, ABC, ¢in Segment abgu-
fchneiden, welches cinen gegebnen geradlinichen singel, D,
fafit.

Rehe (3,17.&.) bie Tans
gente EBF, Un FB fefie
inB (1,23&.) FBC=D, A C
Sn det Peripherie nimm jenz D
feits willfibelich den Punke
= ; B‘ F

A, und jiche AB, AC, &

Da EF ecine Tangente, fo ift (3,32. ©.) FBC, bas ift,
D =BAC,

Det 35. San.
~Wenn im Cirfel, ABCD, jrwey gerade Linien, AC, BD,
einander fdhneiden: foift Das NRectangel aus den Abfchnitten
der cinen, AE, EC, dem Nectangel aus den Ab{chnitten der
andern, BE, ED, gleich.

Eefter Sall.

Rt E, wo fich die benden tinien fdhneiden, A %
oer Mitcelpunfe des Cirfels, fo find die Abs E
fcbnitte (1, 15.Def.) eitrander gleich, und daher '-
offenbar Rect, AEEC = Rect. BEED. B C

D3 Sweygter
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Sweyter Sall.

St E aber nidht der Mittelpunte bes Cirfels,
fo fey folcher F.  Ans F falle auf AC, BD, bie
Perpendifel F G, FH, und jiehe FB, FC, FE,
foift (3,3:6.) AG = GG, felglid) (2,5..)
Rect. AREC 4+ OGE = [0 GC, folgfich,
wenn (JGF bingufdmme, (1, 2. Ar.) NRect. B :
AEEC+OGE+O0GF=0OGCHOGF. i
Nun ift, weil bey G rechte Winkel, (1,47.S.) OGE+ OGF
= OFE, und OGCH OGF =DOFC. Golglich ift Rect.
AEEC+ OFE=QOFC. un wird cben {o bewiefen, daf
FRect. DEEB 4 OFE = OFC.  Folglidh ift RNect. AEEC
+ OFE = Rect. DEEB + OFE, folglich, wenn man OFE
vwegnimmt, Rect. AEEC = Rect, DEEB,

Der 36. San.

WBenn von einem aufjerhalb eineg Cirfels, ABC, ange-
nommenen Puntte, D, stoep gerade Linien, DA, DB, jum
Cirfel gehen, deren eine, DA, den Eirfel {chneidet, die anbdre,
DB, thn bertibrt : fo ift dag NRectangel aug der gangen fchnei-
penden Linie, AD, und ihrem auffechalb des Cirfels liegenden
Abfdnitte, DC, dem Quadrat der berthrenden Linie, DB,
gleich.

Erfter Sall,

SWenn ves CirFels Mittelpunte, E, in D A ift. D
Biehe EB, {o ift (1,15. Def.) BE=EA=EC, i
und (3,:8.&.) EBD cin rechter Winfel, aud) C

daber (1, 47.6.) OED = ODB-+ OBE. B
Nun ift (2,6.6.) Rect. ADDC 4+ OCE =
OED, ober (weil CE = BE) Rect. ADDC
+ OBE=QOED. Folglich ift Rect. ADDC
-+ OBE = ODB + OBE, folglich, wenn
man OB E wegnimme, NRect, ADDC —=DB,

Zweyter Sall,
Wenn des Cirfels Mitcelpuntt E, nidht in DA ift. AU E
falle auf A C (1,12.&.) ven Perpendifel, EF, {o ift (3,3.6.) AC
in

E
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in F palbirt. Qiehe EB, EC, ED, fo ift D
2,6.8.) Keet. ADDC + OFC = OFD, 1

folalidy (1,2.Ux.) Reet. ADDCH-OFCH ‘

OFE — OFD 4 OFE. DNun ift, weil ‘
ben F rechre Winkel, (1,47.©.) OFC+4
OFE=(0OEC = (1, 15. D¢f.) . OEB, und
OFD 4+ OFE = ODE = (1, 47. &.)
O DB 4 OEB. Folglic) iff Rect. ADDCH-
OEB =0ODB + OEB, folglid), tvenn man
COEB wegnimme, NRect, ADDC=DB,

Der 37. Sag.

PWenn von einem aufjechalb cines Cirfels, ABC, ange-
nommnen Punfte, D, groep gerade Linien, DA, DB, jum
Cirfel geben, deren eine, D A, den Cirlel fchneidet, die andre,
DB, ibn trift; und s iff dbag Nectangel ausg der gangen
{chneidenden finie, AD, und ihrem aufjerhalb des Eirfels
liegenden Abfchnitte, D C, demOuadrat der freffenden Linie,
DB, gleich: fo berabrt die treffende Linie den Eivkel,

Siehe (3,17. ©.) die Tangente DE,
MNimm (3,1.&.) den Mictelpunte, I,
unb siehe FE, FB, FD.

Da DE ten Cicfel beriifre und
DA ibn fchneidet, fo ift (3, 36. ©.)
NRect. ADDC = ODE. Nuniftans
genomien, NRect. ADDC = [JDB,
folglichift DB = ODE unbd baber
DB=DE. QNunijtaud) (1,15.Def.)
FB=FE, aud) FD gemein. Folglich (1,8.6.)FBD=FED.
Nun ifft FED ein redyter Winkel, folalich audh) FBD, folglich
BD auf FB fenfred)t, folglid) (3,16.&.) BD eine zangg;{m

Eben fo wird aud) der Deweis gefiihre, wenn des Eivkels
WMitcelpunte, F, in DA, ift.

D 4 Cuflids




