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TETRAOONTSMICORVN

LIBER V.

Abſolutam circuli , Hyperbolo
0 reliquorum iudle penden¬
bium quadlraturd aſſequens.

PRE FATIO .

V in anteceden¬

tibus quatuor Li —

bris à nobis inuen¬

ta ſunt , ea dum
de

editione iſtà age ?
retur, ſola & per ſe ſufficere puta¬
tunt docti ſimul & amici viri , a
hoc vt nonnullo operæ noſtiæ
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Elementorum Liber V . 501

pretio & Matheſcos incremento ,
etiam ſeorſum volgarentur , quid¬
quid alijs inuentis noſtris , quo¬
rum causa ſemper meruebamus,
eueniret . Hac publicæ vtilitatis

per ſuaſione adducti Typographo
lucubrationes iſtas tradidimus ;
ſed dum diagtämmata cupro. in :

eiduntut ; prælo cuduntur , cæ te¬

raque abſoluuntur , biennium eſt ,
tam ſegnes operarum moras no¬

is nequicquam culpantibus . In¬

terea verò cum edenda diligen¬
tiùs recognoſceremus ,corum or¬

dinem &. diſpoſitionem in qai¬
buſdam immutanda cenſuimus ,
vt iam auctior ,ſi non rerum , ceriè

librorum numerus prodeat , quã
In prolegomenis deſtinauera¬

mus . Atque vt ſilentio iſtud non

diſimulemus , nihil ferme abfuit

quin librum præ ſentem tanquam
ab otrtiuum perpetuæ obliuionis



502 Tetragoniſmicorum
tumulo conderemus , niſi cum
emortuum effertemus , nouus

ei

vitæ halitus ſubitò inditus ap¬

paruiſſet : quò fit vt tantò carior

nobis ſit , quantò caſtæ matri ſua.
uior accidit reſtaurata exanimati

ſummiſque propterea doloribus

parti fœtũs vita . Hic quoque , Le¬

ctor , numeros adhibitos inuenies¬

plane que agnoſces ſine illis nihil
in præſenti negotio niſi vago
quodam & iograto demonſtran¬

di genere poſſe de finiri .

PRO POSITIO l .

Si ex cuiuſuis parallelogram¬
mĩ abe d angulo quolibet b in

latera oppoſita a d, d e demittan¬

tur perpendiculares b cb f ; dico
vt be recta ad bf , ita eſſe ba recti
ad b e . Et ſi in diemetro b d etiã

productà ponatur centrum gra¬



Elementorum . Liber V . 5o3

uitatis alicuius magnitudinis , ſuſ¬

Pendaturque per duas ſuſpenſioᷣ¬
nes quarüm perpendicula per

Satan libre incedentia ſint dea ,
Dico vt eſt a b recta ad be ,

irazelle poſita, æqualitate brachij ,
æquiponderans perpendiculi da

ad aliud æquiponderans. Et ſi

doſito centro grauitatis intra an¬

gulum a de , vt æquipoiſderans
derpendiculi dia ad æquiponde¬
rans alterias „ita viciſſim fiat d e

quælibet eius portio ad rectam
da completoque parallelogiàãmo
ad eb iũgatur diameter db dico

in
5 db ellecentrũ grauitatis.

9
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504 Tetragoniſmicorum
Qoniam anguli oppoſiti ad a & éfut

1. Xquales ,& apguli bc .a, bf e ſunt quale

miliazergo vt a b ,b c ita ei b fi & alter.
nando vt a bʒhe ,ita p c , bf , quod erat pri¬

u „niò oſtendendum . , : %

Rurſas xcitentur ex puncto d f̃ect¬
d g , d h, æquales inuicenſ Perpendieulbreb
ad rectas da ,

d e . Quoniaqp .h kg i ſunrſpæ
rallelæ , ilterii anguli c b. d, b d i etun 5Juales ;

ergo poſito ſinu toto d b, recqa c

erit ſinus anguli c b d atqui angulus ub
eſt in triangulo rectangulu, h cd i

metitum angulic bd , qa eſt .b d iʒ ergo poſito ſinuitoteꝰ b, ſinuſ 1
plementi anguli b di eſt recſa bie . Simi¬
liter oſtenqetur poſig ſinu toto d b ſj 105complementi angull b d F. elle 780

bf. Quoniam ergo æꝗqipnde antia qua¬
rum ſuſpenſionum per . Ubras gde d hf
Ctarum lunt vt complementi ſinus . , b.

ex vndecim ſecundi libr i b e aüfH HHR
b f ſunt inter ſe vt ba , be ex modo de¬

monſtratiszergo vt recta b a ad be vel a d.

ita eſt æquiponderans libræ g d ſiue per¬
penddiculi d a ad ęquiponderans libre 40
ſiue perpendiculi d, e quod ſecundò oſten¬
dere oportebat . ö

Demum polito centro grauitatis int

anguluma de , vt æquiponderans perpen .
diculi da ad æquiponderans perpendicuf
d e. ita viciſſim ſit latus xe ad da parolle¬
lo grammi a de bcentrum verò grauitats

.
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Elementorum Liber V. 505
non ſit ( ſi fiori poteſt ) in rect dm ; eig
dompleto paralltlogrammo de mn, vt :

quiponderans petpendiculi d a ad perpen¬
diculi de , ka Wicillm ex iam de monſtra¬
dis erit latus d e ad d nz ſed ita etiam poni¬
tur eſſe latus d e ad d aʒ ergo rectæ d a , din

bars & totum ſunt æquales ;non igitur cen¬

drum grauitatis eſt extra diametrum d b ,

quod tertiò fuit oſtendendum .

COROLLARIVM .

Si commune vttique perpendiculo bra¬

chium fiat ad aliud ,q uod inſeruiat perpë
iculo de , vt ipſum latus a d ad latus de ;

manifeſtum eſt ex octauâ ſecundi æqui¬
bonderans perpendiculi die eſſe æquale
Tquiponderanti perpendiculi d a , poſità
iſta brachiorum inzqualitate .

PSOPYO SIT10 , II .

— — 5 5 „ 45
ö

Segmento e d Feirculi ex cen¬

tro c deſeripti ,cuids ſubtenſa ef

lit ad diamętrum ah . yt ternärius
ad quinarium ,libr ex e ſuſpensä,
derpendiculo c b , ex m termino
diametri d m perpẽdieulatis ad ef

Kquiponderat ſpatium æquale



50 Tetragoniſmicorum
rectangulo cuius baſis ſit e f, alti¬

tudo verò æquet ſe midiametii
dotres vigeſimas quintas .

ö
4 —

— 7
N

N „

Super ab conſtructum ſit quadratum
au x bʒzerit punctum m in rectã u x ; ex

d m product abſciſſa ſit my jipſi c d *.
qualis , & intelligatur per u, y, x deſcripti
uy x ſegmentum parabolæ , cuius baſ
u

x.diameter my, vertex y . Intelligatut
præterea linea u I x n ita ſe habens ad. pa
rabolam uy x, vtqufcunque q æ æquidi
ſtante diametro muy ſecentut in q . o , 2
linea ux in p , fit q o dimidium fectæ p 2.

& bitariam ſecetur in p . . . —

Quoniam d em y ſunt æquales ;quæ cun¬
que f æquidiſtans rectæ d t ducatur oc.

curtens baſi in p , pꝛrabolæ iii . ⁊, citculo i

„
„

„
.
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Elementorum Liber V. 507
diametro a b in i , curuæ u lx nin ꝗ & o ,

erunt tres rectæ dic , f i , q z proportiona¬
es ex demonſttatis in tertio libro ; ergo vt

Pi ipſi dc æqualis ad i f, ita i f ad ꝗ z: ergo
vt i p ad i æ ſemiſſem rectæ i f , ita tota i f
id

q o dimidium recæ q z aptatum rectæ

u x ſecundum poſitionem rectæ a u : ergo
r p ponatur libra grammica ex i ſuſpen¬

vgrauia fi , q o vt iacent manentia ſibi in¬

uicem qui ponderabuntzergo cùm idipſum
eueniat in alijs omnibus æquidiſtantibus
tecdæ d c , tota figuta vl x n toti a d be , &

pars parti , ſi ſumantur prout intra eaſdem

ordinatim ad diametrum a b applicatas
abi reſpondent , æquiponderabit .

Venio iam ad calculũ casũs propoſiti .
Quoniam iunctæ cf quadratum æquat

quadrata duarum g f , g c , & g f poteſt no¬

uem cuiuſmodi c f viginti quinque , pote·
tit

ge reliquas ſexdecim partes quadrati
ol ergo tres rectæ c f , c g, g f ſunt longitu¬

une vt quinarius , quaternarius , & terna¬

rius . per e & f ducantnt condictæ e k . Z ,
docurrentes in h, r, ſ.t. K, i qm, p, o, 2, lineis
a

b, vl , vn , u yʒiuncta k z occurrat rectæ

in Quoniam latus rectum pat abolæ

ay æquale eſt diametto my ( ſunt enim

m . m u æquales ) erunt y N, Ex , y m pro¬

Portionales :ergo vt y mad x x vel m ſ. hoc

vt quinarius ad ternarium , vel viginii

danque ad quindecim , ita K A ad Y y: eſt

So xy nouem, cuiuſmodi x quindecim ,

3. tertij
huius
in co¬
toll . 3 .

C. aut 7
ri . æ·

quip .

28 .
quarti
hujus .

11. pri¬
mi Co
nic .



od Tetragoniſmicorum .
&

Y m vigintiquinque . N

Rurſus quoniam ſegmentum k Iz y .
1 . qua - quale eſt quatuor trientibus rectanguli
drar . z A y , quod tfiangulo k z y æquale eſt ; f

patab . & Adiuidatur in quindecim partes , tectæ x
⁊

quatuor trientes erunt viginti ; ſi ergo
nouem partium ducatur in viginti , confi¬
cientur centum octoginta :ergo duo trien¬
tes rectanguli z ày ſunt centum octoginta
quadrata decimæ quintæ partis rectę x2

rectangulum autem ſpz ł, cuius lateta ſp
triginta , & p z vel m ſexdecim ; eſt qua¬
dringenta octoginta eiuſmodi quadrataz ef¬
g0 teta figura [ K y z p æquat eiufmodi
quadrata ſexcenta fexagintaʒ ergo cum ex

ſexta primi figura rt no q lſit dimidium
figuræ ( K y z p , ſigura rt no ql conſtabit
eiuſmodi quadratis trecentis triginta : erg
totidem quadrata librà ex c ſuſpensꝭ , per
pendiculo c b , pendentia ex m æquipon¬
derant ſigurę he d fi c : ſed parallelogram¬
mo ehif , cuius latus e h eſt vigipti ,

cuio

modi h i triginta , & ideo continenti qua¬
drata eiuſdem modi ſexcenta , æquiponde
rant , ( ijſdem poſitis ) quadrata ducent

quadraginta ( nam vt me vel d cad c “

dimidium rectę c g, hoc eſt vt quinque¬
duo, ita e hi f ad ſuum æquiponderans
ergo ſegmento e df ꝝ & quiponderant qosf
drata nonaginta : ſed rectangulum ſub¬

triginta , & ſub tribus complectitur non
Dinta quadrata : ergo æquiponderans ſeg

f

e

S
2

K
„ „

„
8

„
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Tetragoniſmicorum 5oo
auento e d feſt ijſdem poſitis, rectangulum
ub e f & ſub partibus tribus cuiuſmodi ef

omplectitur triginta , & c d.viginti quin¬

us , quod erat de monſtrandum .

CO ROLLARIVM
Si ſegmentum e df iam computatum

fonatur baſis portionis cylindri iuxta prę¬

eriptum vigeſimæ quintæ prioris libri , &

jectangulum iſti baſi æquiponderans fiat

alis parallele pi pedi eadem cum portione
eylindri altitudine præditi ; iſtud erit , ex

idem demonſtratis , æquale ſpatio æqui¬

nonderanti⸗ portioni cylindri iuxta cau¬

ones ibidem adhibitas .

SCH OLIVNI .

Expedita magis viſa nobis ſuit hæc compu¬
andi via ,de ſumpta ex demonſtratis per libram

4 „ m , ideòue ei hic Iyſi ſumus ; ne Vero

e lum de libræ iſtiu : cum grammicd
8

ſonantia reſiduum fiat, placet calculum ini¬

g uiponderantis ſigmento e d f, poſito arcu

die ilente circuli, proui eum pa s ir de¬

enona tertij libri aliam epilogiſmi meto¬
um ſetan tes . N

doniam c d vel my eſt ad h c vel K y
poteſtate vt quatuor ad tria , tres autem re - 20. ſex¬

* m y , K , xy ſunt proportionales ; vt ti Fuc .

Maatuor ad tila ,ita crit my ad y. Cùm
4 ,

5 coll .



510 Taragoniſmicorum
igitur ſegmentum K y zx ſit æquale qus
tuor trientibus rectanguli z x yʒerit æqua
le reꝭangulo ſub z x & ſub quatuor tricſ
tibus rectæ x y,hoc eſt ſub recti : 2 Mm )

rectangulum autem ſ pz k erit æquale ic

ctangulo ſub z x & ſub dimidio rectæ mi .
hoc eſt ſub duplà rectæ m N : ergo tota fi¬

gura ſp 2 y x æquat rectangulum ſub mf
& ſub tectæ my tribus ſemiſſibus : ergo

di¬

midium illius æquat rectangulum ſub my
cl& ſub tribus quadrantibus rectæ m y ve .

cd : ergo æquiponderans figuræ e hd f .
ö

æquale eſt rectangulo ſub g f & ſub tribuß

quadrantibus ſemidiametri c d: ſed patalleꝰ
logrammo eh if ęquiponderat quadran
ipſius e h i f hoc eſt rectangulum ſub gf
ſub go quadrante rectæ c d ; ergo ſegmen
to ed fg æquiponderat rectangulum ſu

e g & ſub rectæ c d duobus quadranti bus
hoc eſt rectangulum e g d, quod prorſu:
conuenit cum cpilogiimo propoſitioni
decimænonę tertij libti . „

Quod in decimâ octaud eiuſdem libſ

tertij oſtenditur , ſtatim ex hoc diagram
mate apparet ; nam ſegmentum u I N4g

ö

quatuor trientes rectanguli u my , quo
eſt quadratum ,cùm latera u m , my ſint 2 .

qualia : ergo duo trientes quadrati un

vel a c æquiponderant ex m ſemic irculo

a db , librà ex c ſuſpensd , perpendiculo
c b.

— —
— — —

—
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—
—
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Elementoru m Liber V. 511

PRO OSITIO III .

Sit , reuocatà figurà propoſi¬
dionis vigeſimæ ſeptimæ libri

præcedentis , ndo ſegmentum
yperbolæ primò quidem condi¬

dum ; oſtendendum eſt librà b 9
ſuſpenſa ex c centro , perpendicu¬
lo e

p, ſpatium ex b ſegmento vt

lacet manenti æquiponderãs eſſe

æquale trientibus octo quadrati
i . Et ſi iſſdem manentibus recta

e æqualis ſit diametri dib ſepti¬
mæ parti ; oſtendendum eſt ſe¬

eundò , ſpatium ex b ſegmento
nd o æquiponderans ( quod alte¬
rum ſegmentum hyperbolæ no¬

tum vocetur ) eſſe æquale rectan¬

dulo comprehenſo ſub baſi n o &

ub diametri ſexdecim eenteſimis

Madrageſimis ſeptimis . Recta

verò e o erit dupla rectæ de .



512 Tetragoniſmicorum

Sit igitur primò nd o ſegmentum by
perbolæ condictum , & intelligatur c e di¬

uiſa in nouem partes ; erit ergo no duo

decim earundem partium ; latus autem b

tranſuerſum , erit ad d q directum vt bina¬

rius ad vnitatem , vt oſtendimus in priote
pag . libro . Quoniam ergo vt bd recta ad d q¬

15 . id eſt vt binarius ad vnitatem , ita pom :
tur ex vigeſimà ſeptimà citatà o t recta ad

no , erit ot viginti quatuor , cuiuſmodi

no duodecim ; & quoniam vt ce ad nꝰ

hoc eſt nouem ad duodecim , ita ponitut
2. ſexti ot ad oz , erit oz triginta duarum pat .
buc . tium cuiuſmodi c e nouem ; ergo e ye

ſexdecim ; ergo ei eſt octo partium : ac

proinde ce , c d, c i ſunt in ratione nume¬

rorum 9 . 3. 1.

Rurſuꝭ

26
0
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Element orum Liber P. 513
Rurſus quoniam ſegmentum parabolæ u .n

o æquale eſt quatuor trientibus rectan - dat.
Suli nei , vel trianguli ni o ; ergo dice - parab .
catoides ſigura contenta arcu ni o, rectis

Ap, ox , & rect per i æquidiſtante baſi

do ; æqualis eſt duobus trientibus rectan¬

ulunei ( nam parallelogrammum dictis

eis comprelienſum duplum eſt paralle¬
odrammi nei ) ergo cum e i contineat

„Sinti quatuor partes cu iuſmodi ec vi¬

Zinti ſeptem ; rectangulum ſub ne & ſub

xdecim partibus eiuſmodi æquabit duos

trientes figuræ diceratoidis ; & addito du¬

blore c i , rectangulum ſub ne & ſuh

viginti duabus partibus eiuſdeni modi

Tquabit totam figuram extra cauam

Pexoin : rectangulum auiem ſub ne &
ub

vndecim eiuſmodi æquabit dimidium

otlus pcxoin ,quod eſt cis ox .

Rurſus quoniam ſi ponatur axis px ,

rachiumque æquet rectam ce , vt c e re¬

d a0 dimidium rectæ cd ita eſt tota c d
imidium rectæ c i , idemque euenit in

Juacumque alia æquidiſtante rectæ c i , di¬
3

dium figure extra cauæ parabolicę
i fm brachio eiuſmodi æquipondera¬

ic
Suræ exhtra etiam cauæ hyberbo .

part pxod n vt iacet manenti ex ſecunda
rect vigeſimz octauæ prioris libri ; ergo

angulum ſub n e & ſub vndecim vige¬

2 Vebbtimis rectæ ce æquiponderat figu¬
y perboli cæ px od n: ſed ijſdem po¬

*



21. pti¬
mi Co¬
nic .

514 Tetragoniſmnicorum
uus toti rectangulo px on æquiponderi
dimidium ipfius, hoc eſt rectangulum ſu

n e & ſub e c totà ; ergo rectangulum ſu

en & ſub ſexdecim vigeſimis ſeptimis e .
ctæ e c æquiponderat ſegmento parabolicoꝰ
udo c. Ergo ſi brachium longitudinis e¬

vel viginu teptem partium mutetur in bta¬

chium longitudmis cd nouem pat¬
tium , cum vt nouem ad viginti ſeptem ,
1a ſint ſexdecim ad quadraginta octo ,
æqmponderans ſegmento hyperbolicꝰ
n do ibi ex c ſuſpenſa , brachio æquaũ¬
te ſeinidiametrum cd , erit æquale rectan¬

gulo ſub ne & ſub quadraginta octo vige
timis ſeptimis rectæ ce : vel ſub ne & ſu

quadraginta octo decimis octauis axis bi
cùm ergo tres rectæ ne , e d, bd ſint æqua¬
les inucem ; rectangulum ſub ne &ſu

quadragiata octo decimis octauis ipſiu
ne , exit æquale octo trientibus quadrall
ne , qucd erat demonſtrandum prime
loco .

dccundò recta d e ſit æqualis ſepiim¬
par rectæ d bzerit ergo octaua pars totiu
bez & quia latus ditectum d qᷓ eſt hic 10
midium tranſuerſi d b, retangulum b üuerit duplum quadiati e o ; ergo rectang

acſub de & ſub ſemiſſe rectæ e b , hoc
c

ſub quadrupla redtæ de, æquale eſt 40
drato reclæ e oʒ ergo tres rectæ ed , e

quadrupla rectæ e d ſunt proportionaltò
f

( ergo e o recta eſt dupla rec᷑tæ d e .



Elementorum Liber V. 515

Kurſus ſicuti in præcedenti caſu oſten¬

imus tres rectas c e , c d, c ieſſe in ratione

numerorum 9 . 3. 1. ita in iſto oſtendemus

elle in ratione numerorum 81 . 63 . 49 .

uoniam ergo ſi c e ponatur octoginta &

vnius partium , ci eſt quadraginta nouem ,

erit ie triginta duaium : & ſi c e ponatur
mille ſeptingentarum & vnius erit e i mil¬

eviginti nouem , & c d mille trecentatum

vlginti trium ; & ie ſexcentarum ſeptua¬
Sinta duarum : duo ergo trientes rectæ e ĩ

etunt quadringentæ quadraginta octo ,
quæ ſi addantur ad duplam rectæ c i , hoc

tſt ad bis mille quinquaginta & octo, ſum¬

ma ex vtroque numero conflata erit bis

mille quingentæ ſex ; cuius dimidium eſt

mille ducentæ quinquaginta tres ; ergo re¬

Aangulum ſub n e rectà & ſub mille du¬

centis quinquaginta tribus , cuiuſmodi c d

continet mille trecentas viginti tres , eſt

quale ſpatio quod libra ex c ſuſpensa ,
Perpendiculo c x,brachio æquante rectam
de,

gquiponderat figurę np x o dz
ſed toti

P nox ęquipondetat rectangulum p nec :

ergo differentia eorum videlicet rectan¬

dulum ſub ne & ſub quadringentis qua¬

raginta octo , cuiuſmodi c d continet

mille trecentas viginti tres , ęquiponderat

czemento n dc ijſdem poſitis .Si ergo bra¬

jum æquans rectam c e mutetur in aliud

eduans rectam c d, hoc eſt ſi vt ſeptem ad

duem ita fiant partes quadringentę qua¬
K K 2
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draginta & octo ad quingentas ſeptuagin “
ta lex ; rectanguluni ſub ne & ſub quin .
genmis ſeptuaginta ſex partibus , cuiuſmodi
inc d ſunt mille trecenię viginti tres , vel

ſub no & ſub ducentis octoginta octo ,

equales in ſemidiametro c d ſunt mille tre¬

centæ viginti tres , vel in diametro bis

mille ſexcentæ quadraginta ſex , vel ſub
ſexdecim cuiuſmodi in diametro centum

quadraginta ſeptem , æquiponderat ſeg
mento nd o, lubra ex c ſuſpensd , perpen¬
diculo & , & brachio æquante ſemidia¬

mettum eb .

COROLLARIVM .

Si ſegmenta , quorum æquiponderantia
computauimus ,vel eorum difſerentia po¬
nantur baſes cylindraceorum iuxta prſ¬
criptum vigeſimæ qu intæ prioris libri ; &
rectangula computatis æquiponderanti .
bus gqualia ſiant baſes parallelepipedofũ
eadem cum cylindrace is altitudiue prædi¬
torum ; iſthæc paralle lepipeda erunt , t
ex ibidem demonſtratis patet , æquali¬
ſpatio æquiponderantium cylindiaceis
iuxta cautiones ibidem adhibitas .
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SCHOLIVM PRINIVXI .

occaſione tot epilogiſmarum hie. Locfirem

Vonere inſiſto ,lin ſum in 3 pertra danelis eſſe

Perfacilem , & Vehementer timendum calcula¬

tori etiam exercitatiß imo. Hoc vero diligen ter
itendiſyelim ,ſi quis fortaſſe error in naſtri¬

1%
eri : ( Juamuis contrarium ſperem eł en¬

* * ) detegeretur , pvrtrim pitium in eorum

ractatione ſiſlat, an etiam ad ipſam gramm
tam demonſtrationem pertingat ; ſi enim 1

recte procedat ,ſtat veritas quadraturæ , Onde

eme ndari poterunt numtri , quorum
yitium

tantum excuſationis habere cenſuerunt lum
conditores , Vt nunquum

in rem iuclic tam

tranſire Voluerint ,ſi quid perperam comp ta¬

tum probari poſsit .
SCHOLIVM ALT ERV BI .

5 aadielen enden, e eri , Hp
0 ; 755 J 77 „ % ra pla¬

54 Dee equipò dera: /m . bra 54
non quide neteſsitatis ,ſed ficilitatis maio¬

is cuz i; poteramus enim ,ſi placuiſſet,calcli
ee re ex ſolis tertij libri yr incipijs in dici ma

mA einſdem libri collectis . Porro ex hoc

1 emate calculum eorum quæ de byperbolico

7e ede innuimus in præcedenti libro, evplo¬

fat oft
in hunc modlum . Donam 21 primo

Iii oſtendimus figuram ci ſo u eſe yndecim

geſimas ſeptimas rectanguli c o ſemi ¬

W e 1 % f erit ſe vilecim reli quæ

4 e ſeptimæ ;; ergo figur 41 o * ſt

Kecics ren, e 1 7 % 7 vn lecim 44 lex.
Tonatur c & ita ſecba in l Ye U fit ſi¬

Prop .

23 . Co¬

roll . 3.
& prop ·
27 1.

S chol .
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I ſieut ternarius ad quinarium : erg

*

primd guarti ſi per I ggatur I Tequidiſfan
rectæ i e, erit in rect Is centrum grauitati¬
ſemiſegmenti e i s o. Recta tranſiens per cent

grauitatis fguræc xo gi ſecet rellam e x in l :

Y reckæ c x biſedtio ( ita Yocare cn Com
mandino auſus ſum quam Nathematici Gres

dicunt SN ιεi =) ſit k. Erit ergo cl octau .

pars ſiue yndecim octogefimæ octalæ totius cui

e cladl k erit Vt portio c oi 4d portio¬
nem e os 4, hoc eſt vt vndecim ad ſexdecim
ergo l x eſt ſexdecim octogeſimæ octauæ totius

c K; 740 addito ſemiſſe c K, erit er ſexag inis

o egeſimæ octauæ rettæ c x: ergo Y 88 .4d
bo .

vel yt viginti duo ad quindecim , ita eſt recti
c ad er : ergo Hperbolicum alierum co noi
des ,de quo cgimus in Vigeſima ſept im citata :

habet centrum grauitatis in axis cæ puncto .
ita diuidente ipſum c x , V er ad r ſit ſicui
ui ndec im ad ſeptem.

Præterea quoniam figura c iso x æquat r .

cdtangulum ſub e o & ſub yndecim vigeſimis
ſeytimis reſtæ c e, hoc eh, e quat parallelogram¬
mi rectanguli ce o vndecim vigeſimas ſeßti

mas ; parallelogrammum autem c e o * eſt .

quadratum o u, Vi recta c x ad o & ſiue vf li
narius ad ternarium ; vndecim vigeſimæ ſepti

Lem .3. me rectanguli ce o x erunt viginii duæ ſeplu
geſimæ primæ quadrati x 0.

Rurius quoniam Vt recta c & 4d vo . ſi
binarius ad ternarium , ita ſunt vigin ti d

ſeptuageſimæ prima ad vndetim Vigeſim 45 .

115

„
„

„
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kimas, parallelepipedum cuiius altitudo ſit c &

. baſis vndecim Yigeſimæ ſeytimæ dai

Juadrati x o.

Cuoni - m ergo priſegtoides cuius baſis ft
ti & altitudo v, , Y 1

Nendimus, parall. lepipedo cu , 4 tit do ſit

x , & haſis vnde cim Higeſim æ ſeytima qua¬
drati & 05 1 ſum autem priſmatoides eſt ga¬
le

ꝓuartę parti Hperbolicoi git cuius ſectioner
unt quadrata rella ru m 0 15h galiarumqut or¬
dinatim applicatarum 4d direltam diame trum

e , yt de ſimili caſa oſfrndimus in 404 fo
ibrozerit art pars cin ſmodi Hyper bolicoidis

quis parall: lepipedo cuius altitudo ſit c x ,

aſis vnde eim vigeſimæ ſeptimæ uadreli - o x .

Nur ſus quoniam paraſlelepipidum cuiusaltitu¬
o ſit recta c x, haſis quadratum ex dupla redæ

o , habet eandem ltitudintm ſum parall . le¬
bipedo cuius alritudo eſte x , & baſis Yndecim

Aigeſimæ ſeptimæ quadrati x oi erge 4 45 ta

Pars paralleleyipedi euius Laſis eſt quadratum
er dupla rectæ x o, eſſ ad quartam pæ riem 55

ferbolicoidis , vt haſis ad baſim .hoc eſt ,gi nti¬
ſeptem ad Yndecim ; ſed ita etiam eſt cylindrus
cuius altitudo c x,baſi ; circulus ex ſemidiame¬
ro deſcriptus ,ad hype rbolicum vyſtroideſ cuius

cctiones ſunt circuli ex ſem diametris x 0,1 g.
ed aliiſque ordinatim afplicatis deſcripti , ſicut
eoclem libro oſten ſum fuit : ergo lind us cu¬

5 baſis ſit circulus ſemidiametro o deſcri¬

ro , exit æquale parallelepipedycuius 40tiludão *
ſit x o. , aſis big - ſimæ duæ ſeptuageſimæ primæ s

„baſis v Vit ö

va¬

.

prepal .
2 . &
air .
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tut , altitudo c x , eſt ad æyſtroides Hperboli¬
cum V, Viginti ſe,ſeytem ad yvndecim .

PROPOSITIO IV .
Si conus plano per axem ſece¬

tur in duos ſemiconos
„ atque per N

grauitatis centrum vnius ex ſemi¬

conis ducatur planum parallelum
plano per axem ; ſemidiameter ,

quæ in baſi erit perpendicularis
ad ſectionem plani per axem , ita

ſecabitur ab eiuſmodi plano pa¬
rallelo ,vtportio iacens inter cen¬

trum baſis & centrum grauitatis
ſemibaſis ſit quadrupla portionis
interceptæ inter idem ſemi · baſis

centrum & inter parallelum pla¬
num iam memoratum .

„
„

„ 7
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Sit conus daa b cuius baſis ſit circulus

af bez axis d cʒplanum per axem d e ffa¬

ciat in circulo ſectionem fc e, ad quam ex

e excitata ſit in plano ſemicirculi e bf

bperpendicularis c bʒ ipſius autem ſemicir¬

euli centrum grauitatis ſit g in ſemidiame¬

tro c b exiſtens ex decimà tettià ſecundi

ibri ; ſemiconi autem diefe b centrum

Stauitatis ſit l , atque per l actum ſit planũ
bu plano dic fparallelum, ſecans rectam

e bin h . Dico hita cadere inter c & g , vt

recta c g ſit rectæ h g quadrupla ; ſiuc c h

trip la rectæ h g . N

Per g & dagatur recta d g. Qnoniam
figura ſolida d fe bdeſcribitur motu rectæ

ex puncto d manente ,per ambitum fe¬

micirculi f b e , erit homœoconicazac pro¬

inde ſi plano ſecetur parallelo baſi f be

ectio erit ſimilis ipſif be ( id enim eodem

pacto oſtendetur ,quo ab Appollonid idip¬
um oſtenditur de toto cono ) ſimiliterque

poſita ; cumque ſimiles , ſimilitetque fint

Poſitæ, recta d g tranſibit per centrum gra¬

mtatis ipſius ex quinto poſtulato pin li¬

r Archimedei de Æquiponderantibus ;

de per vndecimam libri piæccdentis
0 kaum grauitatis figuræ homœoc oc

t
e b erit in rect dg ; eſt ergo punttan

cun cc d g ; ergo percorollarium fe¬

adum duodecimæ libri eiuſdem pun —

dean! ira diuidit rectam dg , vt ipüus g !

ald ſit tripla .

g. pri¬
1 .

Conic .
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Rurſus quoniam planum trianguli de

ſecant duo plana inuicem æquidiſtanta
dec. per c & l ducta , eorum ſectiones dc , h lin

Euc . plano d g factæ , erunt parallelæ ; ergo
2. ſexti cùm in triangulo d c g lateri di parallela
Euc . ſit I hʒ vt dl ad Ig . hoc eſt vt tria ad vnum ,

ita erit c h ad h g : eſt ergo c h tripla re¬

ctæ h g, quod erat oſtendendum .

COROLLARIVM I .

Præſens demonſtratio perinde locum :
ſuum obtinet , quamuis triangulum de fe

per verticem d actum non eſſet per axem

d c,ſed fe eſſet quęuis ordinatim applica¬
ta ad diametrum ab : perinde , inquam
verum eſt ſi perl agatur Ih parallela per¬
pendiculo de per d verticem coni & pet

c centrum ellipſeos ducto , rectam c h

eſſe triplam rectæ h g. Hactenus etiam de¬

monſtrata pariter vera ſunt : licet d a b fo¬

ret homœoconicum habens pro baſi ſe¬

ctionem conicam .

COROLLARIVM . II .

Hinc apertum eſt ſi tecta c d manen¬

ſemper patallela rectæ h ! circumferatut
per ambitum figutæ ecfnb centruſ¬

grauitatis portionis cylindti conc lun

ſaperſicie ita deſcriptä eſſe in rect g
pet

g ductà & æquidiſlante redæ c d; 1
E

R
„
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enim eodem plane modo c emonſtratur ,

quo oſtenſum fuit portionis coin centrum

Srauiiatis eſſe in rectà g d, vt patebn peni¬
tus inſpicienti .

COROLLARIVM . III .

Hinc quoque apertum eſt quadrantem
ſpatii quod portioni cylindri aut cyundra¬
cei iam deſcripti, cuius baſis o pr oppoſi¬
ta baſi fe b tranſeat per

d vertice m, æqui¬

ponderat librã ex c ſuſpensà , eſſe æquale

ſpatio quod K qumpondetat coni , vel ho¬

mœcoconici portioni habẽti verticem d, &

eandem baſim cum portione cyhadri , vel

eylindracei .
Scmidiameter a c ita diuidatur in q , vt

ac ad c q ſit vt quaternarius ad ter¬

narium . Quoniam conicum vel homœo¬

conicum euius centrum grauiiat ! s eſt 1,

eſt tertia pars cylindri vel cylindracei ea¬

dem baſi ſc e & eadem altitudine præditi ; 5
b intelligantur tria eiuſmodi conica vel

iomœoconica habere idem centrum , æ¬

quiponderans tribus ex q erit ad ipſa tria

vt recta c h ad e q , ſue vt re da c gad c a ;

( nam vt e gch ita ponuntut ca , c q ; erg

alternando vic g. ca, ita ch, c ) ſed fi¬

cut e g recta ad ca , ita eſt cylindri vel ¬

lindtacei pars memorata ad æquiponderas

* a ʒ ergo vt æquiponderans ex q ad ma¬

Saitudinem compoſitam ex tribus , ita E .

F. qua t¬
ti hu
ius
cotoll .
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quiponderans ex a ad cylindri vel cy lin¬

dracei pattem iam dictam ; & alternando

æquiponderans ex q eſt ad æquiponderans
ex a vt ipſæ ſuſpenſæ magnitudines ; quꝰ
cùm ſint æquales , ipſa æquiponderantiæ
erunt etiam æqualia .

Rurſus quoniam æquiponderans ex 4

compoſitæ magnitudini æquat æquipon¬
derans ex a cylindri vel cylindracei par ö

memoratæ , triens iſtius æquiponderantiꝭ
ex a æquale erit ſpatio quod ex q æqui “
ponderat conico vel homœoconico cuiuꝭ

centrum I : ergo ſi brachium c q mutetut
in brachium ca , æ quiponderans ex a co¬

nico vel homœoconico erit ad æquipon¬
derãs ex q eidem conico vel homœoconi¬

co vt eſt q c ad a c , hoc eſt ternarius 2

quaternarium : ergo cùm æquiponderan ?
ex q conico vel homœoconico ſit trienꝭ

vel quatuor vnciæ æquiponderantis ex a
cylindri vel cylindracei me moratæ parti .
æquiponderãs ex a conico vel homœoco¬
nico erit tres vnciæ vel quadrans ſpatij
quod ex a æquiponderat cylindri vel cy¬
lindracei memoratæ parti .

PRO POS HTIO V.

Sit a c bifariam in b ſecta dia¬

meter cuiuſuis ellipſcos vel hy¬

K
—

—
—

2
—

„
—
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derbolæ le m: recta ak tangat in
aellipſim, illique proinde æqui¬
diſtans ſit lb m . Plano le minſi¬

ſtat ad rectos angulos planum
db e ſecans ipſum planum lc m

ſecundum diametrum a c ; in eo

inuentum ſit punctum d vertex

coni cuius cum plano lem ſectio

communis ſit ellipſis vel hyper¬
bola le mʒid enim inueniri poteſt
ex conicis ,cùm latus figuræ rectũ

12 — 34 . 8. 7 .
quod ibi inter data ponitur ha -

pan

eatur , ſi vt a c diameter prima
5 .

ad ſecundam quam inter data po - 0. 16.
nimus , ita fiat ipſa ſecunda ad ran
tertiam quandam quæ ipſum l¬

tus rectum æquat , vt ex defini¬

done ſecundæ diametri con¬

ſtat. Solidum iſtà ſuperficie coni¬

ca incluſum & plano per verti¬

cem d acto ſecante planum lem

ſecundum ordinatim applicatam
iametro a c , voco condittum bo¬
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mæroconisum : hy petbolicum qui :
dem ſi baſis eius ſit hyperbolaj
ſegmentum ; ellipticum , ſi eli ,
pſeosʒ parabolicum ſi fuerit plan
plano d a x paralleli ſectio cum

ſupetficie homœoconicd . His ita

definitis , propoſitum ſit .

Inuenire parallelepipedum æ¬

quale condicto homœoconico

parabolico & eius grauitatis
centrum ; ac proinde ſpatium

uod ex centro b æquiponderat
ipſi , poſito libræ perpendiculo

quod tranſeat pet verticem ho¬

mœoconici & per cẽtrum ellipſi
hyperbolæque commune .

Sit planum 16 parallelum plano da K

ſecans diametrum a c in quocunque pu¬
cto h citta vel vltra c diametri ipſius tet “
minum poſito , propoſitum verò ſit inueni¬

re parallelepipedum æquale ſolido ho¬

mœoconico comprehenſo planis do ! :

y 01 & ſuperficie homœoconica . .

Quoniam recta 9 y eſt para lela lotet !
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da triãguli da c per axem, ſectio bomœo¬

conici elliptici lm erit parabola cuius

diameter 9 y ; ordinatim applicata 10 m ;

omniaque plana plano y 61 parallela fa¬

tient ſectiones parabolicas quarum diame¬

ter erit ſectio in triangulo da c parallela
rectæ 5 y, & in parte quidem y d c conſti¬

iutarum baſes erunt ordinatim vtrinque
pplicaię ad d c partem diametri ſectionis

em, eruntque parallelæ ad lm rectams in

Parte verò yd d conſtitutarum baſes erunt

ordinatim applicatæ ad tedam 9 d, quæ

trianguli dl m baſim I m bifariam ſecat in

keruntque parallelæ ad ipſam baſim Im



528 Tetragoniſmicorum
cum ipſa ] m ſit quoque ſectio plani d m

incidentis in plana parabolarum parallela¬
Potro ſectionem eiuſmodi eſſe parabolam ,
ollenditur in vndecimà primi comcorum ,

quandoquidem d eſt vertex con inuen¬

tus paulò antè . Cæterùm punctum
quando J e m eſt circulus vbicunque ſu¬
matur poteſt eſſe vertex coni deſcripli
motu rectæ cuius punctum d mancat , ipſs
verò per circuli peripheriam circumſe¬

. def . ratur ,vt ex qefinitione coni palam fit. Ve,
nir . ib . rum etſi lem foret ellipſis diſtincta a
ptia circulo poſlet vbiuis ſumi punctum d , ni¬
ouic . hiloque minus parabola foret ſcctio illa de

qua nunc agimus ; iſtud demonſtramus

nos in libello quem ſeriptum habemus
De cemmuni ſectione plani S turbinatæ ſar

Verſiciei ex puncto quieſcente à lines rect pe
ellipſim, parabolam , - ſcctiones opoſitas ci
cumducta de ſcriptæ ; eum tamen quamuis
paratum nec inſtituto noſtro inutilem
in lucem modo non damus , quod theore¬

mate ita extenſo carère poſſit præſens tra¬

Katus .

Recta hy ita ſecetur in u vt ſicut terna¬

rius ad binarium ita ſit portio y u ad ubꝭ

Con - ad hoc ex ſecundi ęquiponderantium
ſtrudtio propoſiti one 8. vt punctũu ſit centrum pa¬
prable - rabolæ cuius diameter by , & baſis Im :
watis . Iuncta recta d u ita ſecetur in po vt d p

ſie

tripla rectæ p u , atque per p agatur pn æ*

quidiſtans rectæ dub , & occurrens diam,
it
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tro a c in n . Eiatparallelepipedum s z cu¬
ius baſis s x ſit æqualis ſegmento parabo¬
le cuius baſis Im , diameter b y , altitudo

autem x z æquans trientem altitudinis ho¬

mœoconici parabolici : atque vt ſemidia¬

meter a b ad bn ,ita fiat s z parallelepipe ¬
dum , ad A parallelepipedum . Dico pun¬

um p eſſe centrum grauitatis homœo¬
conici parabolici ; ipſum eſſe æquale pa¬

rallelepipedo s 2 ; & ſolido x æquale eſſe
Staue quod ex a pendens , libr ex b ſuſ¬

henſa , poſito perpendiculo bd , æquipon¬
erat homœoconico parabolico vt iacet

manenti .
Per p agatur q r parallela red æ by oc¬

currens lateribus trianguli h dy in q & r ;

leut ergo b y recta & diameter ſegmenti
diuiſa eſt in u , ita q r diameter ſimilis ſeg¬
menti diuiſa erit in p ; cùm ergo paralleſæ

oy rectam intra triangulum b y d ſint
t oſtenſum eſt ) diametri ſegmentorum

arabolæ ſimilium , ex ſectione homœo¬

dec
ei generatorum , & ſimiliter ſecentur ,

a du tranſibit per centra grauitatis
nium ſectionum ; ergo centrum graui¬
is homœoconici eſt in rectã d u per vn¬

arina libri antecedentis; & per
corol¬

tum ſecundum duodecimæ erit p cen¬
quod

grauitatis homœoconici prædicti ;
erat vnum ex propoſitis .

haber
tlas quoniam patallelepipedum s

t baſim s 2 æqualem baſi hom cot ¬

LI

4. ſexti

Euc . ina
Sc hol .
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nici , & trientem altitudinis illius ; eiuſ¬
modi parallele pipe dum erit triens cylin¬
dracei præditi eadem altitudine & cadem

bali , vt ex vndecimà citati libri apertum
eſtz ſed vt conſtat ex corollario quinto de¬
cimæ octauæ libri eiuſdem , homœoconi¬

cum eſt etiam triens eiuſdem cylindracei
ergo homœeoconicum & parallelepipe¬
dum sz ſunt æqualia , quod erat alterum

ex propoſitis .
Denique quoniam perpendiculo bd

parallela eſt recta p n , tranſiens per p cen¬

trum grauitatis , ipſum homœoconicum

ciuſmodi rectã pn ſuſtentatum manebit

vt iacetʒ ergo vt brachium a b ad longitu¬
6. qua - dinem bn ; ita erit homœoconicum pen¬

drr , dens ex n ad graue ex a æquiponderans ,
patab . ſed ita eſt s z ipſi homœocomico æquale ?

; ergo parallelepipedum x æquale eſt ſoli

do , quod ex a pendens æquiponderat hoe ?

mœoconico , poſito libræ perpendiculo
b dj quod erat tertium ex propoſitis .

SCHOLIVM .

In deſignandi: ſolidis ſemel deſtnitis ſupii.
fuum & obſeurius exiſtimaui omnes recen ſer.
literas quibus illa conſignantur ; ſatis enim

putuui eſſe eas adſcribere quæ in plano da c ol

currunt. Exemplo rem declaro . Vt ſolidum be.
nœoconicum denotem compreb en ſum plan !
401 , 1 % 8 faperficit conicd ex Jertic
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manente deſeriptã moin lineæ da per ambitum

lem ellipſis vil Hperlolæ , tor his verbis

ſolidum homœoconicum diy ; vm hoc

% quod defnitio illius mente tenetur , ſubau¬
ditur baſis lem uam linea c inter enuntia¬

74 d h, 4 ) intercepta indicat ,& plana d 915,

7
per rectas dd , 5% quantum ſatiseſt ſi¬

Sniſicantur . Atque hunc modum ſummatim

æprimendi ſolida notaueris in antecedentibus ,

requentiilſque aduertes in con ſequentilus,

2040 ſemel declarare tibi debui , Lector bene¬

role .

PRO POSITIO VI .

In epilogiſmum transferre prę¬
eedentis propoſitionis diagram ¬
ma , poſità lem primùm diame¬

tro circuli deinde ttibus eius

quintis .

112
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Sit igitur primò lem ſemicirculus , or¬

dinatimque applicata lm ſubtendens ar¬

cum le m ſecet diametrum a c in punctꝰ
congiuente in hoc caſu cum centro b“

propoſitum verò ſit ratiocinio inuenife

parabolicum bd iy homœoconicum , &

Uni æquiponderans librà ex b centro cir¬

culi ſuſpensd .Per u agatur u occurrenꝭ

late ri d c in , & lateri a d in & : per f

agatur ſimiliter p æquidiſtans baſi à c , &

occuriẽs lateribus da , dic in J, & e, perpẽ ;
diculo autẽ d b in e . quoniã e d recta eſt ad
c y vt denarius ad quinatium ,hoc eſt ſicut :

a cad , ( eſt enim 9 y lateri da paral¬

8
»
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2
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ela in triãgulo a d c ) & quoniã in triãgulo

ye baſib c paralella eſt uæ , ſicut oy ad u y ,
ta erit c ad u ; ergo cùm b y ſit ad u y
vt

qu inque ad tria , q c erit ad u vt quin¬
que ad tria ; eandem ob cauſam c y eritad
r vt quinque ad tria ; erit ergo ex æquo
vt denarius ad ternarium ita de ad y 4 ;

ita etiam erit a e ad uæ ; ergo tota d æ

ad d c eſt vt denarius ad octonarium , ſiue
t quinarius ad quaternarium .
Quoniam verò recta d u ita ſecta eſt

in
plvyt du ſit ad d p ſicut quater¬

narius ad ternarium , erit u æ ad p e ſicut

Juaternarius ad ternarium ; cùm ergo tota
de ſit ad u æſicut denarius ad ternarium .
ſiue ſicut quadraginta ad duodecim ; u æ

autem ad pe ſit ſicut duodecim ad nouem ;

95 æquo tota a cad pe erit ſicut quadra¬
dinta ad nouem .

unteren quoniam vt recta dic ad æ d ,
eſt a c baſis trianguli a de , ad paralle¬

am & x, cùm recta de ad d æ ſit vt quin¬

410 ad quatuor , erit a c ad h vt quinque

5
quatuor : ergo cũ vt octo ad decò ita ſit

u. ad
a c , & vt decem ad tria ita ſit a c ad

erit ex ę quo t᷑ ⁊ ad u v, vt octonarius

etit rium „ & ſe miſſis rectæ & x ad u

nia
vt ad ternarium quaternarius . uo¬

en chene vt E ad u ita eſt Jo ad 0

el
cnolio

quartæ ſexti Euc . apud Clauũz
ts ſemiſſis rectæ I ade p ſicut eſt
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quaternarius ad ternarium , & per conueſ

ſionem rationis ſicut quaternarius ad vn

tatem ,itꝭ erit v ad & p ; ergo „ p eſt quà
drans rectæ oe ; ergo g p eſt ad po vt tii

ad vnum ; ſiue vt nouem ad tria : ſed p:
continet ,vt oſtenſum eſt , nouem partes cu¬
iuſmodi a c continet quadraginta , & ſemi

diameter uigintiʒergo cuiuſmodi ſemidis¬

meter continet viginti partes eiuſmodi

tres continet recta v p vel bn. Quoniam
verò vt ſemidiameter a b ad b n ita eſt ſe .

lidum cuius centrum grauitatis eſt p ,
2

æquiponderans ipſi ex a ſuſpenſum ; ipſum
homœoconicum parabolicum cuius cen

trum grauitatis eſt p, erit ad æquiponde¬
rans ex a, vt viginti ad tria .

Rurſus completo parallelogrãmo adh ſ .

perpendiculares ex d in latera a J , h f de¬

miſſæ erunt in ratione laterum da , 20ex

primã huius . Præterea quoniam ſolidum

cuius cẽtrum grauitatis eſt p , eſt homœo¬

conicum ,& baſim habet parabolam e y lm

quæ continet duas tertias rectanguli ſub

by & Im rectis contenti ,vt conſtat ex pri
ma libri antecedentis ; altitudo verò eſt

perpendicularis ex d in rectam y (etif
enim hoc ipſo & perpendicularis in plani
parabolæ , cùm planum y 9 l ſit rectum 3

planum ad c, vt pote incedens per rectam

s verpendicularem ad planum a d c ) ſoli¬

dum. cuius centrum p , crit tertia pars ps“
rallelepipedi cuius altitudo ſit perpendi
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culatis ex d in rectam y demiflan , bois

quadratum æquale duabus terins rectau¬

Sull contenti ſub rectis y 6, m .

Vt diameter a c ad c portionem fui in¬

terceptam ordinatim applicata lm , & pun¬
do c , ita fiat re liqua a h portio diametrfad

99. Dico parallelepipedum cuius balls ſit

æqualis duabus nouenis rectanguli con¬

tenti ſub rectà j & ſub ! m , altitudo vero

lit æqualis perpendiculari ex d in planum
circuli demiſſæ , eſſe æquale homœoconi¬

eo parabolico cuius grauitatis centrum eſt

p. Quoniam enim vt ac ad
ſ c , ita eſt a d

2d , eo quod in triangulo a ed baſi a d

parallela ſit h 5; & vt 2 c ad de , ita ex con¬

ſtructione eſt 20 ad N etgo vt a d ad d y, .

ita erit a d ad J , & alternando vt a dad as ;
ita h y ad 69 . ergo vt a d ad a , ita erit , . ſexli

poſità eadem aliitudine lm , et hpgulum Exe .

ſub
y , Im contentum , ad rectangulum

ſub 95 , I m comprehenſum .
Rurſus quoniam vt à dert Aa ad a b

ita

eſt altitudo ex d in baſim I c m ad altitu¬

inem ex d in baſimy d ] vti priùs oſten¬

dimus ; ergo vt altitudo parallelepipedi
iam dicti cuius baſis eſt duo trientes re¬

Aanguli contenti ſub rectis y d, mʒad alti¬

tadinem ex d in planum lem , quæ com - n
: . . 32 vn

petat alteri parallelepipedo habenti baſim dec .

norum trientum rectanguli ſub b , Im kuc .

eontenti ; ita reciprocè erit huius baſis ad

zſim illius ; ergo ſunt æqualia inui¬

dem ; ergo triens iſtius eſt æqualis
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homœoconico iam memoratoʒ atqui tricn¬
ti iſtius æquale eſt parallelepipedum cuius
eadem ſit altitudo , baſis autem triens ſit
baſcos conſtantis duobus trientibus rectan¬

guli contenti ſub 9 J m : ergo cùm triens
duorum trientum ſint duæ nouenæ , paral¬
lelepipedum cuius ba :

æquct duas noue¬
nas r tanguli ſub bd , Im comprehenſi .&
altitudo ſit petpendicularis ex d in vlanũ
le

m, eſt æquale homœoconico iam me¬
morato , ſicut probandum ſuſceperamus ;
quæ demonſtratio habet locum in vtroque
caſu ,& in quouis alio peiſimili etiam cum
Im foret in hy perbolã .

In primo igitur caſu , quem nunc tracta¬

mus, quoniam punctum congruit centro
b, erit lm diameter , ipſi a c æqualis , ac

proinde ſicut dc eſt ſemiſſis rectæ à c ,
ita 9 A crit ſe miſſis redæ à 9 eſt ergo
9A quadtans di : uet - i ; ergo rectangulum
ſub b & ſub I m eſt quadrans & ladroti

quod poteſt diameter a cꝭ ergo ex cotolla¬
rio vigeſimæ ſexti Euclidis . eſt æquale
quadrato ſemidiametri b cʒergo parallele¬
pipedum cuius baſis ſint duæ nouenæ qua¬
drati h c . & altitudo æquet perpendicula¬
rem ex d in planum le mdemiiſam , æquale
oſt homœoconico parabolico euius ct᷑tiũ p.

Pręretea quoniam vt ſemidiameter à b

ad longitudinem b n. hoc eſt vt viginti ad

tria , ita librà an ſuſpẽcã ex b, eſt homœo¬
conicum parabolieum cuius centrum gra¬
uitatis p, ad æquiponderaus ex a , poſito

—
2

2
—

2
2

2
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derpendiculo b dz vt autem viginti ad tria

due centum octoginta ad viginti ſeptem ,
lia ſunt duæ nouenæ, ſiue quadraginta cen¬

teſumæ octogeſimæ ad ſex centeſimas octo¬

Selimas , hoc eſt ad vnam trigeſimam : ergo
olidũ x quod homœoconico dicto æqui¬

Ponderat ex a , æquat parallelepipedũ cuius

ultiudo ſit erpendicularis ex d in planũ
0 m demiſla „ baſis verò ſit vna trigeſima

quadrati quod poteſt ſemidiameter be ;
Mod primò facĩendum erat .

Secundo arcus lem ſubtenda tur recia
in quæ ſit tres quintæ diametri a c , prout

Poſitum fuit in ſecundæ huius epilogiſmo ;
Propoſitum verò ſit numeris definire pa¬
tabolicum i d y homœocouicum , & illi

rquiponderans ex 2, Iibrä de b centro cir¬

euli ſuſpensd.
Eadem conſttuctio quæ in priori caſu

dum proportione adhibeatur , eade mque
dalculi methodus , iuxta qu “ „ conti¬

nebit tres partes , cuiuſmod im ? quinque,
euiuſmodi d c quæ decupla eſt rectæ y c ,

compfectitur quinquaginta : ergo ſicut

quinquaginta ad tria , ita eſt d c ad y , &
da etiam eſt a c ad æu : ergo d c ad d x eſt

vt duinqunginta ad quadraginta octo , vel

viginti quinque ad vigintiquatuor .
Qoniani

ergo recta diu ita ſecta eſt in p ,
de du ſit ad d p ſicut quaternarius ad ter¬

itium , erit u ad po ſicut quaternarin¬
ternarium .Cùm ergo tota a c ſit ad u *

cut quinquaginta ad tria , vel ducenta ad
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duodec imʒu æ autem ſit ad pi s ſicut qu
tuor ad tria ,velduodecim ad nouem ; eiit

ex æquo vt ducenta ad nouem , ita a c recia
ad p e .

Præterea quoniam vt d e ad æ d, ita eſt
a e baſis trianguli a d c ad parallelam E
cùm recta d c ad d ſit vt viginti quinque
ad viginti quatuor ,erit a c ad ꝭ vt vigin¬
tiquinque ad vigintiquatuor , vel vt qu
quaginta ad quadraginta octo : ergo cum
vt quadraginta octo ad quinquaginta ,il
ſit S v ad ac, & vt quinquaginta ad tria ita

ſit a c ad ux, erit ex æquo vt quadragini¬
octo ad tria , ita recta E v ad u æ. Rurſu
quoniam vt E ⁊ ad u æ, ita eſt I 7 ad p y ex

ſcholio Clauij , etit ( occurſu rectarum db¬
s poſito in ) og ſemiſſis rectæ I od ?
vt viginti quataor ad tria , vel vt octo à

vnum : ergo diuidendo vt ſeptem ad vnuin .

vel ſexaginta tria ad nouem ,ita e p ad pꝰ
ſed p ? cet vt oſtenſum eſt , nouem
partes cen di a c ducentas , & ſemi¬
diameter centenas ; ergo ex æquo cuiuſ
modi ſemidiameter centenas continet¬

eiuſmodi = p vel bn complectitur ſexx
ginta tres .

Rurſus quoniam recta 9 c eſt decim :

pars rectæ ac ,& vt ac ad c ita eſt 263

%, erit hi nouem centenæ partes diameti
2 c ; ergo parallelepipedum cuius baſis ſint
duæ nouenæ rectanguli contenti ſub ! m
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tribus quinus diametri ac , & ſub nouem

centeſimis diametri eiuſden , altitudo verò

æquet perpendicularem ex d in planum
e m demiſlam æquale eſt in ſecundo caſu

homceoconico cuius centrum p . Cum er¬

go duæ nouenæ centeimarum nouem ſint

vna quinquageſimaʒ balis eiuſmodi paral¬

lelepipedi erit tectungulum ſub Im & ſub

vna quinquageſima diametrr , vel va vi¬

Seſima quinta ſemidiametri .

Rurſus quoniam vt a bad bn, hoc eſt vt

centum ad ſexaginta tria, ita eſt vna quin¬

quageſima ad ſexaginta tres quinquies¬
milleſimas , & ita etiam eſt homoœcoconicũ

lam dimenlum ad x ſuum ex à æquipon¬
derans , perpendiculo b d, libra ex b ſuſ¬

pensàzeiuſmodi æquiponderans erit paral¬

lelepipedum cuius altitudo ſit perpendicu¬
laris ex d in planum lem denuila , baſis

verò rectangulum ſub l m & ſub ſxaginta
tribus quinquies - milleſimis diametri

a ( .

PROPHOSITIO VII .

Epilogiſmum inire eiuſdem

propoſitionis quintæ poſito arcu

Jem hyperbolæ primùm ſeg¬
mento noto, deinde ſegmento in

quo et recta æquet ſemidiametri
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be duas ſeptimas partes prout
poſuimus in tertiã .

Sit igitur lem ſegmentum hyperbola
notum id eſt c h %0 %a c ſint inuicem æqus .
les , ſitque condicta 10 perpendicularis ad
c ; propoſitum verò ſit computare para¬
bolicum dy homœoconicum, ; & illi ex

a æquiponderans librã ex b centro hyper¬
bolę ſuſpensã , perpendiculo b d .
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0
Eadem conſtructio , quæ in proximè

uperioris propoſitionis duplici caſu ; cum

proportione ponatur . Quoniam c d recta

ad c y , vt a c recta ad hc, erunt cd, cy

i8duales, cn a c , c ponantur etia æquales
n iſto caſu . Præterea ſicut in prior is pro¬

boſitionis duplici caſu oſtenſum eſt , y 7

dontinebit tres partes , cuiuſmodi y c quin¬
que complectitutzergo cum y c, d c ſint æ .

zuales, ſcut quinque ad tria ita eſt dc ad

y, & ita etiã eſt a c ad u : ergo d c ad d

vt quinque ad ſeptem : quoniam verò

recta d u ita ſecta eſt in p vt du ſit ad d p

deut quaternarius ad ternarium , erit uad

be licut quaternarius ad ternarium , vel

uodecim ad nouem . Cùm ergo tota a c

ad uæſicut quinatius ad ternarium , hoc
elt ſicut viginti ad duodecim z ux autem

dad vg ſicut quaternarius ad ternarium ,

oe eſt ſicut duodecim ad nouem ; ex

quo tota a cad pee erit ſicut viginti ad

nouem; vel quadraginta ad octodecim .

urſus quoniam vt d c ad d, ita eſt a c

dect trianguli a q c ad parallelam E aʒ cũ

eri
a d cad a d ſit vt quinque ad ſeptem ,

cin ac ad æ g vt quinque ad ſeptem : ergo

m vt ſeptem ad quinque ita ſit æ f ad

er de vt quinque ad tria ita ſit a c ad u æ,

it ex æquo E ad u x, vt ſeptemad tria .

aoniam ergo vt & I ad u H ita eſt J ad

eex Scholio Cluuijzerit ( occurſu recta¬

out

bol

qua .
5 ad

ara “

li ex

per¬

1 cbum d b, J poſito in o „b le millis rectæ gu .
4. ſexti
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ende p ſicut eſt ſeptenarius ad ſenarium

& cõponendo vt tredecim ad ſex , vel vt

tliginta ou ad octodecim ita p ad pp :
ſed v p continet , vt oſtenſum eſt , octode¬

cim cuiuſmodi a c complectitur quadra¬
ginta , & ſemidiameter a b viginti : erg
ex æquo vt triginta nouem ad viginti , 1

eſlo p vel bn ad a b ſemidiametrũ . Quo
niam vero librà ex b ſuſpensã perpendicu
lo b d, vt ſemidiameter a b ad b n , ita e

ſolidum cuius centrum grauitatis eſt p , 20
æquiponderans ipſi ex a ſuſpenſumʒ ipſuñ
homœoconicum patabolicum cuius gra
uitadjs centrum eſt p, erit ad æquipon¬
derans ex a vt viginti ad triginta no :

uem .

Rurſus quoniam rectæ h c , a c ſunt qu .
les , &vt a c ad ic; ita eſt ab ad , erit Y il
ba ęqualis: ergo parallelepipedũ cuius ba.
ſis ( nt duæ nouenx rectanguli content
ſub lm duplaà diametri ac , & ſub a 0 du “

pla quoque eiuſdem diametri a c , hoc ell

ſint duæ nouenę quadrati quod po :eſt du

pla rectæ a c , altitudo verò æquet perpeſ¬
dicularem ex d in planum l e m demiſſam:
æquale eſt homœoconico parabolico c

ius centrum p : ergo cùm quadratum a0 f

quadruplum quadrati a c , parallelepif'
dum cuius bafis ſint octo nouenx quadr
a c , altitudo verò ſit perpendicularis ex
in planũ le m demiſſa æquale eſt homœꝰ
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donico parabolico cuius centrum p : ergo

vt gem quadratum a bſit quadruplum qua¬
ati a c, parallelepipedum

cuius
baſis ſint 10 fer¬

75 parallelepipedum cuius ſint fi Eoc .
de · o nouenæ quadrati a c,altitudo verò ſit in c¬
ra · Perpendicularis ex d in planum Ile m de - toll .

g⁰ dulla, æquale eſt homœoconico parabolico
1 Aulus centrum p .

0 Præterea quoniam vt ſemidiameter a b

fuß U
longitudinem ben , hoc eſt vt vi ginti ad

eſt niginta nouem , ita librã ſuſpensà ex b ,
2d perpendiculo b d, eſthomoœoconicum pa¬

um dabolicum centro p affectum ,ad æquipon¬
a - netans ex a , vt autem viginti ad triginta
n⸗ deem ita ſunt octo nouenæ ad viginti ſex

o gecimas quintas : ergo homœoconico iam

eto ſolidum A æquiponderans ex a æquat

12 . barallelepipedum cuius altitudo ſit per¬

pſ dendicularis ex d in planum je m demiſ¬

b baſis verò ſit viginti ſex decimæ quinig
ti Nadrati a c .

o - Secundò recta c ſit ſemidiametri bc

i , dux ſeptimæ .Cùm iſte caſus non difſerat à

lu I dore niſi de . &ö vt vulgò dicitur Mate¬

n ualiter, ſatis eſſe duxi ſummam epilogiſmi
m zcterre. Inuenictur ergo recta d c ad y ,
u . nern ac ad xu eſſe vt triginta quinque ad

M 115 & d c ad d vt triginta quinque ad

e .
„

Sinta ſeptem :ſed vt d c ad d æ, ita a c ad

1
2455 ergo E ad ac eſt vt triginta ſeptem

40 triginta quinque : ſed vt triginta quin¬
, Jue ad tria , ita eſt a c ad æ u : ergo ex æquo

triginta ſeptẽ ad tria ;ita eſt f æ ad au ,&
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I adp : ergo vt triginta ſeptem ad ſex - 80
ita ode p , & componendo vt quadia - *
gintatria ad ſex ,ita p , ad p p . 8¹Rurſus quoniam a c ad æ u eſt vt trigint] f.
Jainque ad tria , vel centum quadragint ead duodecim : æ u autem ad e peſt vt duo
de cim ad noue m, erit ex æquo a c ad p m.
centum quadraginta ad nouem „ & aba iu
pe yt ſeptuaginta ad nouem . Prætere - 10
quoniam ab ad ps eſt vt ſeptuaginta U
nouè vel vt quadringẽta viginti ad quin, c.
quaginta quatuor :po autem ad p eſt vi

mſex ad quadraginta tria , vel vt quinquagin -ita quatuor ad trecenta octoginta ſeptem
ergo ex quo a bad p vel bu erit vt qua !
dringenta viginti ad trecenta octogini
ſeptem .

Rurſus quoniam a c ad cheſt vt ſeptem
ad vnum ,& vt ac ad c Gita eſt h a ad 6 %
erit 0 % octo , cuiuſmodi a c quadragintꝭ r
nouem :& duę nouenę rectę h S erunt ſex¬
decim , cuiuſmodi a c quadringenta qua - Kdraginta & vnum : ergo parallele pipedum ll
cuius baſis ſit rectangulum ſub Im & ſub ſe
ſexdecim quadringenteſimis quadrage ſi -

8mis vnis diametri a c , altitudo verö pei¬
pendicularis ex d in planum le m eſtæ - 1
quale homœoconico parabolico cuiuß
centrum p . Quoniam ergo vt a b brachi
ad longitudinem bn . ita eſt homœoconſ¬
cum cuius centrum pad ſuum ex a æqui¬
pouderaus , libr ex b ſuſpensà , poſito per¬

Pen.
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kendiculo d bʒvt autem quadringenta vi¬

inti ad trecenta octogintà ſeptem , hoc eſt

„da bad bn , ita ſunt ſexdecim quadrin¬
ßenteſimæ quadrageſimæ vnæ ad centum
ptuaginta duas quinquies - milleſimas
enteſimas quadrageſimas quintas ; ſolidi

æquiponderans jam dimenſo homœoco¬

Nico parabolico erit parallelepipedum cu¬
jus allitudo perpendicularis ex d ad planũ

m, baſis reclangulũ ſub l m quatuor ſep¬
mis diametri a e , & ſub eiuſdꝭ diametri a c

dutum ſeptusginta duabus quinquies¬

dallenmis centeſimis quadrageſimis quin¬
18

PRO POSITIO VIII .

liſdem manentibus inuenire ho¬

mœcοnico elliptico & hyper¬
gu - bolico æquiponderans , poſito
dun bre perpendiculo quod tran¬

el
Fat

per verticem homœoconici
0

per 1 per centrum ellipſi hyperbo¬
10 * que communc .

3

hiũ 15
ö N

ni - 1 euiatur ex præſctipto vigeſimæ quin¬
1 10 ri quarti parallelepipedum s z æqua¬
er olido quod ex a pendens æquiponderat
ci . M m



eylindraceo cuius baſis eadem ſit quæ ho

mœoconici elliptici ,velhyperbolicißline¬
autem deſcribens ſuperficiem cylindrace¬
ſit paralle la libræ perpendiculo d b. Di .
co quadrãtem eiuſcemodi parallelepipedi
eſſe æquale ſolido quod homœoconico el .

liptico , vel hyperbolico æquiponderat ex

a pendens iiſdem poſitis. ud apertum eſiei
corollario terrio quartæ propoſitionis .

COROLLARIVM I .

Quoniam per quintam inuentum eſt ſo .

lidum
qquod iiſdem poſitis æquiponderat

in
f

bo:

dur
ver

due

tex
din
duc
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homœoconico parabolico ; & ex præ¬
enti inuenta eſt quarta pars ſolidi s z ,

quæ æquiponderat hoinœoconico ellipti¬
O aut hy pei bolicoʒſi ſumatur æquiponde¬

antium differentia i , apertum eſt ſpatium
æquiponderare differentiæ qua homœo¬

dnicum parabolicumd lm y contentum

lanis dm , y m & ſuperficie homœo¬

onicã ſuperatur ab elliptico d ] c m con¬

nto ſuperficie homœoconicà , & planis
lem : vel qua hyperbolicum ſupera¬

ur à parabolico . Tradita igitur eſt metho¬

las inueniendispoſito codem perpendicu¬
i

ect quod ex a pendens æquipon¬

00
ret differentiæ modo memoratæ , quam

0 ictam voco , & quæ continetur ſuperfi¬
e homœoconicà & planis y hl , cm .

COROLLARIVM . II .

i Cum ex vigeſimã quinta prioris libri,
pobtimo caſu propoſitionis ſextæ æqui¬

9
aderans ſemicylindro ſit parallelepipe¬

erm cuius altitudo eſt perpendicularis ex

du
dice d in planum ] e m demiſſa , & baſis

m
Y trientes quadrati quod poteſt ſemidia¬

ey ere quiponderans ſemicono cuius ver¬

dinc
eit parallelepipedum eadem altitu¬

0 05
conſtructum , cuius haſis ſit quadrans

rum trientum ,id eſt ſit ſextans quadra¬
Mm 2



548 Tetragoniſmicorum
u ex ſemidiametro . Quoniam ergo ſextan *
æquat quinque trigeſimas , planè conſte ,
dedudctã vna trigeſimà quæ ex huius ex
æquiponderat homœoconico parabolicꝰ qu

relinqui quatuor trigeſimas vel duas dec, bs
mas quintas eiuſdem quadrati pro baſi p-,
rallelepipedi eadem altitudine conſtrułti ? qu

æquiponderantis differentiæ condictæ 1 eus

primo caſu allegato , quũdo nimirum ! c pl .

eſt ſcmicirculus . r .
At in ſecnndo quando ordinatim ppl

cata I m eſt tres quintę diametti ac ,

æquiponderans portioni cylindri cade, qu
bali præditæ ſit ex corollario ſecundæ Pà,
rallelepipedum cuius altitudo eſt perpel, a1

dicularis ex d in planum 10m , baſis ve,, ei

rectangulum comprehenſum ſub l m de

ſub tribus vigeſimis quintis ſemidiameti * .

aut ſub tribus quinquageſimis diamelt,
quadtans ti jum quinquagenarum erit 1, ſe
ducenieſinę . Quoniam ergo tres duceuie,
ſimæ æquant ſeptuaginta quinque qui ,
quiecs - nulleſimas , liquet de ductis ſeragh ec

ia tribus ciuſdem modi ſub quibus & 1 21

eadem I in baſis parallele pipedi xaltitudil .

iam memorata præditi , comprehendituf “, bt
huius ſexta , relinqui duodecim quinquie
milleſimas , hoc eſt tres milleſimas ducei, 9
teſimas quinquageſimas diametri a c , f Pf

2 7
2 —

2

quibus & ſub eadem l m comprehendat „
de

baſis parallelepipedi eadem altitudine 1 0.
0diti ,& æquiponderamiis differentiæ col
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lb 115
in lecundo caſu ſextæ propolitionis

m laudatæ .
dimiliter cùm in primo caſu ſeptiinæ æ¬

duiponderans portioni cylindracei eadem

17 übt Prrdier li ex corollario tertiæ huius

gi & i „ vel ex corollario quario vigefunæ

r in dune antecedentis libri, parallelepipeqũ
0

lus altitudo eſt perpendicularis ex d in

planum le m, baſis verò octo trientes qua¬

„ ati quod poteſt diameter a c ; quadrans
pl. octo ttf 5 1229 5 .

a0
o trientum erũt duo trientes . Quonjam

ergo duo trientes æquant decem decimas
0

e quiutas , maniſeſtum eſt ſi eæ deducamur

. . Je parallelepipedo x , hoc eſt ex ſepuimà
pe, iam laudata de viginti ſex deci

i

i ginti ſex decimis quintis

8 zuldem quadrati a c, relinqui ſexdecini
n ecimas quintas eiuſdeim qua Irati a c , quæ
et qui ponderent differentiæ condictæ .

Demum cuùm in ſecundo caſu eiuſdem

„ eptimæ æquiponderans potuoni cylin¬
ue tacei eadem baſi lem , qua homœoconi¬

on, dum hyperbolicum dlm præditæ ,ſit ex

%% ddrollario tertiæ parallelepipedum cuius

1 altitudo eſt perpendicularis ex d in planum
di em demiſſaʒbaſis verò rectangulum com¬

, bhrehẽſum ſub m & ſub diametri a c ſex¬

145 Teeim centeſimis quadrageſimis ſeptimis ;
cel

Ja qrans erit quatuor eiuſmodi partes , ac

10 Proinde parallelepipedum dict iam alti¬

5
2 .

tudine conſtructum, habens baſim æqua ¬
105 em rectãgulo ſub ml & ſub quatuor cen¬

eſimis quadrageſimis ſeptimis diametri
ae

contento . Cuoniam ergo quatuor cen¬
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teſimæ quadrageſimæ ſeptimæ æquant
centum quadraginta quinquies. milleſimæꝭ
centeſimas quadrageſimas quintas , aper
eſt ſi eæ deducãtur de parallelepipedi baſo

hoc eſt ,ex ſeptima iam laudatã ,de centum

ſeptuaginta duabus eiuſdem menſuræ par¬
tibus, relinqui triginta duas quinquies mil
leſimas centeſimas quadrageſimas quintas
diametri a c , ſub quibus & ſub m I com¬

prehenſum rectangulum ſit baſis paral lele¬

pipedi dict altitudine erecti , & quod dil
ferentiæ condictæ æ quiponderet .

S CHOLIVM .

In corollario primo iuſsimus ſumi differen¬
tiam ſolidi x er - quartæ partis a Vt haberetuf
equißonderana differentiæ condittæ ; iſtud Yet

intelligi debet quando brathium libræ ſuſtiner¬
tis homęoconicum parabolicum eſt ad caſclem

pirtes obuerſum ad quas brachium libre fit
nentis homæotonicum ellipticum aut Hyerlo.
licum : ſi enim 4d oppoſitas partes brachia fo
rent conuerſa , ſumma ex quart . farte ſoli .

X ex ſolido x exhileret
qu iponde ran

ʒuæſitum. Prætermiſimus tamen iſtum caſu m.
quia nobis neteſſarius non eſt ad pro ſentem li.
tragoniſnum , It ev demonſtiandis patebii,
aliu nde yerò tet caſuum multitudine legenii
atteniio & auihmi vigor 0hri mi ſolet .
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Quoniam in triangulo a d c lateri a c pa¬

rallela eſt fe , ergo vt cd ad de , id eſt vt

quaternarius ad vnitatem ,ita eſt 2 d, ad df .
Per g agatur g h parallela rectæ bc occur¬
rens in h rectę a d. Quoniam in triangulo
2 b c lateri a c parallela eſt ge , vt bea
ec, ideſt vt quinarius ad ternariũ ,ita b 9ꝛ⁴⁰ĩ
ga : ſimiliter quia in triangulo a b d latein
b d parallela eſt g h, vt bg ,ad ga , ideſt vt

quinarius ad ternarium ,ita d h ad h a: ergo
cùm diuisã d a in octo partes ,re cta d fcon
tineat duas, recta lia tres , reſidua h f conti¬
nebit etiam tres ; ergo vt ternarius ad bina¬

rium, ita h fad f d : ſed vt hf ad fd , ita g
ad fe ( eò quòd triangula gf hi, ef d ſim
ſimilia ) ergo vt ternarius ad binarium , ita

gf ad fe : ergo d feſt quadrans rectæ a d,
& g fad fe eſt vt ternarius ad binarium ,

quod erat oſtendengum.

COROLLARIVN . I .

Hinc patet ſi per b & f ducatur recta bf
occurrens lateri a c in i ( quæcunque 11

rectæ gl parallela ducatur in triãgulo a be
yt g̃ f ad f e , hoc eſt vt ternarius ad binariũ :

ĩta eſſe rectam ! m ad in nʒ in triãgulo enim

a be, recta b i educta ex triangulo boppoſi
to ſicut ſecat baſim a c in i , ita & omne :

ipſi baſi parallelas , quarum vna eſt g eʒ ſe

g fad fe eſt vt ternarius ad binarium : ergꝰ
& c .

1
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COROLLARIVNMI . II .

Si a be ſit triangulum per aqem hom cco¬

conicæ figuræ , cuius baſis ſit elliplis bo c ,
vel hyperbola bs circa diametrum bc

eſeripta , cuius coniugata ſit du : & ſi eiuſ¬

modi ſolidum homœoconicum ſecetur

plano quocunque Ino , vel q rs cuius cum

triangulo a be vel r b q ſectio ſit recta In

vel qr æquidiſtans lateri a c, & cum bafi

ſit recta no vel rf æquidiſtans rectæ diu ;
manifeſtum eſt ſectionem plani Ino vel
q rs cum homœoconico elhiptico vel hy¬
perbolico habere centrum gravitatis in 10

ca i b producta . Oſtenſum eſt enim in

quinta ſectiones iſtas eſſe parabolas , quarũ
diametri ſint In, q r : ergo cum ! y , qr ita

ſectæ ſint in mp vt portionts Im, q p ſint

ad portiones mn , pr ſicuti ternarius ad

inarium , ſegmenta eiuſmodi parabolarum
obebunt centrum grauitatis inpunctis m

&
p , ex octauã ſecundi Æquiponderantium

Archimedis .

COROLLARIVM III .

Inde vlteriùs efficitur centrum gravita¬
tis qifferentiæ condictæ de qua agit corol¬

larium primum præcedentis eſſe in recta
1b

pzceum enim omnes eius ſectiones cum

Plano parallelo ipſi In o habeant centium
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eli enn in rectà i b p , tota differentia ha¬

ebit centrum grauitatis in eadem ib p ex

vndecimã libri quarti .

CO ROLLARIVM . Iv .

Si per b ducatur recta b t æquidiſtans re¬
ctæ d a , & occurrens rectæ e fin t , oſtendi
ex dictis poteſt rectam ft eſſe lateri a c æ¬

qualem, rectam verò b t eſſe ad d a , vt eſt

quinarius ad quaternarium . quoniam enim
in triangulo tb e baſi t b parallela eſt d f
ſicut b d eſt quintupla rectæ de, ita bt
erit quiatupla rectæ d fjſed d f eſt quadrans
rectæ d aʒ ergo recta b t eſt ad rectam d a vt

quinarius ad quaternarium . Rurſus quonia
in triangulo a d c lateri a c parallela eſt f e ;
ſicut a d ad f d, ita erit a e ad feʒſed a d ad
fd eſt vt quaternarius ad vnitatem ; ergo
a c ad fe eſt vt quaternarius ad vnitatem ,
ſiue vt recta b dad de : ſed vt recta b d ad

de ,ita eſt tf ad fe ( eò quòd in triangulo
tb e lateri t h parallela ſit fd ) ergo recta

t fæqualis eſt lateri a cʒ ac proinde recta tf
ad e

b
eſt vt recta a c ad quinque quadran¬

tes rectæ a d.

PROPOSITIO X.

Reuocatà figurà propoſitionis
dene

St Po .

quintæ ,ita ſecta ſit c a diameter in
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n, vt ipſa c a ſit ad on ſicuti octo¬

narius ad quinariumʒ per n ( quod
voco punctum ſuſpenſionis ſe¬

cundæ notum ) acta ſit no lateri

a d æquidiſtans & occutrens re¬

ctæ bd in o . Propoſitum ſit inue .

nire , poſito n o perpendiculo li¬

bræ ex n ſuſpenſæ , ſpatium quod
æquiponderet differentiæ con¬

d de qua agit primum octauæ

corollarium , pendens ex brachio

equante perpendicularem caden¬

tem ex ain rectam by & ex cen¬

tro b cductam parallelòs lateœri

ad .

Vt quatuor ad quinquc ita fiat ſo dne

inuentum in primo iam allegato che

rio octauæ propolitionis ad loliduu s 24

nox h excitetur perpendicularis 1. * .

qualis perpendiculari cadenti ex a in¬

„ b. Pico lpatium quod , ibrä t fuſpe nen

en, pendens ext æquiponderat Hifferen —
i condictæ vt jacet manerti & luſten¬

date u ſibrä t neſſe æquale ſolido s.
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Pe .

Perpendiculari ex a in rectam dib demiſ¬

ſæ abſcindatur ex red nt æqualis nu :

item vt latus a d ad quinque qua drantes
rectæ b dita fiat ſolidum i ad ſolidum x :

præterea per c agatur c p æquidiſtans rectæ

b d, cui no producta occurrat in p , & com¬

pleatur po qc parallelogrammum , iun¬

gaturque eius diameter oc. Quoniam ex

nonæ corollatio tertio differentia condicta

habet centrum grauitatis in recta o cr , quæ
eſt diameter parallelogrammi po q c pro¬

ducta ; & quoniam poſito perpendiculo
o d, brachio libræ æquante rectam nu , .

quiponderans differentiæ condidtæ eſt lo¬
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lidum 1: vt latus c q vel op ad latus cp ,
ita erit ex prima huius ęquiponderans i
reſpondens perpendiculo o d, ad ęquipon¬

erans ex u ; quod perpendiculo no reſ -ͤ

pondet : ſed o p latus ad cp eſt vt latus

a d ad qninque quadrantes rectę bd ex

quarto corollario præcedentis : ergo vt la¬

tus a d ad quinque quadrantes rectæ b d, ita
eſt ſol idum iad æquiponderans ex u: ſed

ita etiam eſt ſolidum i ad ſolidum x

ergo æquiponderans ex u æquale ell ſo¬

lido x .

Rurſus quoniam a d, by ſunt parallelæ ,
perpendicularis ex a in rectam by cadens

æqualis erit perpendicxlari ex b in 1edam

ad cadenti : & quoniam perpendicularis
ex bad rectam a d demiſſa ſe habet ad per¬

pendicularem quæ ex a ad rectam bd de¬

milla fuerit , ſicuti ſe habet db recta ad re¬

ctam a d ( ſunt enim bd , a d ſinus toti , &

perpendiculares ſinus recti eiuſdem anguli
4 d bʒergo vt ſinus toti ſine radii , ita ſinus
ipli recti ) brachium libræ interceptum
Perpendiculis a d, b y ex recta a b portio¬
nem ſemidiametro a b æqualem auferenti¬
bus, ſe habe bit ad aliud brachium interce¬

Ptun perpendiculis bd, a 2 ex rectà a b

Fortionem ſemidiameito a b æqualem au¬
erentibus , vt ſe habet recta b d ad a d : ergo

vt recta b d ad d a, ita eſt brach ium n t ad
uz

ergo per octauam ſecundi libri vt recta
dad daita eſt x ſpatium ex u pendens

9. qui
: ti Euc .
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c quiponderanſque diflerentiæ condictæ ,
ad ipatum ex t pendens eidemque æqui¬
ponderans differentiæ ; illud ſitx .

Præterea quoniam vt ſolidum i ad ſolidũ
* ita pomtur recta a d ad quinque qua¬
drantes rectæ db ; & vt ſolidum x ad ſoli¬

dum , ita oſtẽſum eſt eſſe rectam b d ad d a:

eſt ergo perturbata ratio iſtarum magnitu¬
dinum , atque ſolidum i ad ſolidum ' x erit

vt recta d bad quinque quadrantes ipſius
db ; eſt ergo ſolidum à æquale quinque
quadrantibus ſolidi is ſed ſolidum s poni¬
tur etiam æquale quinque quadrantibus
ſolidi iz ergo folida à & s ſunt æqualia in¬

uicem : ergo ſolidum s pendens ex t æqui¬
ponderat diſſerentiæ condictę , poſito libię
perpendiculo no : ergo inuentum eſt ſoli¬
dum s prout iꝗuſſum fuerat .

COROLLARIVM . J .

Si per t agatur t f recta ęquidiſtans late¬
ri a d, occurtens diametro ba productæ in

f, patet rectam n f eſſe æqualem redtæ a b :

cùm enim ponamus redam n t eſſe æqua¬
lem interuallo rectarum a d , b yʒ & cùm re¬
ctæ ft , no gquidiſtent eodem interuallo ,

ergo rectæ ba n ferunt æqualesʒ ac proin¬
de ablata eadem an , reſiduæ bn , a fetrunt

inuicem ęquales ; erit etgo fa quadraus ſe¬

midtametri a b.

71
„

.
„

„
„ „

2
0
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COROLLARIVM II .

Quoniam in corollario ſecundo octauæ

atuimus quando baſis ] c m eſt ſemicireu¬

lus , ſolidum i eſſe ę quale porellelepipedo
cuius altitudo æquet perpendicularem ca¬

entem ex d in planum le m,; baſis verò

eonſtet quatuor trigeſimis quadrati b c ;
ex præſenti apettè ſequitur librà ex n ſuſ¬

Penſa per no perpendiculum, ſolidum s,

quod ex t æquiponderat differentiæ con¬

dictæ, eſle æquale parallelepipedo eiuſdem

altitudinis , habenti baſim conflatam ex

quinque trigeſimis quadrati b cʒ ſed quin¬
Jue trigeſimæ æquant ſextantem ; ergo pa¬

rallelepipedi æqualis ſolido :s baſis eſt ſex¬

dans quadrati b , & altitudo æquat per¬
Pendicularem quæ ex d in planum ellip¬

eos vel hyperbolæ cadit .
Similiter quoniam in eodem corollario

doncluſimus quando ] m eſt tres quintæ
lametri a c in circulo ex centro b deſcri¬

Pto , ſolidum i eſſe æquale parallelepipedo
duius altitudo æquet perpendicularem ex

in planum Ie m, baſis verò rectangulum
ub l m & ſub tribus milleſimis ducenteſi¬

is quinquageſimis diametri a c : ex præ¬
enti ſequi tur libtà ex n ſuſpenſa , perpen¬
leulo no , ſolidum s, quod ex t æquipon¬
rat differentiæ condictæ ,eſſeæquale pa¬

tallelepipedo ciuſdem altitudinis habenti
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baſim rectangulum ſub rectà l m & ſub tri¬

bas millelums diametri ac comprehen¬
ſum .

.
Item quia in eodem corollario ſlatui¬

mus quando lem eſt ſegmentum hyper¬
bol notum iuxta primum ſeptimæ ca¬

ſum , ſolidum i eſle æquale patallelepipe¬
do cuius alitudo æquèt perpendicularem
cadentem ex d iu planum lem , baſis vero

ſexdecim decimas quintas quadrati a c¬
ex præſenti colligitur libra ex n ſuſpenſã ,
perpendiculo no , ſolidum s , quod ext

æquiponderat differentiæ condictæ , eſſe

æquale parallele pipedo eiuſdem altitudi¬
nis habenti baſim quatuor trientes qua¬
drati ac .

Poſtremò quandoquidem in codem co¬

rollario probauimus , quando l c m eſt al¬

terum liy perbolæ ſegmentum notum iuxta
ſecundum ſeptimæ caſum , ſolidum i eſſe

æquale parallelepipedo cuius altitudo

æquet perpendicularem ex d in planum
le m demiſſam , baſis verò ſit rectangulum
ſub l m & ſub triginta duabus quinquies¬
milleſimis cemeſimis quadrageſimis quin,
is diametri ac ; ex præſenti fequitur libr
ex n ſuſpenſa , perpendiculo no , ſolidum
„ , quod ex t æquiponderat differentiz

condictæ ,eſſe æquale parallelepipedo eiul¬
dem altitudinis habenti baſim rectangu¬
lum ſub recti lm & ſub octo milleſimis

vigeſimis nonis diametri a c comprchen¬
6 .



Elementorum Liber P . 561

PRO YO STITIO XI .

Reſumpta figurà præcedentis
propoſitionis , linea quædam
perpẽdiculo no manëti parallela
intelligatur moueri per limbnm

ſegment lem , & ita deſcribere

ſuperficiem cylindraceam ; item

ductà per c tangente c e , idcëque
ipſil m æc quidiflante, intelligatur
eiuſmodi cylindraceũ ſecari plano N

de e in infinitũ producto . Portio

eylindracci dehnita planis dec ,
c mec ſupcrſic ig ννν,m⁰aceh v

cetur alter cue hots , vt diſtingu¬
tur à primo cunco nod o propoſi¬
rionis vigeſimæ ſextæ libri quar¬
di

1s ita conſtitutis , propoſitum
it inuenire ſpatium quod ex pun¬Go Fpend ehez,lihrà ex n ſuſbeenod ,

perpen dkculo o , czuiponderet
N 1
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cunei alterius noti portioni intet

eſuæuis condicta plana parallela
ſeptæ .

. 4 % 5

Vt binarius ad ternarium ita fiat ſolidi

s inuentum in præcedenti ad ſolidum 8

Pico ſpatium g eſſe illud quod quæritu
Qnoniam enim cuneus alter ad differeſ

tlam condictam ipſo incluſam ita ſe habe !

vt fi quocunque ad planum & a d ęqui 1
ſtante plauo lecentur, ſectio cunei ſit ,

mox oſtendetur , ad ſectionem different

condictę vt ternarius ad binarium , ipſut,
quoque cuneo ęquiponderans erit ad q
ponderans condiktę differentię vt tert
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rius ad binarium , prout ex vndecimã ante¬

rioris libri conſtat : ergo ſpatium g æqui¬

ponderat cunci alterius noti deſignatæpor¬
tioni .

Sectionem autem eiuſdem cunei eſſe ad

ſectionem differentiæ condictæ , vt eſt ter¬

narius ad binarium oſtenditur hoc pacto .
Primùm quidem cunei ſectionem eſſe

parallelogrammum cuius duo latera paral¬
lela ſint perpendiculo no , eadem plane ra¬

tione probatur , qua in prioris libri vigeſi ¬
ma primã in causa non multùm diſcrepãte ;
ſectionem differentiæ condictæ eſſe para¬

bolam cuius diameter ſit palallela lateri

ad conſtat ex quintà huius ; ex prima verò

antecedentis libri modo citati clarum eſt

parabolæ ſegmentum eſſe duos trientes

parallelogrammi cuius latus vnum ſit ipſa

legmentl baſis, aliud oppoſitum ſit tangens

parabolam ; & duo alia ſint diametro ſeg·
menti parabolici parallela; ergo cunei ſectio

eſt ad ſectionem condictæ differentiæ vt

ternarius ad binarium : ergo inuentum eſt

ſpatium ex pręſcripto problematis .

COROLLARIVMI .

Ex præcedentis ſecundo corollario & ex

iſta de monſtratione conſequens fit primò
quando arcus le meſt ſemicitculus , ſoli¬

dum g eſſe æquale parallelepipedo cuius

altitudo æquet perpendicularem ex d in

Nu 2
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Flaum lam denmtlam , baſis verò qua¬
drantem quadrati bc : nam vt binarius ad

ternauum ,ita eſt ſextans ſiue vnciæ bin
ad quidrautem ſiue ad vncias ternas .

dccundo quando I m eſt tres quiniæ dia¬

inerri ac , cx codem corollatio fecundo &

ex piæſenti fe quitur ſolidum geſſe æquale
parallele pipedo cuius altitudo æquei per¬
pendiculaiem exd in planũ lem demifa ,
baſis verò rectãgulũ ſub j in ſub nouẽ᷑ bis
znilleſimis diametri ac cõprehenſum , quod
eſt æquale viginti ſeptem decies milleſmis

quadrati a c : nam vt binarius ad ternarium

ita tres millelimæ ad nouem bis - milleii¬
mas ;& vt quinarius ad ternarium , hoc eſt :
diameter aach ] m ita nouem bis - milleſi¬

mæ ad viginti feptem decies - milleſimas ;
ac proinde tectangnlum ſub mediis æquale
eſt rectangulo ſub extremis .

Tertio quando lem eſt primum ſeg¬
mentum hyperbolæ notum indidem con¬

ſicitur ſolidu : n g eſle æquale parallelepipe¬
do cuius altitudo æquet perpendicularem
e d in planum le m cadentem , baſis verꝰ

ſex trientcs , hoc eſt duplum quadrati ac :

nam vt binarius ad ternarium , ita quataor
trientes quadrati a c ad ſex eiuſdem trien¬

tes , hoe eſt ad duplum eiuſdem .

Quarto quando l c m eſt alterum hyper¬
bolæ ſegmentum notum , ex iiſdem con ſe¬

quitur ſolidum g eſſe æquale parallelepipt “
do cuius altitudo æquct perpendi culaiem
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ed in planum lem demflam , bis au

tem rcctangulum ſub in e ſub ducdceiim

millefunts vigeſimis nonis , hac ef lub

quituor ticcenteſimis quadtage ms et
diamnetri n C51lli autein cctangzulo ahtales

unt quadrati a c ſcadeciun bis - mille

quadringentelimæ primæ quadratea cyan

tleptenarius ad quaternatiam , hoc ett vt
c diameter ad Im ,ita quatuor trecentefi¬

m quadrageſimæ tertiæ ad ſexdecim bis¬

inilletimas quadringenteſimas primas , vr

e logiſticà conſtatzergo eſt æqualitas inte¬

memorata rectangula , cum corun iateia

reciproca ſint .

COROLLAKIVNI II .

0

Quoniam ex non punctum o ita di¬

uicht axem coni cuius ttiangalũ per iplum
axe eſt ad c , vt d o fit Hpla cet ob

e duodecim . à quarti ; & quia co

dylindrique piæſcripto modo de ſeripti ſe¬

ctiones eſledæ occurſu plont cuiuslibet

condicti ſunt ut binarius ad ternarium ; in

dodem condidto plauo per n perpendi¬
dulum ducto manebit centrum Frauitatis
dunei ſecundi noti a c dne proinde H libro

Wa
perpendiculo a d ſuſpëdatur , brachia

cqnante diſtamiam punctotum a , ct dia¬

meter a cad an , hoc eſt vt octonarius ad

rnarium , ita erit cuneus ſecundus notus
e dad æquiponderans fuum: iſtud ergo



466 Tetragoniſmicorum
æquiponderans erit tres octauæ cunei¬

Quoniam verò iſte cuneus eſt dimidium

cylindri , cuius baſis oppoſita baſil om

tranſeat per d ( iſtud enim ſimili
quadam

ratione, qua apud Euclidem de ſolido pa .
2 , vn - rallele pipedo , oſtenditur quando cunei
dec . baſis eſtellipſis integta , vel eius portio
rue . compoſita ex æqualibus & ſimilibus ad op¬

poſita centri b partibus poſitis inter æqua¬
les ordinatim applicatas ) æquiponderanò
ipſi cuneo erit æquale tribus decimis ſex¬

tis eiuſdem cylindri .

SCHOLIVM .

Need Vi demonſtratorum baltenus potoſ
4d rect am 4 c eſſe vteunque inclinata ; nos ta¬

men in ſequentibus maioris lucis causd pone¬

mut eſſe perpendicularem , yt iy ſa non diſcrei.
a ſerpendirulari ex d in planum le m demiſſdi
atque ade linea rectæ nο»Q Nel 4 d parallels
deſcrihens motu ſuo ſuperſiciem cylindiaetam

ſit quo que ad planum I ein herpendicularis ,
Ceterum quando lem eſt triens circuli ſo¬

lidum e pyræſenti methedo inuenimus eſſc pa¬

rallelefipeium cuius altitudo ſit perpendicl
leris ev d in planum Ie m demiſſa . biſi,
vero reftanculum ſub Im latere triangili
equilateri inſcripti , c ſub tribn ; ſc abe i
mis guartis ſemidiameiri b c ; el ſub ſemi¬
latere dich fab tribus ſexageſimis 7

rti
diametri 4c .

* *
—
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PRO OSITIO XII .

sit ellipſis vel hyperbola cr

ex centro b deſcripta , cuius dia¬

meter a c punctis a & c termine¬

tur , eique coniugata ſit b l : ad pla¬
num ellipſcos vel hyperbolæ or

per a c inſiſtat rectum planũ ad c ,

& in eo ſit no recta perpendicu¬
laris ad a c diametrum , ſemidia¬

metrumque ab ita in b ſecet vt

n b ſit quadrans ĩpſius a b : ellipſis
vel hyperbola cr ſit vt in præce¬
denti propoſitione baſis cylin¬
dracei deſcripti motulineæ æqui¬
diſtantis rectæ no : vltra centrum

b ad partes c ſumptum ſit quod¬

uis punctum i , & per illud ducta

it faciens cum a c angulum acutũ

ait ad partes centti , qui vocetur

oternur , &angulum ad verticem ĩ

iſti oppoſitum , qui voce tur exter¬
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aus : per ĩ ducta ſit condicta ri , id
oſt parallela ſemidiametro bl , &

intelligatur planum tir, eique pa¬
rallelum de : ſccare cylindraceam
figuram; crit acd cuneus alter

notus , cuncus autem a ĩt vel ei ad
verticem ĩ oppoſitus vocetur me¬

dius .vt bi ad ſemidiametrum bc
ita fiat bn recta ad bs , & agantur
per b & s rectæ bu , st æquidi¬
ſtantes rectæ no . Voco b pũctum
primæ ſuſpenſioniszn , ſecundæzs ,
tertiæ ;& b uñ, n oas t , perpendicu¬
lum primæ , ſecundæ , tertiæ ſuſ¬

penſionis .
His ita conſtitutis propoſitum

ſit inuenire ſpatium quod æqui¬
ponderat portioni cunci medij
habẽtis ellipſim vel hyperbolam
pro baſi ,& plano y b ! ad partes
a finiti , interceptæ quibuſcunque
planis condictis , brachio æquan¬
te diſtantiam perpendiculorum
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id b y , a d, & poſità libræ ſuſpenſio¬
& na tertiä exs .

ba - *

im

er

d
( * f
05 i
ur
li¬

m b

— —
—

„

N Condicta plans ümmi pulſunt uc ! ad pat¬

- insel . interni ve !
ach partes externi , ex

. is ehim duobus caſibus ſolumur tertius ,
9 quando nimirum plana condicta ſunt ad

1 Parte angulorum oppoſitorum .
5 — — .Pro

primo caſu deſignata ſint condicta
5 — —— 0

5 1
na N x , pi r in ellipfi quide m ad par - n* . . „ calus¬

es interni ni o , puncto i cadente inter b
K 0.1 5 0 ;

5 zin hyperbola vero add partes c &ternt

1
„

pund o c cadente inter b & i, prout in
tero . — 5eto

ap poſitorum ſchematuin deſigbatur .
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Vr bi recta ad be , ita fiat i I quadrans

rectæ i p inter rectas a c, cd clauſæ & &.

quidiſtantis rectæ b u , ad i x , & completo
parallelogrammo i xe z inueniantur pet

vigeſimam quintam quarti libri ſpatia A,
B, librã ſuſpensã ex b primo ſuſpenſionis
puncto, æquipõderãtia cylindraceis i pH
I xe ⁊ ſingula ſingulis , brachio æquantẽ
rectam ba, ſiue diliãtiam parallelarum a d:
bu. Inueniatur ex vndecimã huius ſpatiũ
D ex n ſecundo ſuſpenſionis puncto æqul .

ponderans cunei alterius noti portion !
U p iZʒ ex D demantur A, B, reſtetque E¬

Dico ſpatium E ſuſpensà librà ex xs tertio
ſuſpenſionis puncto , æquiponderare cunei

medii portioni xi z .

Quonĩam vt b i tecta ad b c, ita eſt 10

ad i x vel ( productã e x donec occurrat re¬

ctæ c q inv ) ad c vʒergo alternendo b c ,
c

ſunt vt b i , iI : ergo ſi compleãtur triangu¬
lab , bi erunt ſimilia „ ac proinde an¬

gulus cb æqualis angulo i bre ctæ ergo
b A, byſibi inuicem cong ruunt. Recta b

producta occurrat rectæ 2 in g , & per

agatur Ih æquidiſtans redtæ x e .

Rurſus quoniam in triangulo ve g late

ri vequidiſtat I h, & lateri g e æquidiſtat
J .vt nad & e, ita erit ad g , & vt

ad gita erit e h ad h g: ergo vt vx ad xe .

ſiue vt e iad i z, ita eh adhg . Eadem de

„ ä — 2
cao cùm in triangulo c½E recta 1 N *
quidiſtet lateri c H, vt ci ad iz , ita
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erit à E ad z ergo vt ch ad hg ,
tra x H ad z . Cuneus ergo I h g eſt ad cu¬

neum iz x vt recta h g ad z N, vel vt recta

hae, hoc eſt x J , ad a vel ad p iʒ & in eadem

ratione eſt cylindraceum x eh ad p iX E ,
vt ex vndecimà prioris libri , vel ex ſextà

primi ſolidis accommodatà conſtat : quo¬

un que enim plano condicto ſecentur , ſe¬

tiones ſunt vt recta h gad z , quod faci¬
sadmittit , qui demonſtrationis in vigeſi¬

ma prima libri quarti adductæ meminit .

Rurſus quoniam vt b iad be , ita poni¬
mus eſle bn ad bs , ergo diuidendo ,

vel per diuiſionem rationis , vt bi recta

adi , ita erit bun recta ad ſn : ſed vt
i recta ad ci, ita eſt i I recta ad x ( eo

quod in triangulo bi I rectæ c , J æ¬

quidiſtent lateribus i . i c) ergo vt bn ad

sn, ita eſt i I ad x q. Cum igitur vt a h ad

n ſui quadrantem ,ita ſit i p ad i x,. & vt

nad n, ita ſit i ad x , erit ex æquo vt
a bad ſu ,ita ip ad x q: ſed vt i pad x A, ita

oltendimus elle ix z adh g ergo vt ab
des n ita ix z ad h g . N

Quoniam ergo ex n fecundo puncto ſuſ¬

Penſionis æquiponderans cylindracei por¬

tloni pix E eſt per decimam ſecundi ſpa¬
tium primæ ſuſpenſionis A vnd cũ ipſius
Juadrante id h z : ergo conſlatum ex A , 5
elt enim B æ quale portioni i gz cunei

Primi ncti ber ex vigeſimd ſextl libri

quatti) æquale eſt æquipõderanti ex s libra

ulpesi cylindraceo ꝓ ix H, & in ſuper por¬
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tionid h g in hyperbolæ ſchemate ; in elli¬
pſis verò diagrãmate colatũ ex A B vnà cũ

Portione I hg quat dictum æquiponde¬
rans : ergo ſi de ſpatio D , quod indidem
cuneo i p E Aquiponderat , deducantur
A

B relinquetur ſpatium E quod in hyper¬
bolaà auctũ ſpatio h g, vel eo minutum in
ellipſi æquipouderabitcuneo ix : cum igi¬
tur vt recta a bad ens , ita fit 1 E ad Ah g
ſi ſuſpenſio ex n ſecundo puncto , transfe¬

ratur iu tertium s, æquiponderans cuneo

medio ix erit E, per decimam ſecundi li¬

bri citatam , quod pto primo caſu debui¬
mus demonſttare .

Secundò condicta plana cadant ad partes
anguli interni ci q in hyperbolâ ,& exter¬
ui in ellipſi , puncto i manente vt in ſiguris
primi caſus, quæ iſti etiain deſcruiunt : ea

verò ſint pr , q c:. Rectæ pi ſit i . quadrãs
vt in priori caſu , productaque h occur¬
rat rectæ c in m. Inuenta ſint A & P li¬

bra ſuſpensd ex b primo ſuſpenſionis pun¬
eto æquiponderantia cylindraceis cpi .
c xi ſingula ſingulis vt in præcedente
caſuʒ inuentum quoque ſit ſpa im D e

n ſe cundo ſuſpenſionis puncto æquiponde¬
rans noto cnneo altere cp i, atque e A5

Kerlen relinquat ſpatium E. Dico

iolum FEitbra ſufpensd ex tertio n ſuſyen —
„ nis guns ! quiponderare cunto me¬

1 4714 5
75 1 7 1Dien cy lindraceo ce xi es b gqui—

1
2
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Ponderat ſpatium B, erit ipſum Bex vige·
tima ſexta libri quarti æquale portioni
i pin cunei noti eb : ergo B vnà

cum cuueo m æquat quadrantem cy¬

indracei c q i p in hyperbolà ; in eilipl
verò cundem quadrantem excedit cedem

*
miergo libra ſüritè fufpendi ponatur

ex n ſecundo fſuſpenſionis puncto , æ¬

quiponderans ipli cquip eit gggrege¬
um ex A & e cunto imin hyper¬

ola , in ellipſi verò eſt idem aggregatum

ex A B deducto tu m: ergo fi inde dedu¬

catur D uquipoderans not ſecungt cunei

pi , ichqcetur &qupαν⁰,,l nu cn

medi ci , vidglicet geren ex E
& cunco Irm ein he petbolasto elnpft ve —
ro ipfom . inminutunmcunco em : cum

ergo cancns ci qſit ad cunc umme m vt

recia abadens ( iſtud emm eden patto
tenditur quo in priore caſu oenfum eſt

eureum „ nE eſſz ad cuncum hig , et eſt

recta a baden se quiponderans ht ſuf —

Pensà ex s cunto medio c i q erit E , quod
pro ca ſu ſecundo demonſtrabdum erat .

Tertio in hyperbola punctum i cadat in¬
ter bee e condicteque plana ſint ad partes
anguli egterni ( nam ad interni partes non

Pertinet byperbola c q αν,ο =ανατ˙in elli¬
pſi veto punctum c iaccat iutcr i & b,

dondictäque plann ſint zd partes interni ,
um ad externi p- rtes non Perun gat lli¬

Pſis .

Ter¬
tius
caluę .



Sumatur recta 1. quarta pars rectæ if

vel q c , & inueniatur A æ quiponderan
cylindrac eo q c * librà ex b ſuſpensii
item B cylindraceo ce 2 ex eodem bi

& D noto cuneo ſecundo Ec z ex ſecun¬

do puucto n . Dico conſlatum ex tribus

A B P libr ſuſpensã de tertio ſuſpenſio
nis puncto s gquiponderare portioni qc
cunei medij q ic .

Quoniam vt a b , bn, ita ĩ p , i I , & vt b n¬
s n , ita i I x ( vt enim b i , c i, ita bn , 50

ex demonſtratis ſuperiùs : vt autem b i , c

vel xv ,ita ĩ J, xl eò quod triãgula b r .
ſint ſimilia) ergo ex æquo vt a b , sn,ita : 1

x I,vel iſtis æquales q c , m v. Rurſus quo.
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niam triangula à ĩ z , h Ag habent latera

2 , L gſimilirer ſecta in c, ,& per c , v du¬

cæ ſunt c H , e æquidiſtantes lateribus i a ,

Ihʒ vt ci ad c z, ita erit A à ad 2 Hl. & ch

vel x ad g e : ergo alternando vt A vel

q c recta ad eh vel m , ita u ad ge : eigo
vt q c recta ad m , ita eſt cylindraceum
q ex A ad Ahe , & cunens cz ad cu¬

neum ve g : & compoſita ex antecedenti¬

bus magnitudoà q cz ad compoſita m ex

conſequentibus mg h : ſed vt qc recta ad

m r , ita modo oſtendi mus eſſe a bad s n ;

ergo vt a b ad s na ita A ꝗ c 2 portio cylin¬
dracei ad mig h.

Cum ergo ſicut in priori caſu diximus

æquiponderans ex b cylindraceo ce ſit

ov gz, erit B ipſi cv gz æquale : ergo con¬

atum ex A , B, D , continet æquiponde¬
rans partium q c αά , cz H librà ex n ſuſ¬

pensà ,& inſuper in byperbolà portionem
meg h; in ellipſi verò conflatum idem ex

A, B, D continet æquiponderans partium
qcx m. czꝶ imminutũ eadẽ portione myghi:
ergo cõflatũ ex tribus A, B, D æquat æqui¬
põderans librà appẽsã ex s portioni q c 2

eunei medij ,perdecimã ſecundi libri , quod
demonſtrandum erat ad tertium caſum .

COROLLARIVM .

Quoniam h neſt quadrans ſemidiametri

c, tectangulum e bn erit æquale quartæ
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parti quadrati be , hoc eſt quadrato quod
potelt ſemiſlis rectæ b c , ſiue quad rans dia¬

metri a e; & quoniam rectangulo c bn æ¬

quale eſt rectangulum ibs ( habent enim
ex conſlructione latera proportionalia ) erit
ipſum ibs æquale quadrato quod poteſt
quadrans diametri a c, hoc eſt , tres rectæ
i b, quadraus diametri a c , & bs ſunt pro¬
portionales .

S CHOLIVM .

In iſtis omnilus caſibus quamiis num ex

condlictis planis aſſumptis non ſit p ir, ſempii
tamen in reel . i y ſumi debet i quarta ipſiu¬
„ ars , atque vt l i ad e , ita ſeri i ad i de¬
bentque iungi rect b , by : emo nſtratio
enim hoc poſito recurrit eadem . N

Torro æquiponderuns cylindraceorum 7 AH

ce c eſſe idem cum æqut ihonilerante clindra¬
ceorum iiſdlem condlietis planis interce / torum ,

V habentium pro laſibus fortiones ellipſis
el HNperbolæ iiſdem planis interceptas , eandem¬

que altitudinem , apertiim eſt ex yndecimd prio- N
ris libri : Ita enim ſunt conſtituta vt quocu n¬
que condicto plano ſecentur , corum ſectionts

ſint inlicem æquales , quoi ſatis eſt ad hoc , Nl
c Yndeci

md
cilat . !, Je e ft . primi ſolidi

46cm mD . t ciuſſmodi plana ſint æqualia , C

habeant in codem condlicto flano centrum le¬
111 . 1115 .

Lud ſi roges cur nullus caſus pon .itplana
(



re
r

*

Elementorum Liber P . 577
condicta tra h 4d Pertes a , reſponſio tonſabit
i equentis corollario primo , inde enim pate¬

it id non fuiſſe nece ſarium cum eæ iam de¬

Honftratis faciliùs pro illo caſs obtincatur 4

Juiponderans .
calculum hiius propaſitionis abunde ſuf fi¬

cieg t tibi Ju iſii proximam ſulſequuntur.

PRO P OSIT 10 XIII .

Sit plana figura al em habens

Srauitatis centrum in rectà ac , cu¬

ius occurſu lm & omnes

ipſi æquidiſtantes bipartitò ſe¬

centur .Sit ad planum a c perpen¬
dicularis nd, & per ambitum fi¬
Suræ a lc m linea parallela rectæ
dn incedens deſcripſerit ſuperfi¬
ciem . eylindraccam : per n & f

quæcunque duo puncta rectæ ac

etiam productę , ductæ ſint n q. fg
condidæ , ideſt æ quidiſtantesipfi
1

m, & ductis per cadem n & f , n d,
perpendicularibus ad a c æqua¬
ibus , intelligatur cylindraceumö

O 0
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lecari planis trãſuerſis e n q, df gi
& abſcindi cuncos nf d , fn ea qui
vocentur coniugati , etiam cum

perpendiculares n d, fe , fuerint

inæquales . is ĩta poſitis .
Oſtendendum eſt ſi planum

a U m intelligatur horizonti æqui¬
diſtans ,& recta a c libra ſuſtentãs

cuneum nf d ponatur ſuſpendi ex

n brachio quocunque nr ; æqui¬
ponderans ex r cunei n fd portio¬
ni quibuſcunque duobus planis
condictis , id eſt parallelis plano
d q n , interceptæ eſſe æquale ſpa¬
tio quod librã ſuſpenſa ex f , bra¬

chio fs æquante ipſum n r , æqui¬

ponderat exs portioni cunei f ne

inter eadem condicta plana pofi¬
d & .

Intelligatur linea nx f ita deſcripta in

plano dn f , vt quæcunque u ⁊ æquidiſta ?
rectæ in d ducatur , occufrens diametro a ?

( ita enim vocetut ) in u ſiue inter n &

ſiue extra poſitozrectis df , n e in y , 23 .

lincæ n K f in kʒſicut autem r nad nu , ita
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ſit u y ad u linea n kf ex duodecimã ter¬

ij erit parabola . Præterea quoniam trian¬
Sula nu z , fuy ſunt ſimilia ; vt n u ad u f, 16 . fea¬
ita erit u ⁊ ad u 7 : ergo rectangulum ſub ti Euc .
xtremis n u, u y eſt æquale rectangulo ſub
mediis u f , u 2 . Quoniam ergo vt r n ad
n

u, ita ponitur u y ad u i , rectangulum ſub

mediis nu , u yerit æquale rectangulo ſub
extremis nr , u 4. Vt fs ad fu ita ponatur
u ad u q erit ergo rectangulum ſub me¬

dijs fu , u z æquale recrangulo ſub extre·
mis fs ,u x: ſed rectangula in vtroque caſu

ub mediis ſunt inuicem , vt oſtendimus ,
æqualiazergo rectangula ſub extremis ſunt

O o 2
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quoque æqualiazergo cum latera n r . f S ſint

æqualia , baſes u k, ux erunt inuicem æqua¬

leszergo eadem linca n x fetiam vltr a pun¬

cta n & f producta deſcribetur , ſi yt fs ad

fu quamcunque portiont mrectę fn etiam

productæ ,ita ponatur u z intercepta Iineis

fn , ne in inſinitum eductis , & parallel
rectæ n d, ad u x interceptam rectà fin &

parabolà fa n . N

Quoniam ergo cunei ſectiones ſactæ oc¬

curlu plani condicti ſunt parallelogram¬

ma ,vt in vigeſunâ primà quarti oſtenſum

eſt, quorum baſes ſunt ordinatim applica¬
tæ ad diametrum a cʒſectiones factæ oc¬

curſu condicti Zut erunt parallelogram¬

mazſimiliterque ſi per parabolæ n K; peri¬
metrum intelligatur moueri linea recta æ¬

quidiſtans cödictæ lm , ſolidi comprehenſi
paſi lc m & cylindraced ſuperſicie bini

motu æquidiſtantium rectis bo, Im deſcri¬

pra ( eiuſmodi ſolidum vocetur diclin¬
draceum , & ſi l c m fuerit ellipſis vel hy¬

perbola dilindraceum notum ) ſectio con¬

dicti plani cum dicylindraceo erit paralle¬
logrammum , cuius baſis ſit eadem condi¬
cta , & altitudo ſit linea ſecundum quam

condictum planum ſecat ſegmentum n K f,
2. ſexti patabolæ . Quoniam ergo iſtæ omnes ſe¬

uc . ( tiones ſunt parallelogtamma rectangula

ſaper eade m
baſi conſtructa , erunt inter ſe

vt altitudines : quoniam verò vt brachiũ

r nad nu, ita eſt recta n y ad uk , & vt n)
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ad u k, ita eſt rectangulum ſub u y , tx ad

rectangulum ſub u &, tx : ergo vtrn ad n u

ita ſectio cunei n f d ad ſectionem dicylin¬
dtaceiʒ quod cùm in omnibus ſectiombus

occurſu condictorum planorum genitis
eueniat , totumdicylindracrum æquipon¬
de tabit cuneo nf d, & pars parti , prout in¬

tra eadem condicta plana ſibi reſpondent ,
ex ſeptimà ſecundi ad ſolida translatä ,

ſicut in vigeſimà quartã priotis libri expo¬

ſuimus . Eodem planè modo oſtendetur

idem dicylindraceum æquiponderare cu¬

neo f ne, librà ex f ſuſpens d, aliiſque iuxta
propoſitionis præſcriptum poſitis ; ergo id

demonſtratum eſt , quod fuit propoſi¬
tum .

COROLLARIVM I .

Ex modò demonſtratis liquidum fit

qued in ſcholio præcedentis in hune locũ

diſtulimuszſi enim le m ſit ellipſis vel hy¬
perbola ex centro b deſcripta , & nb lit

quadrans ſemidiametri & cx ſit acies ſe¬

cundi cunei noti quęratutque ęquiponde¬
rans ex r, librà ex n ſuſpensũ , portioni cu¬

nei ſecundi noti concluſę condictis ſecan¬

nibus ſemidiametrum a bʒpunctum ſuſpen¬
lionis debet ( paritate brachij ſeruatã ) poni
in c , & n q intelligi acies cunei c n p, & ita
ex pręcedenti inuenietur portio dicylin¬
dracei æquiponderans portioni cunei cn p

*
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condictis memoratis interceptæ : iſtud

namque æquiponderans æquale eſt ex præ¬
ſenti demonſttatione æquiponderanti quæ¬

ſiro. Iſthæc methodus in aliis ſimilibus ca¬

ſibus obſeruanda pariter erit .

COROLLARIVM . II .

Si vt onad cp , ita fiat e a ad a B rectam

per a ductam parallelam rectæ nd , libra
ex c ſuſpensà , brachio æquante ſemidia¬

metrum, perpendiculo e p , æquiponderans
cunei en p portioni intereeptæ planis cõ¬

dictis E bl. pc A, eſt æquale parallele pipe¬
do cuius altitudo a B & baſis æquet qua¬
drantem quadrati ex ſemidiametro b c ge¬

niti. Iſtud apertum eſt ex præſenti ʒſi enim

connectatur recta c B, & intelligatur plano
condicto B cx ſecari cylindri ſuperficies ,
abſcindetur cuneus ſecundus notus n ,

eruntque ex præſenti cunei nc B , np

coniugatiʒ ergo ſpatium quod æquiponde¬
rat cuneo n c B, librà ex n ſuſpensã , brachio

æquante ſemidiametrum a b, æquiponde¬
rat quoque cuneo en p librã ex c ſuſpensã ,
poſita paritate brachij , vt in præſenti de¬

monſtratum eſt : atqui ex primo epilogiſmo
corollarii propoſitionis vnde cimæ ſpatium
æquiponderans cuneo noto ſecundo eſt il¬

lud quod iam aſſignauimus cuneo on pʒer¬

go rectè fuit aſſignatum .
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Quòd ſi , iiſdem poſitis le m ſit ſegmen¬
tum hyperbolæ notum , ac proiode condi ¬
cta l m ſit vltra punctum c ad partes f ; li¬

bra ex c ſuſpensà , brachio æquante ſemi¬

diametrum , perpendiculo c p æquiponde¬
raus cunei e n p portioni interceptæ planis
condictis p c &x & HEIm , oſtendetur eodꝭ

omnino pacto eſſe æquale parallelepipedo
cuius altitudo a B, baſis ſit dupla quadrati
quod poteſt . diameter a c: hoc enim ita

computatum fuit in epilogiſmo tertio co¬

rollarij memorati .

COROLLARIVM III .

Ex iiſdem occurrit qudraturæ dicylin¬
dtaceotum notorum numero infinitorum :

per præcedentem enim obtinetur æqui¬

ponderans innumeris cuneis quorum baſes

lint portiones ellipſeos vel hyperbolæ ; ex

iſtà autem conſtat eiuſcemodi æquiponde¬
rans eſſe æquale dicylindraceo quod inter

eadem condicta plana reſpondet portioni
cunei libratæ . Cæterùm iſtorum dicylin¬
draceotum tetragoniſmus eſt quaſi aurora

aduentantis quadraturæ circuli : nam cu¬

neo ſecundo noto , cuius acies ſit cx & ba¬

ſis a c minteger ſemicirculus aut ellipſis ,

æquiponderãt libr ex a ſuſpensa , brachio

r quante diametrum ac , tres decimæ ſextæ
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cylindri eadem qua ipſe cuneus altitudine
Præditi : ergo dicylindraceum iſti cuneo itareſpondens , eſt tres decimæ ſextæ cy lindri :
cee quadratura iſtius dicylindracei do¬
cet quadraturam circuli : habet ergo dicy¬
lindraceorum quadratura cum tetragoniſ¬mo circuli & etiam hyperbolæ connexio¬
nem tantam ; vt quamuis hic finem inue¬
niendi foceremus , multùm tamen Deo de¬
beremus, quòd ex tam denſis tenebris in
admirabile iſtud lumen nos vocarit .

COROLLARIVM . IV .

Ex præſenti ſchemate colligitur etiam
cuneos coniugatos en f .d fn inter condi¬
ctu plana g b I , d c incluſos ſi ex quo¬
cunque puncto n diametri 3 c ſeorſum
(poſita brae ij paritate ) ſuſpendantur per¬
pendiculo n d, differentiã æquiponderan¬
tium coniugatis eſſe eandem cum diffe¬rentià æquipõderantium pottionibus p he ,
4h , quas voco cuneos primos Iaterales ,
& ad eorum mutuum reſpectum ſignifi
candum, primos collaterales . uoniam enim
ſolidum bh e c habent commune , diffe¬
rentia æquiponderantium ipſis non pro¬
veniet ex æquiponderante ſolidi b 9 h c
( eſt enim idem ex eodem „ liſdemque poli¬ris ) ergo diſſerentia , ſi quæ ſit, erit æquipõ¬
derantium reſiduis collateralibus p h s.
h 90.

.
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Qaòd ſi ex rectis b , c p abſcindantur

b E, c æquales rectis A , ep , & ducto pet
condicto hg ſecante diametrum a c in

„ ungantur tectæ E , & intelligantur
blana trauſuerſa 5 * 8, J p E auterentia
cuncos Abe , J 7 : cuneb iſti ablati

ita ſe habebunt ad collaterales , ſinguli ad
ſingulos ,vel totos , vel ſecundum partes in¬

tra eadem condicta plana clautas ſumptos ,
t iplis ſint æquales ,& habeant æquaſia : æ¬
quiponderantia iiſdem poſitis .Iſtud etiam
manifeſtum eſt ex præcedente : eſſe enim

æquales eodem planè modò oltenditur ,
quo id demonſttauimus in primo calu , ex

eo quòd condicta plana faciant in cis ſe¬

ciones æquales : habere autem idem æqui¬
ponderans non aliter probatur , quam pro¬
batum fuit in ſcholio . Cuneos ph ? Ah 0

vocabo laierales & collaterales ſecundos .
quorum hæc eſt inſignis ptoprietas vt aciẽ

nabeant in cadem condicta 28 , & vnus

c ſit ad angulum xternum , alter g æ b
ſit ad internũ , poſita a e diametro ellipſeos
vel hyperbolæ ſicut in præcedentis dia¬

Srammate ; vnde vlter us ex iam citata

propoſitione efficitur iſtud notandum ,ſi vt

O ad quadrantem diameiri ac , ita fiat

ipſe quadrans ad b , libr ex & ſuſpensà
tertio videlicet ſuſpenſionis puncto , in¬

neniri ſpatium quod ſingulis eollateralibus

Tquiponderat , iſtorümque æquiponderan¬
dum diſlerentiam eſſe æqualem differen¬
tiæ ſpatiorum quæ portionibus memoratis
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coniugatorum cuneorum ſeorſum , æqui¬
ponderant , librà ex J ſuſpensâ , cæteriſque
liſdem ſumptis .

CO ROLL ARIVM V .

Hoc quoque adnotare intereſt ad ſe¬

quentia ,ſi ſit quicunque cuneus f n e, & li¬

bra b c ſuſpendatur ex n in quo cunei acies

ꝗ n ſecat diametrum , brachiumque libræ

n quodcunque ponatur & æquet rectam

n , & per v agatur æ h perpendiculo nd

æquidiſtans , occurrens rectæ n e in h, atque
per h intelligatur duci planum æquidiſtã
baſi q c mʒcylindracei inter iſtas duas ba¬

ſes contenti parti ſpatium ex J æquipon¬
derans eſſe æquale cunei f ne portioni iiſ¬
dem condictis planis cum cylindrac ei par¬
te comprehenſę ; idque apertum eſſe ex vi¬

geſimã ſextà libri quarti . Inſuper cùm , iiſ¬
dem poſitis , ęquiponderans ex Jparti cy¬
lindracei ſit ex vigeſimà quintã prioris li¬

bri ęquale parallelepipedo cuius altitudo

rh eadem quę cylindracei , & baſis ęquet
ſpatium quod iiſdem poſitis ęquiponde¬
rat baſi partis cylindri ; eſſe æqualitatem
inter cunei, & parallelepipedi partes me¬

moratas :ac proinde ſi cunei pars memota¬

ta conuertatur in parallele pipedum altitu .
dinis æh , baſim eiuſmodi parallelepiprdi
eſſe æqualem ſpatio quod baſi æquipon¬
derat dict iam ratione .
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PRO HOSITTITO XIV .

Poſito ante oculos diagtam¬
mate propoſitionis duodecimæ ,
quod inſeruit tertio ellipſeos ca¬

ſuiz lit b ĩ partium quinque cuiuſ¬
modi ſemidiameter b c quatuor ;
ſit item a c diameter circuli , &

eondicta plana ub ] , q c ex co

auferant trientem circuli . Oſten¬

dendum eſt primò portioni 2c
cunei medij ni o , æquiponderans
librà ex s ſuſpensà , brachio æ·

quante ſemidiametrum ; eſſe æ¬

quale parallelepipedo cuius alti¬

tudo a d , baſis ſit rectangulum
ſub ſemilatere trianguli eqquilate¬
ri circulo ! o inſeripti, & ſub vi¬

ginti ſeptem partibus , auuſm oi
diameter a c continet centum

Rxaginta : rectam autem b s conti¬

nere quatuor partes , quales in ſe¬
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midiametro bc ſunt viginti vel
vnam quales in ſemidiametro

quinque .
Quoniam enim vt biad b c, ita eſt bi

ad bs ; bi autem ponitur quinque cuiuſ¬
modi b c quatuorʒ vel b i viginti quinque:
quales bc vigmti , & bn ipſius bc qua¬
drans quinque ; erit bs quatuor eiuſmodi :
nam vt 25 . ad 20 . ita 5. ad 4 . 1
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KRurſus quoniam punctum in iſto caſu

luidit bifatam ſemidiametrum b cʒ ſpatiu
æquiponderans cylindraceo ꝗ cx & li¬

ra ex b ſuſpensâ , brachio ba , erit paral¬
lelepipedum cuius altitudo e q , & baſis re :

dangulum . ſub quartà parte diametri a c &

ſub ſemilatere trianguli æquicruris inſeri¬

pti circulo or , ex cotollario teruo vigeſi¬
mæ quintæ libri quarti - N

Rurſus quoniam vt bi recta ad bc , ita

eſt i quadtans tectæ c qad i x ; bi autem

ad be eſt vt quinarius adquaternarium ,erit
Ix quatuor, cuiuſmodi i ꝙ quinque , & cu¬

iuſmodi c q ipſius 1 quadtupla viginti ;
ergo reductione ad mimimos uumeios fa¬

cta erit i x . vel cy ad q vt unitas ad qui¬
narium : ergo B ſpatium cy lindraceo c vez

æquipondetãs libra ſuſpensà ex b, brachio

b a, elt ex vigeſimà quinta laudatà paral¬
lelepipedum cuius baſis eadem quæ paral¬
lelepipe di gquantis ſpatium A iam putati ,
& altitudo c quinta pars ipſius c q : ergo

parallelepipedum cuius baſis ſit iam me¬

morata , altit udo ſex quintæ partes altitu ·ͥ
inis cq , æquale elt duobus fimul .A

Præterea quoniam in triangulo à i p la¬

deri i g æquidiſtat c d ; vt a c ad c i , ita erit
ad ad dg ſiue ad c q: ſed a c ad ci eſt vt

Octo ad vnum : ergo a d recta ad c q eſt vt

octo ad vnum; vel vt quadraginta ad quir¬
que ,& ad conflatum ex c q , ct quadtæ¬

15 . ſep¬
ti Euc .
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ginta ad ſex : ergo parallelepipedum cuiu
balis antè memorata , & altitudo ſex qua
dra geſimæ partes rectæ a d æquale eſt duo¬
bus limul ſpauis A & B . Rurſus quia vu

4 . ad G. ita eſt quadrans ſiue qua draginia
centeſimæ · ſeageſimæ ad ſex centeſimaꝰ
ſexageſimas : parallelepipedum ,cuius alti¬
tudo ſit recta d a , & baſis diametri a c ſex
centeſimæ - ſexageſimæ, æquale eſt paralle¬
pipedo cuius baſis ſit rectangulum ſu

quadrante diametri a c & ſemilatere trian¬

guli æquilateri circulo cl inſcripti altitu¬

do verò ſit ſex quadrageſimæ partes altitu¬
dinis a dʒcùm baſes & altitudines recipro¬
centur .

Quoniam igitur duo ſimul ſpatia A & B

quant parallelepipedum cuius altitudo
ſit d a , & baſis rectangulum ſub ſemilatere
trianguli inſcripti ſuperius memorati & ſu
ſex centeſimis - ſexageſimis diametti 4
comprehenſumʒ ſpatio autem D æqualee
ex ſcholio vndecimæ parallelepipedum
eiuſdem altitudinis d a , & baſcos æ quantis
rectangulum ſub ſemilatere memorato &
ſub tribus ſexageſimis quartis diametri a 65
magnitudo ex tribus A, B, D conflata erit

parallele pipedum altitudinis a d, & baſeo

æquantis rectangulum ſub ſemilatere me¬
morato & ſub viginti ſeptem partibus ,cu¬
iuſmodi in diametro ſunt centum ſexagin /
ta inuicem æquales . Cùm igitur ex citati
duodecimà in iſto caſu magnitudo ex tti¬
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bus A, B, D compoſita æquet ſpatiũ quod
cunei medii ni o portioni z xqc æqui¬
Ponderatz iſtud eſſe demonſtrauimus ,quod
propoſitum fuerat ptimo loco .

Sccundò üiſdem manentibus

bunctum 2 congruat centro b .

Oſtendendum eſt pottioni z q

( quæ in hoc caſu eadem eſt quæ

buq c) cunei medij ni o æqui¬
ponderans librà ex s ſuſpensà ,
brachio æquãte ſemidiametrum ,
perpendiculos t, eſſe æquale pa¬

rallelepipedo cuius altitudo d a

& baſis ſit quadrati bc ſeptem
vigeſimæ partes .
Spatium A æquiponderans cyſindraceo
qe librà ex b ſuſpenſd , brachio ba eſt

e vigeſimà quintà libri quarti parallele¬
pipedum altitudinis c q , & baſeos ęquan¬
tis duos trientes quadrati bc . Similirer B

datium cylindraceo c ve z æquiponderans
eſt parallelepidedum eiuſdem baſeos & al¬

ditudo c quinta pars ipſius c q: ergo pa¬

rallelepipedum cuius baſis fit iam memo .
rati duo ttientes , & altitudo ſex quinte
partes altitudinis c q ęquale eſt duobus ſi¬
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mul A & B : ergo vt in pręcedenti caſu

parallelepipeduin cuius baſis ſit duo am
dicti trientes & altitudo ſex quadrageſimę
partes redtæ a d, æquale eſt duobus ſiimulA
& B. Præteita quia vt 40 . ad 6.ita eſt bes

ſiue 40 . ſexageſinæ ad 6 . ſexageſimas , pa¬
rallelepipedum ,cuius altitudo ſit da, &

baſis quadrati b c ſex ſexageſimæ ſiue vna

decima , æquale eſt parallelepipedo cuius

baſis ſit duo trientes quadrati be , & altitu¬

do ſex quadrageſimæ partes rectæ a d, cùm
baſes & altitudines reciprocentur .

Quoniam igitur duo ſimul ſpatia A & B

æquant parallelepipedum cuius altitudo
a d, baſis ſex ſexageſimæ quadrati bc : ſpa¬
tium autem Dex calculo primo primi co¬
rollarii vndecimæ eſt quadrans quadrati
b c , hoc eſt quindecim ſexageſimæ : ſpatiũ
ex tribus A , B , D compoſitum erit illud
quod quærimus , videlicet parallelepipedũ
cuius altitudo ad , & baſis viginti & vna

ſexageſimæ , ſiue ſeptem vigeſimæ quadrati
b cʒ quod ſecundò erat oſtendendum .

PROP OSI O XV .

Duodecimæ propoſitionis
ſchema , quod inſeruit primo &

ſecundo ellipſeos caſui , reuoce¬
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tur in eõque b i , i c ſint æquales :
ſit ĩtem a c diameter circuli . Pro¬

poſitum ſit primò , quando pun¬
cum z primiĩ casũis congruit pun¬
cto b, definire epilogiſmo lineam
bs , & æquiponderans portioni
b ui cunei medijn io , librà exs

ſuſpensa, brachio æquante ſemi¬
diametrum .

N
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Quoniam vt bi ad b c, ita eſt bn ad be

cùm bi ſit ſemiſſis rèctæ b c, erit b n ſe¬

miſſis rectæ bs : ſed b n eſt quadrans ſe¬

midianietri b cʒergo bs eſt duo quàdiab¬
tes , vel dimidium rectæ b c : ergo bs, b i, i

ſunt æquales . *

Ruiſus quoniam punẽtum a in ifto caſo
cungtuit : centro b,; & condictùm xz T.

condicto ub l , ſpatium A æquiponderanꝭ
eylindracco i pHι , libra cx b ſuſpenſa “
perpendiculo bu & brachio ba , erit e

vigeſima quinta libri anterioris parallele“
pipedum cuius altitudo i p eadem quæ c )
lindracei i pEN , & baſis æquet ſpatium
quod ex a æquiponderat .

Præterea quoniam libra ex b ſuſpenſi
perpendiculo b u , brachio ba, æquiponde ,
rans ſemicirculo inter condicta u bl , 2
interpoſito æquiponderat ex decima octa

ua tertij rectangulum ſub ſemidiametro be

& ſub duobus trientibus ĩpſius b c , vel vo

triente diametrĩ a c; ſi iſte triens mutetu
in quadrantem , ſemidiameter mutabitur i
duos trientes eiuſdem diametri , vt ex rec

procatięne gignatur æqualitasz ergo ijſdes
manentibus rectangulum ſub quadrani:
diametti a c , & ſub duobus trientibus if,
ſius æquiponderat ſemicirculo iam dicto ,

ſed ijſdem poſitis ſegmento inter condic :

pir , vc æquiponderat , ex decimà nos
eiuſdem tertij libri , rectangulum ſub

quadrante diametri ac & ſub i r ſemilater
trianguli æquicruris inſcripti : ergo rectas :

0
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dulum ſub eodem quadrante , & ſub exceſ¬

a quo duo trientes diametti a c ſuperant
ſemiſſem dicti lateris æquiponderat por¬
tloni circuli interceptæ condictis u b , pir

ciuſmodi exceſſus vocetur apotome ot :
eſt enim apotome quam definit Euclides )
ergo ex corollario tertiæ ſpatium A cy lin¬

raceo ip A æquiponderans libra ex b
uſpensd , perpendiculo bu , brachiòque ba,

elt parallelepipedum cuius altitudo p i vel

eq, baſis ſit rectangulum contentum ſub
emiſſe dicti lateris & ſub apotome nota .

Rurſus quoniam vt b i reda ad be , ita
eſt i quadrans rectæ c q ad i x : bi autem
eſt ſemiſſis rectæ bc „ erit i ſemiſſis rectæ
xʒ & ip -quadrupla rectæ i exit dupla re¬
dix : eſt ergo B parallelepipedum cuius

aſis ſit rectangulum ſub ſemilatere dicto
& ſub not apotome contentum , altitudo
lit ſemiſſis rectæ i p. Præterea quoniam in

driangulo a c d lateri e d æquidiſtat ig ; vt
de ad e i, ita erit a d ad d E ſiue ad i p : ſed
ac ad c i, eſt vt quaternarius ad vnitatem ;
ergo a d ad i p . eſt vt quaternarius ad vni¬

datemz ergo a d ad ix dimidium rectæ ip
vt octonarius ad vnitatem : ergo recta

ad eſtad compoſitam ex i x, i p , vt octo¬
marius ad ternariumzergo duo ſpatia A & B
dum habeant eandem baſim , ideõque æ¬

quent parallelepipedum eiuſdem baſeos ,&
itudinis compoſitæ ex altitunibus i p,.

, æqualia ſunt pa rallelepipedo cuius

P p 2

74 de¬

cimt
Euc .



596 Teteragoniſmicorum
baſis ſit rectangulum ſub ſemilatere dict
& ſub notà apotome comprehenſum , alt¬

tudo ſit ttes octauæ partes rectæ a dʒcui pa.

rallelepipedo propter baſium & laterum
reciprocationem æquale eſt aliud cuiu :

altitudo ſit a d, &baſis rectangulum ſub no

ta apotome & ſub tribus decimis ſextis la
teris trianguli æquilateri circulo inſeripti
vel ſub ſemilatere eodem & ſub apotemeꝰ
notæ tribus octauis . N

Rurſus quoniam cunei noti ſecu ndi

a c d portioni interceptę condictis ꝗ c 7.

4 E 4 quod in iſto caſu congruit condict
u bl , æquiponderans librà ex n ſuſpensa ,

brachio æquante ſemidiametrum eſt es
vndecimæ corollatii ptimi epilogiſmo pn
mo parallelepipedum cuius altitudo d

baſis ſit quadrans quadrati b c , hoc eſt 1

ctangulum ſub diametri a c , tribus ſexage
ſimis quartis & ſub quatuor trientibu¬
eiuſdem diametti ; iſta enim æqualitas e

laterum reciprocatione ſequitur : ex ſcho .
lio verò eiuſdem æquiponderans portios
jacenti inter condicta p i r , q e g eſt æqua
parallelepipedo cuius altitudo a d & bat

rectangulum ſub ſemilatere ditto & ſo
tribus ſexageſimis quartis diametri a c co
prehenſum ; differentia iſtorum æquipon
derantium eadem altitudine da prædito
videlicet parallelepipedum altitudinis
& baſeos æquantis rectangulum ſub di¬

metri tribus ſexageſimis quartis & ſi

1

.
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exceſſu quo quatuor diametri a c trienteg

luperant ſemilatus trianguli æquilateri in¬

leripti erit ſpatium D æquiponderaps por¬
noni t pi z cuneĩſecundi a c d noti . Di¬

Aus potrò exc eſꝰũs compoſitus eſſ ex duo¬

us trientibus diametri a c & ex apotome
nota ,vt apertum eſt .

Quoniam ergo ex præſcripto duodeci¬
mæ pro primo caſu vt habeatur æquipon¬
derans cunei medii ,de ipatio D deduci de¬

bent duo ſimul A & Bi cùm P ſit vt oſten¬

dimus parallelepipedum cuius altitudo
ad, & balis rectangulum ſub tribus ſexage¬
imis quartis diametri a c ſubque compo¬

lità ex duobus diame tri trientibus & ex

apotome notã comprchenſum :ergo exceſ¬
ſus quo iſtud rectangulum ſuperat rectan¬

Sulum ſub apotome notà & ſub tribus de¬

eimis ſextis lateris trianguli memotati , eſt

baſis parallele pipedi eadem altitudine 3d

præditi , quod æquiponderet cuneo medio

iuslibra ex s ſuſpensà , brahio æquante
ſemidiametrum a b, & perpendiculost : er¬

So definiuimus id quod definiendum fuit

primo loco .

Propoſitum ſecundò ſit quan¬
do, vt in ſecundo caſu laudatæ

dropoſitionis duodecimæ , ſuſ¬

penditur portio qi c cunei me¬

ij tis intercepta condictis p ir ,
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q cs determinare calculo æqui¬
ponderans dictæ portioni q ĩ c

libr ex s ſuſpensà , reliquiſque
manentibus , quæ in præcedenti
caſu poſita ſunt .

Spatium A æquiponderans cylindraceo
q c p i , libr ex b ſuſpen ;æ, perpendiculo
b u, brachiio ba , eſt parallelepipedum cu

ius altitudo i p, baſis ſit rettangulum con¬

tentum ſub ſemiſſe lateris trianguli æqui¬
lateri circulo cl inſcripti , & ſub diametil
a c quadrante , ex vigeſima æquint libn

quarti corollario tertio .

Rurſus quoniam vt in ſuperiore caſu
oſtenſum eſt i x eſt dimidium rectæ i p:
ergo B ſpatium cy lindraceo c i æqui¬

ponderans, librà ex b ſuſpensã , brachio ba¬

eſt ex vigeſimã quinta laudatæ , parallele
pipedum cuius baſis ſit rectangnlum iam

memoratum , & altitudo dimidium altitu¬

dinis i p : ergo parallelepipedum cuius ba¬

ſis ſit rectangulum iam memoratum ,& al

ritudo tres ſemiſſes altitudinis ip, æqualt
eſt duobus ſimul A & B. Quoniam veig

in præcedenti caſu oſlendimus , rectam a 0

eſſe ad compoſitam ex ĩ p, ix vel ad tre

ſemiſſes ipſius i p , vt eſt octonarips ad tel .

narium : erga parallelepipedum æuius baſi
tſit rectangulum iam memoratum, altitu 0
res octauæ partes rectæ a d, æquale eſt duo

55
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bus ſpaujs A, B : iſti verò parallele pipedo

piopter reciprocationem
baflum & altitu¬

dinum æquale eſt aliud cuius . altitudo

2 d, baſis ſit rectangulum ſub quadrante

diametri & ſub tribus decimis ſextis lateris

inſcripti iam ſæpe memorati : vel ſub tri¬

bus tticeſimis ſecundis diametri a c & ſub

ſemilatere dicto .

Quoniĩam igitur ex præſeripto duode¬

eimæ pro ſecundo caſu ,vt obtincatur æqui¬
pon derans cunei medij , de aggregato ex

lpatiis A, B ſubduci debet ſpatium D, cùin

aggregatum illudſit paralleſepipedum cu¬

ius altitudo a d, baſis ſit rectangulum ſub

dicto ſemilatere & ſub tribus deciinis ſextis

vel duodec im ſexageſimis quartis diametri

a c ſpatium verò D ſit paralle lepipedum
eiuſdem altitudinis „ cuius baſis ſit rectan ¬
gulum ſub dito ſemilatere & ſub tribus

lexageſimis quartis eiuſdem diametti ac ;

peracta ſubductione reſiduum ſiet paralle¬

lepipedum altitudinis a d, & buſeos æquã¬
tis rectangulum ſub dicto ſemilatere &

ſub

nouem partibus , cuiuſmodi diametrum

metiuntur ſexagintaà quatuor quod ſecun¬

dò erat faciendum .
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PRO POSLITIO XVI .

Inuenire & calculo colligere
æqualitem inter duo quædam

0

ö
ö

ſpatia ſolida multùm inſeruien¬
tem ad quadrandum circu¬

lum.
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Sit vt in decimã tertià ſemicirculus lem

baſis cylindracei deſcripti motu parallelæ
ad rectam n q; ipſa autem n ꝗ ſit ad diame¬

trum ac perpendicularis ; ſit item b centrũ

circuli ,& bu, b e ſint ſingillatim dimidium

ſemidiametrijb n verò & c o quadrans j x b

autem quinta eiuſdem ſemidiametri pars .
Per as e, x, b, u, c, o, ductæ ſint ad n q paral¬
lelæ a die p . x r. b hi, u f ,e s , o i . In rect uf

ſumptum ſit quoduis punctum f, & per il¬

lud ductæ ex punctis n & o rectę nf , of

occurrẽtes rectis bh , cs, oi , . q, a d in y, h,
t . s, i, q d . Rectis y h . t s abſciſſæ ſint æquales

k , c z , & iunctę ſint u ku 2 rectæ .

Erunt igitur ex definitionibus in deci¬

mãtertiã traditis cunei n o q , o n i , coniu¬

gati ; collaterales primi erunt y fh , tfs :

collaterales ſecũdi b u x , c u 2 : ſolidi byf : c

pars by fu vocetur interior , & c uf t exte¬

rior . ipsũq : byfic dicatur faſtigiatũ . Simili¬

ter cõĩugatorũ cuneorũ interior dicatur oni ,

exterior no q : & collaterialiũ interior y f h .

exterior t f 5. Aperiũ eſt cunei cõiugati in¬

terni ens portionem by s c interceptam
condictis h b l . s cx eſſe æqualem faſtigia¬
ti ſolidi portioni internæ by fu , externe

t f u , & collateralium externo t fs : ſimili¬

ter cunei coniugati externi nο portionẽ
c th beſſe æqualem faſtigiati ſolidi por¬

tioni internæ by fu , eternæ ct fu , & col¬

lateraljum interno y fh .

Rurſue quoniam vt buad bᷣ c ita eſt b n

ad be : ſu libra intelligatur ſuſpendi ex e



602 Tetragoniſmicorum
perpendiculo e p , hrachio æquante ſemi¬
diametrum , obtinebitur æquiponderans
primis collateralibus y f h , t f̃s, vel ſecun¬
dis b u k, c uf ex corollario tertio dec imæ
tertig ; calculus verò vtriuſque habetur in

proximè antecedenti propolitione ; voce ·
tur S.

Rurſus quoniam bx eſt quinta pars ſe¬
midiametri bc , ſi libra ex x ſuſpendatur
habebitur per duodecimam æquiponde¬
rans cunei medij x or portioni be t h ( hoc
eſt tribus b u fy , cuft y fh )& eius calcu¬
lus eſt in decimę quartæ parte alter ; voc ·

tur A . Pręterea cùm b xſit quatuor & be
decem , cuiuſmodi be viginti, erit bc adx e
vt viginti ad ſex , vel decem ad tria : ergo ſi

perpendiculum x r mutetur in e p , & libræ

ſuſpenſio transferatur ex puncto x in e , re¬

liquis nihil mutatis , æquiponderans por¬
tioni be t h ( hoc eſt tribus bu f y , cu ft ,
yfh ) erit illud ipſum quod in primã ſuſ¬

penſione auctum tnibus decimis partibus
portionis bet h , ex decimà ſecundi li¬
bri .

Nurſus quoniam ſi per c intelligatur
duci recta c E parallela rectæ of , ideoque
conſtituens angulum E cn æqualem an¬

gulo c ns, cunei c ns , ne E ſunt coniuga¬
tiʒergo per decimam quartam quod æqui¬
ponderat cuneo be t librã ex n ſuſpens ,
r quiponderabit quoque cuneo by ſe li¬
brã ex c ſuſpensã : ergo cùm illud æquipon¬
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derans ſupputatuim ſit initio corollarii pri¬
mi vndecimæ , conſtat quoque calculus
iſtius vocetur B. Præterca cùm c ę ſit tri¬

ginta cuiuſinodi b viginti .ſiperpendicu ·
lum cs mutetur in e p, & ſuſpenſio prima
ex c in ſecundam ex e „ brachiümque ad
partes a conuertatur , ex non libri ſecundi

apertum fit æquiponderans ſecundæ luſ ¬
penſionis eſſe tres ſeiuiſſes portionis by ſe

( hoc eſt triumbufy , cu ft ,t fs ) immi¬

nutas æquiponderante B iam com¬

putato pro primã ſuſpenſione .
Rurſus quoniam librã ex e ſuſpensà fpa ¬

tium æquiponderans duobus ſimul cuneis

coniugatis by fe , c th b iam eſt compu¬
tatum , videlicet A ęgquiponderans , cuius

calculus eſt in decimæ quartæ propoſitio¬
nis parte alterà , auctum quidem je vige¬
ſimis portionis bc t hzſiue trium bu fy ,
cuf ty fh ; & triginta vigeſimis portionis
by ſe, vel trium b uf y, cuft , fs ; immi¬

nutum vero B æquiponderante , cuius cal¬
culus extat initio corollarii primi vndeci¬
mæ : ſi ex iſto æquiponderante deducatur
patium 8 æ quiponderans cuneis laterali¬
bus y fh , t fs cuius epilogiſmus eſt in de¬

cima quintà , relinquetur æquiponderans .
laſtigiatæ ſiguræ by fe bis ſumptæ , illudq ;
erit parallelepipedum „A cuius calculus
eſt in decimæ quartæ huius porte altera ,

auctum quidem ſex vigeſimis triũ buf y,
cuft , yfh , & triginta vigeſimis trium
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bufy , cuft , tf sʒ imminutum verò paral ¬
lelepipedo B, cuius calculꝰextat initio co¬
rollarii primi vndecimæ , & parallelepipe¬
dis duobus S quorum calculus eſt in deci¬
mã quinta . Iſtud ęquiponderans ita colle¬

etum vocetur primum faſtigiati equiponde¬
fans .

Ad ſpatium æquiponderans ſecundum

inueſtigandum tranſeo . Quoniam b x eſt

quinta pars ſemidiametri , ſi libra ſuſpen¬
datur ex puncto x , perpendiculo xr , bra¬
chio æquante ſemidiametrum , cognitum
erit æquiponderans C (ita enim appelletur )
portioni ct fu exteriori faſtigiati ſolidi
by fte , cùm eius epilogiſmus extet in

primã parte decimæ quartæ propoſitionis :
ergo ,vt paulò ſuperiùs dictum fuit , ſi per¬
pendiculum x r mutetur in e p, &libræ ſuſ¬

penſio ex x trans feratur in e , æquiponde ¬

rans pro iſtà ſecundã ſuſpenſione erit illud

ipſum quod in primà , auctum tamen ſex

vigeſimis portionis externæ c t fu .
Rutſus quoniam ,ſicut antea oſtendimus ,

quod æquiponderat portioni u b ſecun¬
di be E cunei noti libr ex n ſuſpens , æ¬

quipõderat quoq; librà ex c ſuſpensà , cunei
illi coniugati ens portioni by fu, quæ etiã

eſt portio interna ſolidi faſtigiati by fte ;
cùm illud putatum ſit ſub finem primæ
partis in propoſitione decimà quintã , notũ

quoque & putatum erit æquiponderans
portioni by fu intetnæ faſtigiati by fi c ,
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librà ex c ſuſpenz ; ergo ſi ſuſpenſio ex c

trans feratur in e , portioni internæ by fu

faſtigiati by f t cæquiponderabunt trigin¬
ta vigeſimæ ,vel ttes ſemiſſes portionis in¬

ternę by fu imminutæ parallele pipedo D,
ita enim vocetur id cuius epilogiſmus
extat ſub finem primæ partis demonſtratæ

in decimà quinta . N

Quoniam ergo faſtigiatum ſolidumby fre
conſtat duabus b y f u, c t fu partibus ; æ¬

quiponderans toti faſtigiato bis vt iacet

ſumpto æquiponderabit quoque portioni
internæ y buſ bis vt iacet poſitæ , & por¬
noni externæ c tf ubis item vt iacet ſum¬

ptæ : ſed iam putàuimus æquiponderans
virique portioni internæ & externæ : ergo

librà ex e ſuſpensãʒ perpendiculo e p , bra¬

chio æquante ſemidiametrum , faſtigiato
by fe e bis ſumpto æquiponderat duplum
parallelepipedi C putati in prima parte

decimæ quartæ , auetum duodecim vigeſi ·
mis portionis externæ ct fu , & ſexaginta

vigeſimis portionis internæ b y f u , immi¬

nutum verò duplo parallele pipedi D, cuius

epilogiſmus habetur ſub finem primæ par¬
tis demonſtratæ in propoſitione decimà

quintà . Iſud Yoco ſecundum faſtigiati equi ¬
ponderans .

uoniam igitur ęqualia ſunt primum &

ſecundum faſtigiati æquiponderans ,ſi ad

vtrumque addantur B, D, &, & ab vtroque

ſubducantut internæ portionis buffy tri¬
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Sinta ſex vigelimę , & externæ cuft por¬
uonis duodec im vigeſimæ , conficietur vl¬
tima æqualitas quęlita inter duas magnitu¬
d ines quarum

Prima componitur ex parallelepipedis
A S; ex duplo parallelepipedi D; ex ſex

quintis ( id eſt viginti quatuor vigeſimis )
externæ cuft ,ex tribus ſemiſſibus ( id eſt
triginta vigeſimis ) externĩ eollateralis ,t fs
& ex ſex vigeſimis ſiue tribus decimis in¬
terni collateralis y fh .
Secunda componitur ex duplo parallele ¬

pipedi C, ex paralle lepipedo B, & ex ſex

quiutis internæ portionis b ufy : ergo in¬
uenta eſt æqualitas propoſita .

Que quantum conducat ad tetragoniſmum
circuli non multo poſt patelit. Quod vero diæi
ex non libri ſecundi apertum eſſe oſtendi po¬

teſt in bunc modu m, ne alieuius erreris he la¬
tebra putetur .ti librã ſu ſpensd ex c. perpendicu¬
J0 cs , brachium ſemidiametro æquale mutetur
in brachium æꝗquale rectæce ; equiponderans
iſſi brachio reſpondens erit ad aliud equiponde¬
rans Y eſt redta bcadec , hoc eſt vt ternarius
ad binarium ,ex octau ſecundi: ſi ergo bracbio
equante rectam c e, ſuſpen ſio ex c trangferatur
in e, & Lrachium obuertatur ad partes a, æqui¬
po nderans , ex nond ſecundi , erit ipſa portio
cy , imminnta equißonderante quod ra¬
chium longius ſibi Yindicauit librd ev c ſuaſ¬
tens : erdo ſi brachium mutetur in ſe midia¬

metrum æquiponderans iſti brachio reſpondens
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erit ex octau ſecundi ad alind , yt eſt c e ad he

vel vt ternarius ad binarium ; ergo æquipon¬
derans reſpondens ſuſpenſioni ex e , bracbio æ¬

quante ſemidiametrum , eſt tres ſemiſſes ſuſpenſi
ch ys deducto æquiponderante quod libr ſu ¬
pen sd ex c competit brachio æquanti ſemidia¬
met

rum .
PRO OSITIO XVI .

Inuenire & calculo colligere
æqualitatem inter duo quædam
ſpatia plana proximè conducen¬

tem ad circuli quadraturam .
5 „
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Retento eodem diagrammate ,ex diametro
2 c abſciudatur n Æqualis ſemidiametro
bc ,& pet æ agatur g æquidiſtans rectæ
n q , & occurrens rectæ n i in g;. Intelligatur
per ſᷣ duc i planum ęquidiſtans plane Ic m ,
cuius cum cy lindracea ſuperſicie commu¬
nis ſectio ſit baſis cylindracei oppoſita baſi
Ie m . Si ergo libræ brachium ponatur æ ¬

quale rectæ n æ, & eius ſuſpenſio fiat ex n ,
perpendiculo no, ęquiponderans cylindra¬
ceo altttudinis g & baſeos inter condicta
h b l , fu 4 interceptæ , hoc eſt baſeos quæ
Portioni internæ bu fy competit , erit per
corollarium quintum decimæ tertiæ qua¬le portioni by f u cunei coniugati i n o : &ſi eidem portioni internæ b y fu fiat æqua¬le parallelrpipedum G E cuius altitudo

E æquet rectam i , baſis G Perit ex eo¬
dem corollario æqualis ſpatio quod librà !
ex n ſuſpensã, iiſdem poſitis , æquiponderat ?
baſi portionis faſtigiati internæ, quam ba¬
ſim per ſolã u b partem diametrĩ illi com - i

petentẽ deſigno ,vt minùs crebræ incurrant !

lineæ , magiſque perſpicua euadat figura ;
quod in aliis etiam baſibus deſignandie !

præſtabo, qua de re volui monitum Lecto¬
rem noſtrum . Sex ĩgitur quintæ parallele ·

pipedi G E retinentes eandem alritudinem x

FE habebunt baſim æqualem ſex quintis
partibus ſpatii, quod baſi internæ u. bęqui¬

ponderat iiſdem manentibus .
1Similiter ex eadem diametto a c auferri !5 intelli·
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netto intellige o ſemidiametro æqualem , & per
ietro Yagi J æquidiſtantem rectæ n q , & con¬

ectæ uenientem cum recta of ind . Quoniam
zatur triangulin fo baſis no bifariam fecatur 4

c m , perpendiculari fu ex angulo fad iplam de¬

mu - miſsa, erũt triãgula n u f, vo f æquilatera ,&
baſi æquiangula ; ergo anguli aden & o ſunt æ¬

r - quales ; ergo rectæ , 4 ſunt æquales ;
ex n , ergo planum per 8 parallelum baſi lem

dra - tranſit per I Sicut igitur in cuneo interno ,
dicta ita in externo nod oſtenditur , librà ex o

quæ ſuſpensã, perpendiculo o i, brachio æquan¬
t per

tè ſemidiametrum , æquiponderans baſi u c

qua - portionis faſtigiati externę etf u eſſe ęquale
o : & parallel pipedi L H baſi LI : ipſum autẽ

qua -
L H pono eſſe æquale portioni exterhæ /

tudo cuft , & eius altitudinem I H eſſe æqua¬
eo - lem altitudini vel g . Sex igitur quintæ
bra parallelepipedi L H conſeruantes eandem

erat altitudinem I H habebunt baſim æqualem
ba - ſex quintis partibus ſpatij quod baſi exter¬

om - næ uc æquiponderat librà ex o ſuſpensà ,&
rant reliquis manentibus .

ura ; Præterea recta u x producta ocurrat rectis

ndis n q , e p in x, p ; quoniam trianguli u n

go - baſi n æquidiſtat b K, ſicut u n ad bu, ita

ele · eſt n x ad b f eſt ergo n x ad bx vt ternz¬
nem

ius ad binarium . Rurſus quoniam trianguli
ntis ons lateri es æquidiſtant by , uf , tres re¬

zui - ctæ es , u f .by erunt proportionales tribus

nc , nu, nb; ergo tres rectæ cs , uf, by
ſerri ſunt vt quinatius, ternarius vnitas : ergo by
lli - Q
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eſt quinta pars rectæ cs vel b h ergo cum
bh nue cs ſit ad u ft decem ad ſex , y h
ſiue b H erit ad u ft otto ad ſex : quia ve¬
ro b x eſt ad n vt binatius ad terbarium ,
ſiae vt octo ad duodecim , erit n ad u f vt
duodecim ad ſex ; elt ergo n dupla rectæ
u f . ergo cum triangula n u f. ij 5; ſint in¬
uicem ſimilia ; ſintque item inuicem ſimilia
un , ue p , & latera ue, næſint ⁊æqualia,
erit e p dupla rectæ g . eadem vero de cau¬
sa ſi per c agatur c æquidiſtans rectæ up ,
& occurrẽs rectæ a d in e; cui in d occurrat
c E tecta a o erit dupla rectæ ad .

NQuoniam ergo rectaun æquat ſemidia¬
metrum ,ſi per p ducatur planum baſi lem
parallelũ , cylindraceo cui baſis ſit b u alti¬

tudo p e , æquipõderat ,libra ſuſpensd ex u :
perpẽdiculo uf, brachio ęquãte ſemidiame¬
trũ , ſpatiũ æquale parti bol cunei n u xi &ſi
illud ſpatium ſit parallelepipedum M O
cuius altitudo NO æquet rectam p e, baſis
G F, erit vt pater ex iam demonſtratis ,
ſpatium quod librà ex c ſuſpensd , reliquis
iiſdem poſitis æquiponderat baſi b u,colla ¬
teralis & interni cunei b u : ſex igitut vi¬

geſimæ cunei interni collateralis ſiue pa¬
rallelepipedi M O retinentes eandem alti¬

ö

tudinem NO habebunt baſim æqualem ,
ſex vigeſimis paitibus ſpatii , qued baſi u b
interni collateralis æquiponderat iiſdem
manentibus .libra ſcilicet ſuſpẽsà ex u , & e .

Quòd ſi parallelepipedum cuius altitudo
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NO vel p e, baſis ſit ſex me moratæ uigeſi¬
mæ mutetur in aliud æquale cuius altitudo
ſit g quæ eſt , vt oſtendimus , dimidium
altitudinis pe ; baſis mutabitur reciproca 34 , p .tionis lege in duodecim vigeſimas ſpatii dec .
quod baſi u b, iiſdem manenubus , æquipon- Eue .

derat. ö
Eodem prorſus pacto oſtendetur ſi colla¬

terali externo ſecundo c uz fiat æquale
Parallele pipedum P Rcuius altitudo R
æquetaltitudinem e p ; baſi u c externæ , li ·

ra ex u ſuſpensã , poſitiſque reliquis quæ
Proxime ſuperiùs , æquiponderare ſpotium
quale baſi PQ: & triginta vigeſimas cu¬
nei externi collateralis ſiue parallele pipedi

retinentes eandem altitudinem R
habere baſim æqualem triginta vigeſimis
partibus ſpatii quod baſi uc externi colla¬
teralis æquiponderat : & denique ſi paral¬
lelepipedum cuius altitudo R vel pe ,alis ſit triginta vigeſimæ memoratæ mu¬
tetur in aliud æ quale cuius altitudo ſit 8,
alis mutabitur in ſexaginta vigeſimas ſpa¬u quod baſi u c idem manentibus æqui¬

Penderat .
Rurſus quoniam u p, producta occurrit

recteæ c in n; cùm lateri c trianguli ec
e quidiſtet u p vt e uad e c, ita erit e p ad e ,de eſt vt hinarius ad ternarium : eademquee causà cùm in triangulo ca lateri a
quidiſtet e u, vt e cada c , hoc eſt , vt ter¬
narius ad quaternarium ita erit e ada :
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er go ex æquo vt euad ac , hoc eſt vt vni¬

tas ad binartum ,ita e p ad a a ; ſed ita etiam

oſtendimus eſle rectam a d ad a o. ergo rectæ

a d, e p ſunt æquales .
Prieterea quoniam parallele pipeda A, B,

C, D, altitudinem æqualem rectæ à de ha¬

bent , ipſà vero a d, vt pote æqualis rectæ

e p. eſt dupla altitudinis ⁊ g : ſi parallelepi¬
peda A, B, C, D, mutentur in æquiualentia
quorum altitudo ſii æ E, baſis erit dupla ba¬

ſeos ipſorum A, B, C, D.

Item quoniam parallelepipeda S habent

altitudinem æqualem rectæ a , ipſa veròô

a o eſt qua drupla rectæ æ G, ſi parallelepipe¬
da S mutentur in æquiualentia , quorum al¬

titudo ſit æ g, baſis erit quadrupla baſeos ip¬
ſorum 8.

Quoniam igitur porallelepipeda quæ
inter ſe ſunt æqualia , ſi eadem altitudine

ſint prædita , habent baſes inter ſe æquales ,
ex trigeſimã vndecimi libri Euclidis con¬

uersã apud Clauiumzcompoſitæ autem ma¬

gnitudmes ſolidæ , quas æquales eſſe oſten¬

dimus in præcedenti , redactæ ſunt in pro¬

poſitione præſenti ad eandem altitudinem
g ; ergo earum baſes ſunt inuicem æqua¬

les : ergo inuentæ ſunt duæ planæ msgnitu¬
dines inuicem æquales , quarum ,

Prima componitur primò ex duplo baſis

parallelepipedi A ; ſecundò ex quadruplo
baſis parallelepipedi D; tertiò ex ſe & quin¬
tis , vel viginti quatuor vigeſimis ſpatii
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quod externæ baſi uc æquiponderat , bra

ex o ſulpensa , perpendiculo oi, brachio

æqua nie ſemidiametrum ; quariò ex ſex ſe ·
mulibus , vel ſexaginta vigelimis ſpatii
quod externæ eidem baſi uc æquiponde¬
rat libra ulpensãd ex u , perpendiculo uf ,

brachiõque eodem ; quimò ex tribus quin¬
tis ,vel duodecim vigelimis ſpatii quod in¬

terug bali bu rquiponderat hibra ſuſpeneà
ex u, reliquiſque , vt jam dixiinus politis .
Hac magnitudo Yocetur primus terminus æ¬

76 “it atis noi .
5

Secunda componitur primò ex quadru¬
plo baſis parallele pipedi C; ſecundò ex du¬

plo baſis parallele pipedi B; teriiò ex qua¬

druplo baſium parallelepipedorum Sz quar¬
to ex ſex quintis , vel viginti quatuor vi¬

gelimis , ſpatit quod internæ baſib u æqui¬
ponderat librà ſuſpensã ex n , perpendiculo
n q . brachiõque ſemidiametrum equante .
Hæc magnitudo appelletur ſecundus terminus

4 qtalitatis note .

ScHOLIVXA .

Præſentem æquationem diu exiſtimaui non

Holum verum eſſe ( iſtud eim adhue per lua¬
ſum habeo ) ſed etiam reduci ad terminos duos

qr nu , foret ſpatium reitilineum notu m,

alter ſegmentum circuli datum ; re tamen per

numeros dilicentius ev menat ! comęrri

trum ue termin um poſt ſſficien tem roſtha¬
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Phereticam (Vrſolet in Algebra) taſtigationem
reuocari ad purum ſpatium rectilineum 4c
proinde necdum ita inuentam eſſe 4 nobis qua¬
draturam circuli , Bt ni bil amplius deſideretur ,
S inguirendum reſtet . Nobis tam aitio tamque
moleſto itinere fatigatis nunc ſatis eßo nibil
in fronte operis promitti, quod cumulateè adi u¬
ante Deo non præſtiterimus . Huins libri
3uinti initio ſperaui fore f aſſequerer fugien¬
tem Tetragoniſmum ; ſi tamen eum comhrehen ·
dere M retintre non Valui adhuc , nihil dubito
qꝓuin aliquamnec prorſas contemnendam ex eius
ſſpprehensd veſte laciniam in manibus meis ge¬
manſiſe iudicetur al

equo beneuolo Lectore .
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