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tie  Ybmeffungen guric fiibren, M. f. Hn. Lamberts
Srege Perfpectiv im geen Abfdhnite, wofelbf von
g¢ | Diefenn umgebehreen Aufgaben dev Perfpectiv ebene
e | falls gebanbdelt wird,
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::b 2 o Ulfgemeine

’jr Theopie der Orthographifchen Projectionen
I[;, 4o auf der vortical fiehenden Tafel.

gl

LA 197 §.

it unter denjenigen Stiicten, weldje als gegeben ani-
”-jg ¥ genommen werden miiffen, bevor man den Un-
;}' ‘fang madjen Fann, eine perfpectivifche Seichnung ju

* | entwerfen, war die Enefernung bes Anges wvon der
ol Zafel eines ber vornehmften; und von diefer hange

sugleich die Entfernung des Auges von jedem Dunce

e 0es abjubildenden Gegenftandes ab, fobald bie Sage
it bes [ebtern gegen die Tafel, den Horizone und bie
. Berticalflicye des Auges gleichfalls beftimme iff.
;r“ €s fey M ter abjubildende Punct, MN=4, TN

3 =L, GM=aq, feine Entfernungen von der Tafel,38 B

' Dee Berticalfladie ‘und bdem Horizone des Auges,

- OR=D, ‘ver Abftand des Auges von der Tafel,
OM=E beffelben Abftand von bem abjubilbenden

3 Punct: (o erheflet leidt aus Beteaheung der Figur,

| Ee 2 o




136 Die Perfpectiv.

baff SM=/ (A*+ (D +)2) fey, und E=O0M

=y (az +SM2), ‘mithin E =/ (a> + A%
(D+44)2). Demnach bangen D undE fo bon einandet |
ab, dafibepdezugleidhwadhfen undabnehmen vorauss |
qq(f‘t dafia, A, d, einerlen bleiben: wenn D ofne |
Aufhsren wachfE, o wdchfE auch E ohne Aufbéren, und |
beyde Entferniingen werden yugleich:unendlich grof. |
Diefel \E(‘jletd;unggubt (D42 =Ez2=a2_ A% }
alfo D=y (E*—a* - A?)—¢, und'D muf mit |
E waden, wenn man wiedetum vorausfest, daf |
a, A\, d cinerfey Bleiben. ~ Sugleich ndbert fich dos
LBerhdltnifg E:D der Gleichbeit, und beyde Entfers
nungen werden juleBt gleid) gzoﬁ

1908, §.

Diefe Betradytung Eonnte auf die Folge leiten,
Daf es einerlen fey, ob man in den oben bewiefenen
Grundformuln der Perfpectiv D ober E braudm |
wolle, und daf man in allen Formuln, bdie D ents
Balten, nuey(E>—a2— A)— 4 ftate Dfeen diikfe, |
wenn man nidyt D fondern E als gegeben annehmen
wifl. Ob nun dicfes gleidy ant fich feine Richtigkeit
bat, fo iff doch bey diefer Vermedhfelung Bebhutfams
feit mit{gig, wentt man biernadhft uncerfuchen will,
wag. fiir Aenderungen mit dem Bilde auf der pers
fpectivifthen Tafel vorgehen, wenn D obder E wadft
oder abnimmt.  Die Vovausfesung, daf D rmadfe,
fann fo angenommien werden, daf die brigen data,
nemlih) a, A, ¢ mtqefammt einerfen bleiben,
Wenn nemlich O in der fenfrechten Sinie OR mweiter
von der Tafel megmth fo wachft D, unba forohl
als A bleiben nebft & ungeduders: mbe[Ten dnbertt
fid) boch die IBinfel GOM = OMSunDTSM._S%H}T_
iefe
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Diefe Winfel riehmen-ab, mwenn RO=D waidft,
und verfchwinden; wenn D unendlich grof wicd.

 Man nehme dagegen an, daf O in der finie
MO weiter yon Miwegriicfe; fo wadyft nidie allein
MO=E, fondern jugleid) OS=a, und VR=N'T
Z A, wenn gleid) NM =4 cinevley bleibt: bep dem
allen aber bleiben nun die Winfel GOM = OMS
und TSM = SMN unverdndert, die im vorigen
Fall mit D jugleidy; Aenderungen litren, Hieraus
ift alfo ju ecfeben, Daf swor D nidst allein wadhfen
fonne, obne vaf jugleid) E wadyfe, und umgefehre;
Daf es aber bep dem allen dodh nicht fehlechtbin einers
len Golgen habe, wenn man das eine, ober das ans

" Dre annimme,

199, §.

©eht man voraug, das Huge fey von dem abs
gubildenden Gegenftande unendlich weit entfernt; fo
Deift das Bild deffelben auf der perfpectivifchen Ta-
fel eine orthograpbifche Projection.(2§.)  Ge=
wobnlid fagt man unbeftimme: wenn dag Auge uns
endlid) weit entfernt ift, fo fep die Projection ortho-
grapbifdy; man fist aud) wobf, um die Formuln
furdie orthograpbifche Projection ju finden, D= oo,
Aleirr die im vorigen §. angefiibreen Grinde werden
es vechefertigen, wenn ich Deftimmeer fage, bey et
Lorausfeung E=co fen die Projection orthogras
pbifdy, ‘wiewobl qud) die Vorausfesung D=cc jus
weilen mit der andern E = co auf einerlen Folgen
fubren Fann, nadybem man die Rechnung fo vbet
anders einleitet,  An fich ift es niche fchlechehin eie
neeley, ob man in der 39 ig. annimme, es follte
RO=D=co merden; oder vb man MO=E= oo
‘ e 3 ans
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annimme. S jenem Fall werdben MO, MS, OR,
OG, ST, SM, MNinegefammt pavallel, MO und |
MS fallen mie MN jufammen, das 5ild I fall¢ in '
N, und es ift nun eben fo viel,  als wenn das Auge |
sugleidy im Hovizont AB ftimde.  Eben daffelbe ers
geben die Formuln bes 10 §, D= oo gefest, und

man findet NI = . NR=o, mithin fllt |

D44
Lin N; audh with TW = ——— BET A=A=TN, |
und Wi= 7)—%-—3‘— o oy me{d)es ebenfalls an.

eigf, daf I in N falle,  Ju bemerFen ift Hiebey
nody, daf diefeFolgen eigentlich deswegen ifre Rid:
tigFeit baben; weil A und a fid) nicht dndern, mit:
bin die Puncte R und T auf der Tafel, fo mie aud)
NR unverandert bleiben,

Bill man \/(hz—az-—azé\)—-d ftatt D fe- |

gen, fo hat man NI = w e NRf |
TW — f(Ez"—a"" 2) A R e |
_ v (E*_a*_ A% L
W= A\ s, Beil aber nune

vV (Ef—ar =A%)
mehro & und A, fo wie NR==/ (2> 4+ A?) mit E
ugleich machfen, fo leitet bie Q?omuéfegung E=w
nidyt auf bte[’elben Solgen;. wie die vorige D =c0.
Dem Ausdrucke v (E= —a>—A2) fiehet man e8
nicht fogleich an, was devfelbe in Der BVorausfesung
- E=co fiit eifien IWerth anmmmt, woeil o und. A( 5$
glei
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gleich ‘mie* E o @ne Aufboren wadhfens  adeffen
bleibe y (E2i62 A2 ) allemahl =D+ 4, audh
bieibe2d un’oeranberf, alfo wird diefer Xusbtucf toes
nigftens in allen folchen Fallen unendlic) grof, wenn
es audy D wird, - Alsdenn Bleiben NI und WI un-
Deftimm, . weil 3a§(er und Henner-unendiich grof
werden, und TW wirh unendlich groff, wie auc

b Gyt f dies NW = 8
2 J - A bleibe nnbeftimme,
&= —a%) f

o HiRlE st s 00, f,

Um nun die Werehe von NW, WI, NI fie
den Fall E=cc 3u finden, ift s am beften, ‘wenn
man D durd) E und die Winkel NMS,  SMO ausg-
driicfe, die {ich nidye dndern, wenn gleidy O i der
$inie MO weiter wegrlicft, wie fchon im 198 §. bes
merfe ift,  SBenn die fage tes abjubildenden Punces
M, mithin auch die durd) den Punct M auf die Ta=
fel fenfeecht: gefere- Berticalflache LMNV als bes
Eannt angenommen wird, {o dienen Die beyden IBin=
Fel NMS, “SMO;- mit der Entfernunig SO gufants
men Die 'tage bes. Yuges ju’ beftimmen. Alsdentt
ift Der Winkel SMO die optifche fdbe bes Auges
uiber dem Horizont AB aus vem Punct M gefeben,
(82 §.Opt: 163 §. Perfp.) und NMS =TSM der
2breeichungsA0inkel der Ehene OSM von dee
Werticalfladye LMNV. . Gefebt tun, daf aud) vas
Q{uge in. MO unenbdlidh weit megwcfe, fo bleibt Dod)
in dallen (ya[Ien, bie $age Deffelben Dutd) die IRinfel
NMS und SMO beftimme.  Rinftig werde ich alles

Ce 4 mabl
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malNMS =u, SMO=, MO=z=FE fegen, -uip
WNI=¢: wenn man nun duvdy. S:mie TC eine Pa
rallele 3icbt, und MN bis an diefe. Parallele: it 4 ;
verfangeet; fo bat man OS=az=Efin3, SM= |
Ecol3) Sn=TN=A& =SMfin o =FEcol/3 fine, ]
Mn =D 4§ = SMcoflw = Ecof B colx; tag¢ |

;i fin 3 fug W g |
A DB ol fing g c,c_“mngg' an .g
bat demuadh fatt D, a, und A folgende Werthe

D =Ecofgcof 3 ¢ 1

a=Efin[5¢ L e e 3

A=Efingcol3 el ¥ |
inggefamme durd) E und beftdndige Grdffen, die von |
E nidyt abbangen, fo wie auch tang ¢= cofecestangfy ;
nut pon den beftandigen Winfeln o und 3 abhang, |

- Bl man tun dic $age des Dilves 1 auf dar i
Zafel durdy NW-und W1 eftimmen, fo bae man |
(¢}

NW: —I—)W AAI mﬁ ﬁl]mCOfB:,
| 3 g,

=idtang un;b‘\-l_&‘fl__ BT ?_T\Cpfmv,co[@ |
~inf3—=dieco tang B, Die Ridtigkeit Leybet |
Sotmuin erfiehet man audh fogleich aus Betradyeung |
Der .Sgicf}mmg.’ h ; e A

- Wil e PunceN als’ befanne angenomnien
wird, " fo wivh'bie Sage des BWilves auch durdy den
Winfel ¢, deffert Tangente == cofecp'tang 3, utd
NI=NWfec Q:W‘_Idofecg: J\tangdafecgz'é‘fedbﬁ
tang (3 cofecgbeﬁimmt’. ovet NI :'ti\thﬂgw,/.(l'{
colecs® tang 82) = §\/ (tang s ? 4 fec o tangf3? )i

201 &
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' Ben ber orthographifthen Prusjection giebe ¢soo F.
Feirien Augenpunce und Feine Gidnzlinie auf ver Ta=,
| fel3 die Granlinie nebft dem Angenpunce liegen uns’

endlich Boch tiber ber Gruntiinie.” Demuady wev=
8¢ den hier die Bilder aller auf der Grundlinie CE:
an | fenfrechten Linien, wie NM yn gHorizont AB

L ift, geomerrifih pavaliel. St Chaing
L -, - So-wie diefes fehon aus Betradfung der Sa=

| cheifelbft flieft, wenn man den § G wergleicht, o
| erbellet es.aud) daraus, weil tangd = tang[3 coleca
von g und B-allein abhangt,» N.mag in CE liegen,

| woman willy, Stellt man fich in der 9o Fig. einen
M | pon M verfchiedenen Punge m im: Horizone AB, . und
g eine von NM verfdyiedene fenfrechte Lertiefung nm
e | vor, foift diedinie, weldye von diefem Punct m in
an bas, unendlich entfernte Auge [aufe, mic MO, paral-
lel, mithin bebalten o und 3 einerfen.®roffe, und -
3, zi mit NI gegen die Grunbdlinie einceley Sage.
£y Y & wrd goligoIhio Bas vim Hdo D0
8 SBofern die Ehene MOS, (die Verticalfliz
f e durdhs Auge und den abjubildenden Punct)
1 nid)t felbfE auf der Tafel fenfrechtift; {0 wird fie alle

] auf;er Tafel fenfredte Berticalflachen, eben fo wie
M die Werticalflache LMNV duitth den abjubildenden

n Punct und swar unter einerley Winfel fchneidens fo
0 wie aud) MO, durch alle biefe Berticalflicien lauferigo F,
o  wird. Hmnundie Sage eines jeden Puncts, wie M
L im Dorizont AB, ober.aud) eines jeden andern Puncts
0 L beftimme anjugeben, muf man unter allen auf dee

\,‘;gﬁel fenfredhren LBerricalfladyen eine, wie 3. €.
AL o ORST
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ORST al8 die evfte b}fracbfen; Dbiebeh muf man
fih MO fiber O binaus, ing unendlidye. verldngert
vorftellen, O aber fep nun niche mebr das Yuge, ' |
fonbern ber Punct, oorin MO bdie fiir bie erfle ans |
genommene SBerttcalﬁad)e eeift.  Lleberdem muf der
Punce T, roorin vdie erfie %crtaca[ﬂad)e die Grunds
{inie Der ‘iafe[ fdneidet, zmt[gm aud auf der Lafel
bie Berticallinie TR, worin die ‘iafc[ felbft von Dder
erfien BVerticalfladye qefcﬁmtten wird, und die idh die
erfte Veveicallinie nennen terde, a[s beFannt an-
génommen werdeén, - Ylsdenn }'mb TN=a, NM
= ‘ver Abftand dés Punces M von der erflen B
ticalfladye,” und von ‘der Tafel: und'wenr LM auf
AB fenEredhe ift, fo'wird die Sage Des ‘puncts L burd)
A, )" unb ML_..m beﬂ:mmt. e

r O B cunilieE

Man siche OR. auf die Qafel fenfrecht, und

RH in'der Zafel borigontal, fo. ift die Ebene ORH
t)onaonta{ und wenit OS auf AB fenfreche gefese,
OG aber mit SM paraffel-gesogen wird, fo liegt 0G
im Horizont ORH, und.der Punct g, worin OG die
Fafelteift, in Der @or:&onfuﬂlme RH, 9tdd) digs
fer sIﬁ‘unbetettuug wird der STBinfel ROg__TSW* !
WMN =4, und gOI=0MS=},. 3y werde |
Fiuftig ORH beii Hauptrsorizont nennen, RH
die etfte ober. bie Sauprisorizontallinie der Ta:
fet, O vie auf dent Haupt-Horigont reducitte Stelle
“Des Auges, R ben redusciveen Augenpunce, OR
deri teducirten Abftand bes Auges, unp OS=
RT bie reducivte éébc bes ?Iuges. :

a3 & iR

)
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Wird nun bey diefer Unterfuchung OR =D
gefest, fo bati‘nan Dﬁé\ = tange, (2001§.)

folglich D = Arcote—d: und twenn man fernes

a
] a feBt; fo Qut man D1
Aecots. = fecwtang B/V (200 §,)  mithin

a=A cotelece tang (3 = Acolecw tang/3 — Atﬂngg.
{200 §.)

Uebrigens Dae man nodh Rg'=Dtanga und
gl=Dlecgtang 3, alfo aud) Rg=nA—dtang s,
und gl=(Acoleco —dfeco) tang 3.  Bende Eleia
dhungen Dbeftimmen die Sage des *Bildes I, eben fo
wie NW=drange, und Wi=/Jlecxtangf. (200
§.) - Audy wird I gefunden, wenn man TN=A
nimme, ven Winfel TNI=¢ fo grof madyt, daf
feine Tangente = cofec s tang 3 ift, biernach(t aber
NI;;A‘(}(tangf + fece® tangf32), . ober NI=
é\tangufecé s Pty
SES DS 204. §.

Wenn man annimme, daf diefage bes Duncte
M b_“fd) A und § beftimme fey, fo ift es-einetley,
ob die fage bes: Auges durd) die Winkel-s, unp-3 bes
{Hmme wird, obder duvrch die Entfernungen D und w.
menn-__auslgeg }@leid)ung D = Acotg—4, obet

cote = i3 : 44
R= SETL mit Der jrweyten a=Acolecq tang(3

: Eéﬁn man
2l verbunden Fan Voo

ober Co:feCaa =

und
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und- 3 finden, went Diund a beftimme finb, Die

A*+(D4d)> |
R
und dies dem SMerth coleca® in der ywencen gleidy |

erfte giebf 1 -k cote® =colecp? =

a
Gt giebt tang 3 = = : ; biefer
BG"EQ g g \/(Az+(D+J\)2> J r
AWert wiederum in der yvepten Gleidhung gebraudt
i v (A*+ (D 4d)>

iebt colec e =
giebt cofec 7

, ober fing

A
A2 +D+d)) ,
fich auch gang leidyt aug Befradhtung der Figur Hers
feiten,

Bepde Werehe laffen

205. § .

Diefe Scliyfe vorausqefett lieffe fich aus det
gegebenen Sage des Puncts M im Horizont AB das
2Bild I deffelben auf der Tafel vollig fo, wie im rof,
finoen, “wenn auf der Tafel die erfie BWerticallinic,
in derfelben der Fufipunct T des Anuges gedeben wis
re, und iberdem bdie reducirte. Entfernung D und res
ducirte Hobe des Auges a, oder oudy ftatt diefer beys
Den' Sinien die Winfel o und B: 8 wdve nemlidy

TN:A, tang ¢ == -—g—, ~und NI = Jtangopfec{
yiny. & Aa A NR oo itd o
S DEl e = TR .‘
fooraus eben dle Werjeichnung, wie im 10 §. folgt.
Was aber die fernern Anwendungen betrife, die von

ter Anfgabe bes 10 §. oben find gemache worden, fo
‘ i e

'NR,
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erfordert bié Matur ber ‘orthograpbifchen Projection
einige Hauptveranderungen verfelben, welde nuns
mebro genauer evmwogen werden miiffen,

'20'6.7 9.

Wenr die Encfernung des Auges yon Hem abs
gubilbenben egenftande endlich iff, fo laufen alle
Gefiches-Strablen, welche von jedem Punet diefes
Gegenftandes, den bas Auge wabrnehuen Fdnn,
ing Auge Fommen, in demfelben als einen Puinet Jus
fammen, und {ind insgefommt in dem Raum der
oben inmirofisfo genannten StrablenPyramide
entbalten, -« Aus diefer Pyramide wird ein prifmatis
fdyer ober epfindrifcher Korper, wenn das Auge un=
endlidy weif binaug vice, und alle Gefidyesitrablen
werden pavallel. (2§.) Eben diefer legtere Umftand

At vas Haupt-Merfmabl der orthograpbifchen

Projection, wodurd) fie fidyvon der feenograpbis
fcben, 0. i. derjenigen unterfcheidet, wobey die Enes
fernung des Augesvon der abjubildenden Sadye von
endlicher. Groffe angenommen witd. = Bey lehterer
find die Eirsffen o und D von A und & gang unab-
bangig, . aber bie Winfel o und B bangen von A
und 4 ab. . Dagegen-hingen @ und D (in Der §.203
feftgcfesten Bedentung gebranghe) bey der’ orthogeds
pDifchen Projection won A und & ab, und die Win-
fel o und 3 dndern fich niche mit A und J.  Benn
es-alfo gleid) vermoge bes 204 §. einecley ift, ob D
und a oder ez und 3 gegeben find, fvenn man nut
die orthographifche Projection eines eingigen Punces
M fudht: fo muf man doch eigentlich oz und 3 als
dataanfeben, fobald von meDrern Puncten; bdie ine
einerley Hovigone AB liegen, - die ortbographifchen

; ] ip{‘ﬂa
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Projectionen gefud)t werden follen,  Hievaus witvbe |

folgende FRegel flieffen, wenn man dag einem jeden |
Punce M im Hovigont AB gugebdrige Bild I auf eben |

die Urt, wie im 10 §. fudhen wollte.

St jeden Punce M, deffen Lage durdy
gin andres A und d gegeben moave, mufte man
D und a gus « und 3 nadh dem 203 §. befons
Ocrs fuchen: bim;&d)ﬁ_ Eonnee man alleverft
das sugebdrige 2110 nach dem 10 §. durd)

Seichnung finden, ! s

Auf foldye Are wirde man firr jeden Punce M,
deffen tage burd) ein andres A und & gegeben ware,
eine gigene Horizontaliinie, und cinen eigenen veb:
civten Augenpurict haben. . Allein diefe Limftandlide
Feit [aft fich vermeiden: man fann die Kunft ortho
grapbifch:perfoectivifche Bilder i jeichnen, “fo weit
dic Dtagur der orthograpbifchen Projection es e
ftactet, mic der Kunft feenograpbifch-perfpectivifde
Bilvder gu geidynen, auf gang abnliche Regeln jurid
fibren, und bey Anfléfung der eben ermwehnten Anfs
gabe durdy Beichuung die Aehnlicheit mit Ddet im

10 §. gegebenen Auflofung bepbebalten, obne baf
man mebr als einen redugivten Augenpunce nothig
‘bacte.

207 §.

Die Lage des Auges gegen den Hovizont
einies absubildenden Punces ift durdy dieYVin/
el oo und 3 befttmme; aud {ind dfe Lnefers
nungen A und J dfefes Dunces: von der evfien
Vecticalflache und der Tafel gegeben: man
foll die ovthograpbifdhe Projection deffelben
durch Jeichnung auf der Tafel finden.  Aufl.

|
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Aufl, Man nebme die Horizontallinie RH9; p,

in Derfelben ben veduciveen Aiigenpinit R, nebft ber
Hibe RT des Haupthorizones. fber Dem Horizong
ves. abjubildenden Punces willEibelich an, unb jiche
burd) T dle Geundlinie mit RE patallel, . Fervek
nebme man den reducicten Abftand bes Auges D —
RO willibrlic) an, madje ROg =, fraqe g0'in
8w, madhe gwG=/[3 und siche gG durdy gH fenf-
recht, fo.Bat man den Durchfchnicespunce G, ' Nadh
Diefer Borbereitung nedme man RF=RO=D, und
sicbe RG und FG, man nebme ferner TN — A,
NM =4, “unb iebe durch'N und M mit GR 1ind GF
parallele $inien; fo wivd ibr Durdyfehnitcopunce I
Das gefudyte Bild fenn.

-~ Bevoeis.  Wenn man fich vorftellt; =baf die

Beidmung eben fo, wie in der 39 Sig. dent 10:6.

gemag gemadht werden folltes o find N und M ebere
die Puncte; weldhein der39 &ig. N'und G waren’s
dagegen giebt es Hier Feinen eigentlichen Augenpunc,
weil Derfelbe in der Sinie GR. unendlid) weit hinaus
liegt, audh wiirde bie Diftanylinie RF (39'8ig.) bier
urtendlidy grof feyn, und et Diftangpunce F ebenia
falls inGF untendlich weit hinaus: figgen, Deswegen
muﬁ. man die fage bepder Sinien,, die von N und M
aus in unendlich entfernte Puncte laufen, - auf anbre
Art fudyen’s da dann die Gadye darauf anfomme,

:%c;g 3‘11:’}: y TNI=¢ unb NI = Jtang o fecg

€s ift aber bermoge Der Beichnung Rg =
D‘tangx, und gG—_—chcutangB, mithin wird
tang gRG — _gi s fece tangﬁl 8 1 oy
: RG tang s - cofe.
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} COFD'& T84 A T4 T 70 ot SR8
«tang 3 = colec s tang B=tang ¢ (200

o

; 'fma'g ! ; !
&5 eiter ift TN=A gemache, urid NI mit GR
nathllel gezogen, mithun iff "TNL—¢ unb bas’ ger
fudhte’ Bild lieae i NL (200 §.)  Ueberdem ift
RG':Rgchg:]jtgng@féég; und RE=D pets
mdge: der. eichnung:. ‘alfo RG =RFtang x fecg,
Wegen det AehnlichFeit der Dreyecfe RGE und IMN
aber bat man RE;RG=NM:NT unb ¢s ift NM=¢
gemadyt: - folglich erbdlt man NI= Jtang o.fec (=
3 (tangee® +[ecer® tang[3*), und der Punct Lif
Dag gefudyte Bild, (200.§.) ' ' -
208 §

1 1080 toie demnach auf der perfpectivifihen Tafe,
fvenn die Projection orehographifch ift; alle Gefichts:
finien in einem uneudlid) entfernten Augenpunce ju-
fammen [auferi: fo lanfen auch: alle Durd)fchnitts:
Jinien (v u §.) in einem unendlid) entfernten Diftang
punct’ 0es Auges ufammen.  Uebrigens fechreibt
mar_aud) bier Der Perfpdctivifihen Berciefung NI
(o1:Fig.) eben fo Bielerwverticfte Fuffe ju, alsder
Dagugebirigen: geometrifdhen Bertiefung NM gevr
metrifthe Fuffe sugefchricben werden: bier find aber
alle vevtiefte perfpectivifdhe Fuffe gleich lang, wie
die geomettifchen Suffe,: weil fich NI rie NM ober J
verhalt; audy Edtinen, nachdem die Sage des Auges
angenommen wird, die perfpectivifthen Fuffe groffer,
als die geometrifthen feyn, weil bas Berbdlenif bes
geometrifthen Fuffes jum perfpectivifden = 1 :tangw
fecg, ober =1:y (tanga® +leco® tang 3*) iff.
- Die Eintheilung der perfpectivifthen Bertiefung NI

auf dev Tafel ift vemnad) leiche bewerf(telliger, toent
man
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man MN nach dem geometrifchen SMNaaf eintbeiler,
und durdy die Theitungspuncee mit MI oder GF Pas
tallelen ziebet. 2

209 .

 .. - Das Bild Ip oder IK jeder mit der Tafel pasg; F.

tallelen {inie MP oder ML if der abgebildeten $inie g
felbft gleich, wenn die Projection orthograpbifch ift,
weil IMPp,  IMLK Parallelogrammen  mwerden.
Hudy geben bies die Formuln des 12, und 13, §,
wenn man D= oo fest. -~ Demnad) ift die perfpecs
tivifhe SHobe IK der geometrifchen ddhe ML
gleich, mwenn:die Projection orthograpbifch iff, und
man Eann alle perfpectivifdie Hoben, fo wie aud) alle
mit der Grundlinie pavallel (aufende Sinien, nadh
bem geometrifdien SMaafie meffen und eineheilen,
weil dabey alle Verfirzung wegfalle,

210 §. ‘

Die Lage der [hrégen Vevtiefime AT ifF 42 F,

gegeben: man {oll die Lage des Bildes AF quf
oer Tafel finden.
2Aufl. . Man frelle fich FO ins unendliche ver-
ldngere vor, nehme aber, wie im 202 §. ORTS fiie
bie erfte Verticalfliche an, weldye die Gefidyeslis
nie in O fdhneider, und ORH fen wie im 203, dev
éauptfé"orisonr, R ber reducirte Augenpunct,
OR=D, RT=a inder Bedeutung des 203. §
Serner fey OP mit Afpatallel, foliegt OP im Haupt
Dorigont, und P in per Horigontallinie RH; 1ind
weil die Tafel von der Ebene der Parallefen AF, OF
in AP gefdhnitten wird, fo iff AP ing unenbdliche vers
langert bas Bild von AF gleichfalls ins unendliche
Rarft, Maceh. VIITh, Sf vers
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verldngeee,  Man febe TA=F; und TAF y0fo
bat man ROP=90%—y; ~umd RP=Dcoty, |
Man nebme AF von wilifapelicher ¢ange, fese EN
auf TA fenfred)e, fo ift NR ins unendliche verldns
gett Das *Bild von NF ins unendliche verldngert, und |
S ~bepder dirien AP und MR Durdy{chnisespunce ift
Das Bild von F. 1

Nun feh TA=F, TN=A FN=4¢ o ift
f=2A+dcoty,  Ueberdem iff D = Acot o — J unbd
a=Acolecptang B, und wenn TAf=¢ gefef

a :

wird, fo Hat man t ke ol SUup &
/o ang¢ f 4 Decoty
- witd aber f+Decoty=A + Acote coty, folgfi
3 - f ange
echdlt man tang ¢ = e

I 4-cotgcoty *

et y=90° iff, fo wird tang ¢ = colecy
tang (3, wieim 200 §, weldyes audy der angenoms
menen Borausfegung gemafi iff,  Uebrigens bange
tang ¢ allein von o, 3, und 4, gar nicht von Fodet
A ab, mithin fihneiden die Bilver aller fchragen
und einander pavallelen Bertiefungen die Grundli
hie unter einerlen Winfel und {ind ebenfalls parallels
Man frelle fich in der 41 Fig. vor, bafi dDas Auge O
in FO unendlich feit bingus riicfe, fo riicfen R und
P ebenfalls von der jesigen Stelle fore, P entfernt
fich von B und A inyngpr weiter, unb fann julee als
ein unendlich weit entfernter Bereinigungspunce der
Bilver der Parallelen FG und CD befradytet mers
ben: Das Deift, die Vilder felbft weten pavallel.

Him nun die $age des Vilves durdy Seidhnung

9t F.3u finden, verfabreman, wieim2o7§.  Die Win-

fol
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fel o unb B find gegeben, RO=D und RTi%,
werden willFahelich angenommen, ' Hicrauf madye
man ROg=w, go=g0, gwG=p jieht burch g
eine dinie anf RH fenfrecht, fo hat manden Durdy=
{dmitespunce G, Diefe Borbeveicung bleibe einers
ley, man mag das Bild einer ‘fenfrecdhten, odep
fheagen Bertiefung fuchen. 3t die lebeere nun unz
tee bem Winfel  gegen die Tafel geneige; (o nimme
man RP = Dcoty und 3iebé GP.  Serner nimme
man ‘LA =7, unb jieht Af mit GP parallel, fo ift
Af ing unendliche verldngert das gefuchee Bild,

o Man bat nemlidh), gP=Rg +RP=D(tangs
+coty), gG= DfCCcﬂfﬂ}l%’B, und  bas giebe

aG feces tang3
tang oPG =" = - -~
a .5 gb tanges --coty
feca. coter . tang 3 colece tang 3
 mzmaimemlg Ll b ~— = tang {2
1 4 cote coty I +cotacoty

und toeil A/ mit GP pavallel gegogen worben, o iff
aud) TAF=¢, ‘
; arx §, -
Man fann P als den vedicivten Vereiniz

gungspunce, der Bilver aller Govizontalen Parals
lel-Sinien betrachten;  weldhe gegen die Tafel untee

bem Winfel 4, und gegen die evfte Verticalfaehe

unter demt Winfel 90° —y gencige find. Cigent=
lid) liege dicfer Wereinigungspunce in G unendlich
weit Wber P binaug, indeffen bat Hier der Punce P
einen dbnlichen Nusen, wie der wiekliche BWereini=
gungepunce bey dem feenograpbifchen Projectionen
Datte, und toenn man auf der Tafel mit Vortheil or-
thographifche Difder zeichnen will, fo dient iber:

: Sf 2 baupe
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baupt folgende Lorbereitung,  IMan gieht die Hoe
vizontallinie und Grundlinie in willfuhrlicher Enefers
nung mic einahder parallel, nimme in jener den ree
ducirten Augenpunct R willfibelich an, fo wie auch
den Punce O in RT. « Hievauf fudit man G nad
Do im 206. und 210§, ertheilten Worfdyrife, und
gheilt Diernadhfe die Horizontallinie ju beyden Seis
ten-von R eben fo wie im 20 §. im Verhalenif der
Zangenten fiie den Halbmeffer OR=D ein,

Um nun bas *Bild einer Sinie ju Haben die durd
A gebt, und von der Tafel um 0° abweidyt, jieft
man GP in ben’ goften Grad der Horizontallinie
und-duedy Acmit GP eine Parallele, dah

Uebrigens Eann man OP als ben reduciveen
Abftand des Auges vom Wereinigungspunct P
ber Biloer aller devjenigen Parallelen betradhten,
die von der Tafel um den IWinfel 7 abmweichen: und
weil der Punct G auf der Tafel gefunden feyn mu,
bevor man mit der Seichnung anfangen fann, - fo we.
De ic) ibn Furg den Hulfspunce nennen,

212" §,

Die fhrage geometrifche Vertiefung AF

F it gegeben, man foll die sugebdrige perfpecs

tivifche Vevtiefung Af finden.
Aufl. * Man erhdle wie im 24. §. Af=

AF

S R T T AP o A —
Dcofecy + AE ' DD?} aud) 5
AF ﬁ[l;q

Drarhy AT I nun FN=J, auf XY

D+ AF finy it d, auf

fenf<
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fenfrecit, fo bat man d=AFfiny, und Af—
— . AP= ey acolecd, €5 ift aber

-D—:—_g\—:fecostangﬁ (203 §) und tangl=

colecs tang/3

e alfo tang3 =tang (1 + cotx coty
ribteto it fotang 2¢( 1)

fing, und = tange tang¢ (1 4- cotay coty)

a
D+d -
Solglich witd Af = Jtang e (1 + cotecoty) fec Co
oder Af= AF fingtanges (1 4 cote coty) fec .
Bill man fec ¢ durdy o und 3 qusdrucken, fo

Bat man fecd=

V ((1+cotaecoty)® + colecn®tang 32)
: I - cote coty
man findet Af= AF finy / ((tangw + coty)? + fecos
tang(32),

;oound

Aus diefer Formul evgiebe i) miederum, daf { F.

Die perfpectivifche Bertiefung Af ver Geomerrifchen
AF proportional fey, fo lange 7 einerle iff, und das
leitet auf eine dbnliche Ave, das gefuchte durch Jeich-
g 3u finden, wie im 207 §. bie fenfrechte Ver-
tiefung gefunden ward, Fachdem nemlich vie fage
Af ber gefudyten Wertiefung gefunden iff, (210 §.)
nimme man PO =PO=Dcolecy, jichet QG,
nimmt AF fo (ang, als bie gegebene geometrifche
LBertiefung, aiehet durd) F mit GO eine Parallele,
weldye Afin f fdyneiver, fo iff Af die perfpectivifche
Bertiefung,

3f 3 €s
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Esift nemlichPG="Pglecg, und Pg=RDP4
Rg=D (coty+tangs).  Ferner ifi PQ=P0= |
Decofecyy, alfo D=PQfinyg. Das gicht PFG= |
PQ . fing (coty + tange) fecd = PQ) ﬁnr,tangg ‘
(1 F-cotecoty) lec s Aegen ber AebnlichEeit ver
Drenecfe POG und AL/ bat man ferner PQ.:PG=
AF: Af, folglidy witd Af=AF finy tang e (1 4-cota |
coty) fec ¢, i

SWBenn AfDis e verlangert iff, und man nimme
an, daf L und / die $ange der dburdy Ae und Af abs
gebilbeten Sinien begeichnen, A aber die durch fz abs
gebildete Sinie; o ift A=L—7, und man finde
ffe = Ae — Af = afingtange (1 4 cotecoty) fec i
OBeil diefe Lange des Vildes von der Vertiefung dut
@nbpuncte Der abgebildeten Sinie binter dev Tafd
nidyt abbange, auch niche von ibrer Enefernung von
Dev’ evften Berticalflache; fondern auffer o und f
allein von z; fo folgt, Daff die Bilber gleid) groffer
und gegen die Tafel unter eincriey LWinkel geneigter
$inien einetley tange baben,

: gt
g2 F. Man ziehe durch .G ein Paar grade Sinien,
weldye die Horigontallinie in P und p {dneiden, und
mit den Seitenlinicn Af, Bf des Drepecs ARf,
deffen Grundlinie AB in der Grundlinie der TLafel
liegt, pavallel find; bder durc) BAS abgebilQete TWin
fel fey =y, Dev durdy AfB abgebilvete =, foift
der durdh TBf abgebilbete =»+@. Dtun miffen
auf der Horizontaliinie von P aus gegen bdie Sinfe ju
ins unendliche fort fo viele Grade fiegen, als dor
Winfel 4 faffet; von p aber gegen bdie $infe fort fo
viele, als 7+ faffet; mithin liegen gwifchen P und
‘ P
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pfo viele Grade, als die Griffe bes Winfels @ aus-
machen, den AfB=TGp abbildet. = Demnad Fann
Bier die eingetheilte Hovizontallinie auf abnliche als
ein Winfelmeffer dienen, wie fie bey den feenogra=
pbifchen Projectionen diente,

Soll jum €y, an ¢f bey / ein Winkel von 40°
geseichnet werden, fo ziehe man GP mic f pavallef,
3able von P nach) p 40 Grade, zieht Gp, und dara
auf fhd:Gp, fo ift eft Das Dild eines Wintels von
40 Graden. ‘

Soll man efh mefien, fo 3icht man durd) G
mit den Sdhenfeln fz, fh parallele Sinien bis an die
SHorizontallinie in Pund p, o viele Grade nun jwi=
fhen P und p liegen, fo viele fajjet dev durd) ¢/% ab-
gebildete Winfel,

214, 8.

Jede grade Linie auf der Tafel, wieBl
oder w 3u meffen, oder aufibr ein Stuck von
gegebener L£ange absufchneiden.,

Aufl. Man giehe mif ihr durdy den Hinlfs-
puttet G eine Pavallele bis an die Hovizontallinie,
Wenn nun diefe

1.) Den Augenpunct R trift, wie bier bie mi
Bl pavallel gesogene Sinic GR, fo trage man OR aus
R_“ﬂd) E und siche FG.  Ferner 3iele man durd) B
mit der Hovigonallinie, durdy I aber mit FG eine
Parallele, und wenn bepde einanber in C fdneiden,
fo ift BI tm perfpectivifchen 9Maaf fo lang als BC im
geometrifdyen,
- ©oll man auf BI ein Sricct won gegeberter
$dnge auftragen, fo nimme man auf BC fo viele

S 4 Suf

91 F.
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Suffe, al8 diefe tange ausmadyen foll, und jiehet Cl
mit GF pavallel, fo bat BI die verlangte fange.

2,) Benn die durdy G mit der gegebenen Sinie

/2 pavallel gezogene nicht in den Augenpunce [auft, |

wie GP, fo tragt man PO aus P in ), und jiehe
HG.  Weiter giche man durd) o mit der Horizons
tallinie, dburd) £ mit QG eine Pavallele; wenn fid
biefe nun in « fdhneiden, fo meffe man gy im Geo:

merrifchen ONaaf, fo weis man zugleich, mwie lang

a3 im perfpectivifdhen SNaaf fey.

Soll man auf x3 ein Srud von verlangter
$ange auftragen, fo nimme man auf ey fo viele geos
metrifdye Juffe, als die gegebene $ange faffen fofl,

und 3icht o3 mit G pavallel, fo erhalt (3 die vete |

langte ¢ange,

Peweis. TWenn A die fange der durd ncB
abgebildeten Sinie bejeithnet; und Rivge balber
im;ftmgu(l +-cote coty) [eed'= u gefest wird, {0
muf «B = pi foon. (212 §) o Ueberdem ift
Po=p.PQ. (212§.) Weil-nun der Vorfehrift
gemag, um /3 jumefjen das Drepect oSy ~GPO
gemadyt wird, fo bat man PG:PQ—ufB:ay, 0, i

ML= pA ey, mithin witd ey=Aa. Und in dem |

umgefehrten Sall hat man PQ:PG=wy:af3, b. 1
Tip=Aef3, weil der Vorfdhrift gemdf wy=»A
gemadyt wird, mithin wird w3 = A

Bofern die gcgebcne $inte, wie BI mi¢ GR pas

rallel ift, foiff y=90°, unbd das ift von ber allges |

meinen NRegel nu ein befonbrer Sall.

215 §.

Die Aufgabe des vor. §. vermittelft bw
Proportional-Cirkels aufyuldfen.
2(qu.
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Avfl.  Die Proportion PO : PG = wy:

L : GP
ooer OF; GP:wy:caB glet o;B: or
Wenn alfo o3 in perfpectivifhe Fuffe getheilt ware,
und ey in geometrifche; fo wdve jeder perfpectivifce

)

. oY

GI - ; -
Sup = g elnen geometrifchen Juffes. Diee

femnach) meffe man OP im geometrifdyen aaf: fo
vicle geometrifhe Fiffe nun OP lang ift, in eben fo
viele gleiche Theile muf man GP eintbeilen, fo wird
ay nach bem leBtern Maaffiab gemeffen fo lang
feon, alg @ im geometrifthen DMaaf iff.  Hiers
nachit Fann audy jedes andre StiicE der Sinien /3
niche allein, fondern auch jeder andern, die mit ibr
parallel [auft, nad) eben Diefen Maaf gemeffen
werden,  Nun wird die Lergleichung mit dem 40.
§. leidt ergeben, wie der Proportionalcirfel bey dies
fem Gefchfee gebraudht werden Ednne. Alles, was
auf eef3:mad jeder damit paralfelen finie ju meffen
vorfomme, mufi nady einem Maafiftab gemeffen
weeden, nady welchem GP {o lang ift, als OF im
geometrifdhen Maaf. Dicfemnadh tragt man GP

. auf dem gesfueten Proportional-Civfel auf die Jabl

von Sdyuben, die OP faffet, unbd fiebet nody swifdhen
welche o gleidye ablen nun «/3 fallt, fo weis man
wie lang w3 fep.  Soll man aber »3 von gegebes
ner tange machen, fo Fann man audy diefe gegebene
$dangevon dem Proportional-Eirfel mictelft des Hands
Civfels auf 94[3 auftraggn,

216, §.

s giebt viefe Falle, wo man fich mit Vore
theil Der bisher vorgeteagenen Regeln file die orthos
8f s gras
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grapfifihe Projection bedient, um eine Sache pers
fpectivifdh ju entroerfen. Am gewobnlidiften gefchicht
¢8, wenn der gange Umfang der abjubildenden Sa-
< ¢he in Bergleichung mit dem Abfiand des Auges febe
Flein ift, alsbenn find die Strablen, welche die Sas

che ins Auge fchicke, beynabe pavallel, und weil es |

aufdie gevinge Abweichung vidyt anfornme, fo nimme
man_an, daB fie vollfommen parallel fepn, Wil
nbrigens bey ber orthographifhen Projection alle
fheinbare Berkirjung und Sdymablevung wegfall;
fo wable man fie bey Beidnung einselner Gegere
fiande vornemlich um deswillen baufig, eil man
Dabey gewobulid) die DeutlichEeit des Bildes, 1wo:
bey afle Theile fo viel miglicy auseinander gefese er-
feheinen, mebr als vas villig naetrtiche der Srfd)eis

nung des Bildes jur Abficht bat. Daber werden |

faft alle Aufriffe von Mafdyinen, auch wobl Sebdu:
e nach ibrem aufferflichen Anfefen, orthographifchs
petfpectivifch gegeichnee.  Audy braucht man diefe
Projections-Art wobl bey Feffungen und Seadeen,
wenn alles obne (dheinbare Schmablerung ing Ange
fallen foll,

21§, ‘
 Hiebey Fommit es nun allerdings auch auf eine
gefchickee TBabl der fage des Auges an, und mon
Fann dasjenige, ' wags davon im IX, Abfdnite gefagt
ift, leicht auf diefe befondre vt der Projection ans
wenden,  Die Beftimmung der Enefernung 6
Auges von der Tafel oder der absubilbenden Sadhey
nebftjallen SRegeln, bdie fid) darauf begiehen, fallen
Bier weg, weil die Entfernung fhon beftimme, und
Dicr unendlich grof ift: es Fomme nur auf die QB;@;

¢
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Der Winfel oz und Ban.  Bey ebenen Horizoncal lies
genden Figuren, Fonnen o und 5 fo angenommen
roetben, . Daff alles wie ein geometrifcher Grundrif
erfdyeine, und uberhanpt wird eine ebene Figureben
niche leiche ovthograpbifh perfpectivifch gejeichnet,
Gerdhnlich ift e ein Korper deffen Bild gegeichnes
werden {oll, und alsdenn frage fid) nur von weldyer
Geite betradhtet, ihn das Bild darfellen folf, und
toie weif er sugleich von oben betrachect aus einander
gefese erfcheinen foll.  Syene Betradytung beftimme
ven WBinFel v, biefe den Winkel 3,

218, §

~ 98a8 den erfien Umftand betrift, fomuf der
Iinkel o {© angenommen werden, daf die
Stiscte, welche vornemlich ins Auge fallen
folic, von andernnicht bedects voerden, audh
Oefto mebr auscinander gefenst evfcheinen, je
mebe es davauf anfomme, Oaf fie in dem
2ilde vovsuiglich mebr deutlich als die Hibriz
gen erfcheinen.

Weil die verfchiedene Cnefernung der TLheile
binter ber Rafel Eeine {dyeinbare Schmablerung ver=
urfache, fo Fomme auf diefen Umftand hier nidyes
an, mebr aber auf die optifthe Hibe des Anges iber
demjenigen Horigone, worauf der abyubildende Kiv=
per fiehet,  Stinbe das Auge in diefem Hovizont,
fo wiiede ‘es den Korper nut von einer Seite, von
oben gav nidt, feben Fonmen: fHinde es aber vollig
grade tiber diefemr Horizont 9o® hod), fo wiicde ¢s
die lotbrechten Seitenflachen und Seitenfinien des
Sorpers nicht feben,  Desiwegen miffen diefe bey:
Den fagen Des Auges vermieden werben, es muf

fDgs
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weber B==0, nod) aueh B=90° feyn. Dieferns

nach muf das Auge fo boch tiber dem LHoris |
sont erbaben werden, daf es den Rdrper von |
oben fo gue als von der Seite wabrnehmen |
tann: oder wenn der Révper auf die etne Art |
mebr als auf die andre auseinander gefent ez |
fibeinen foll; o wird ebenfalls die Brofje des |
YDinkels 3 fich darnad) vicheen miffen. ‘

219. §.

Wenn das Auge von der erften Berticalflade
gat nidyt abweiche, oder der Winfel w=o ift; ff

: colec o tang
witd tangd— g (210 §.)
1 -} cotppcoty
tang (3 tan
5 = HE =tang/3 tangy,
fing + cole coty coty :

und Af (212 §.) = AFfinyy (coty? + tang3?)
= AF / (coly? + [iny? tang(32).  Wird iiberdem
bie Hohe bes Auges B=245° angenommen, o ift
tang3=1, mithin tangd=tangy, oder {=1
und AS=AF, Dey diefer BVorausfesung alfo vers
wandelt {idy die orthographifche Projection einer jes
den Borigontallicgenden ebenen Figur in cinen Geos
meteifchen Grundrif, weil die Vilder aller finien,
mit Den $inien felbft einerfen Sage und Groffe behals
ten. . Weil nun die verticalen Hoben ebenfalls alles
mabf ihre natiieliche Groffe behalten, fo iff dies une
ter allen perfpectivifchen Seid)nungsarten die leid:
tefte,  Dlan bedient fich derfelben wobl, um auf
bem Srundriffe ciner Stade oder Feftung audy die
Haufer und Fefrungsmwerfe qufguftellen, meldyes febr
Leiche durch verricale Parallellinien gefchicht, ,blg
_ © oo
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aug jebem merfoirdigen Punce der Grundflache
aufgerichtet, und nad) vem natielicien Maafiftabe
fogrof gemadyt werden, als die Hoben der Gegen-
{tande uber diefe Puncte der Grundfladhe find.
Practifche Jeichner nennen diefe Projections-Are die
DVogel-Perfpectiv: aud) wird fie die Cavaliers
Petfpectiv genannt, :

220, §.

Beftehet der abjubildende Korper aus NRechtes
cfen, die ibn als Seitenfladyen einfehlieffen, fo ent-
wirft man das Bild deffelben gemeiniglich fo, daf
eine Seitenlinie deffelben, wie 3. & AD mif der
Grunbdlinie parallel fiegt, damit diefelbe, unbd alle
mit ibr pavallel [aufende Sinien obne weitere Um(tans
de nach dem natirlidyen Maafftabe Fonnen ausge-
meffen werben.  1m bdie {age des Auges ju beftims
men giebe man fich eben nicht viele Miibe, weil es
uir darum su thun iff, dafi ‘alle Theile des Bilves
veche deutlich aus einanber gefest erfdyeinen follen,
Diefermegen ift bey der Jeichrung felbfi bepnahe al=
les willfubrlich, wie man aus dem folgenden Bey=
fpiel eines vievecten Giefaffes mird abnebimien fonnen,

Man iebe AD, reldyes die Seienlinie ift,
bie gang ins Auge fallen foll, mit et Horizontallinie
paallel, giebe ibr die gehirige Sange nach dem an-
genommenen natiielichen Maafifiabe, und nach eben
Demfelben geichnet man audy die Hihe Aa, - Der.
anliegenden Seitenlinie AB giebt man eine foldhe Sas
9¢, 0aB fie nidht allein binldnglid) ins Auge falle,
fondern auch die obere Defnung des Sefaffes aus
einander gefesit erfcheine, und ein u febr verjogenes

_ Biers

93 F.




Die Perfsectiv.
Bicvek vorftelle, Man Fann infolcher Abfiche den |
infel BAL 3wifthen 40 und o Grade grof ma: |
dhen. - Ehen diefer Seitenlinie AB giebe man nup |
Die gebovige fdnge ebenfalls nach einem willEihrlid |
gemablten Maasftabe, Deffen Abtheilungen eben o |
groB; ~groffer: oder fleiner feyn fonnen, afs die Ab: |
theilungen des evftern, welchen man fiie AD braudy
te, nad)Dem man will, daf fie [anger oder Firye, |
und mit derfellen die obere Defuung des Gefaffes
weiter oder, enger evftheinen, foll. - Dun wird des |
Paralelogramm ABCD. als die Grundfiadhe gejeidy
net; und aber jebens Linfelpunce die perfpectivifde
$8be aufgeridytet,  und yar o, daf alle nady einer
ley Maafiftab gleich grof gemacht wevdens o giedt
fid) die obere Opfnung voxr felbff.

o e e

93 Fi 1 Goll feine Seitenlinie des abjubilbenden Ge:
: faffes mit der Grundlinie parallel laufen; fo muf
man guforderft auf der Tafel eine Hovigontalliniy
nebft de.erfien Werticallinie RT zichen, und jone
fur: einen willfabelich angenommenen - Halbmeffer
RO=D im Bechalenif der Tangenten eintheilen
Hicenddhft nimme man die Winfel o und B denllme |
ftanden gemdf an, falls {ie nicht gegeben find, und
fuche den Hilfspunce G, Nun muf die Lage einet
Seitenlinie, wie AB gegen die TLafel und erffe Ber!
ticalffache gegeben feyn,  &Sie fchneide die Tafel une
fer einem Winfel vor 7o° mithin die erfie Vertical
flache unter einem MWinfel von 20°; fo muff mat

P in den 20often ®rad der Horizontallinie giehes
Weil ferner BAD efn vechter MWinfel feyn foll, fo
jiebe man GIT in Den 7often Grad: und nun m;:g

s o L R R S L
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AB mit GP, AD mit GI1 pacallel gejogen mwerben,
Soll man das ©efdf allein seichnen, fo ift es gleichs
biel, 0o man den Punce A auf der Tafel annimme,
und man fann ibhn, um vie wenigften Umftande ju
baben, auf G ann¢ébmen,” Sollen aber Bilber von
mebrern @egenfianden in Deffimmeer fage unb Cne-
fernung gegen einanber geseidiet werden, fo muf
man die Entfernung des Punces A von bder Lafel
und bev erften Bereicalflddie wiffen: oder wenn BA
inKan die Tafel fisfe, fo muf TK=F#, und die
fehrage Wertiefung KA befanne fepn,  Damie man
nun den finjen KA, AB, AD, bie gehirige {dnge
geben Eonne, fuche man nady dem 21 5 §. fiie bie mie
GP und GIT parallele $inien ben Maafiftals s
1itd nemlich in diefen Erempe!, wo RO = 10 Sup
angenommen iff, OP= 102 &uf, und Orp= 28
Suf.  Demuach heile man GP in 2 1 gleiche Theile,
fo wetbden bies. halbe Fiffe fitr die mic GP parallefe
dinien feyn; eben fo theile man GIT in 28 gleiche
i@ﬁ&,fb@atmanbmtSuﬁmaaﬁﬁcﬁfﬁrﬂeimkn,
die mit GII pavallel faufen,  Slun fey TR =f= rg
Suf, KA=3 Zuf, AB— 4 Juff, AD=3y Sufs
fo tedgt man won T nadhy K 19 gesmerifdhe Juffe,
3iebt XB mit GP parallel, nimme KA= 3 ug;
AB= 4 Jufi nady dem Maafiftab GP.  TWeiter
giebt man AD mi¢ GI7 parallel, und macht AD=
8 Suf nach dem Maafftad G Endlidy verjeich=
net man das Parallelogramm ABCD, und victee
aus. den Winifelpunceen gleidye $ioben Aa, Bb, Cr,
Dd, nady vem geomegrifhen Maafie auf; fo giebe
fich bas ibrige des Bilves von felbit,

222 .
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- borizontal liegenden graden Linievon bekanny |

n. 2.

463 Die. Pevfpectio.

Wil VS,

e ift auf der Tafel das Dild AB einer

ter L&nge und Lage gegeben: aud) it auf ey |
Tafel die Lage der Horizontallinie, oder flutt

dcffen die Lage des Dildes einer verticalen Lis
nie, woie tr bebannt: man {oll die Abvecichung
des 2uges von Oct Verticalflache nebit oer

HSbe deffelben fiber dem Horisont der durd)s |

AB abgebilderen Linie finden.

Aufl. Es foy die fange des Bildes AB=},
die Sdnge der abgebildeten dinie =L, ibre Deigung,
gégen die Tafel =4, die eigung des Vildes geget
die Grundlivie oder Horigoncallinie der Tafel =¢,
die Abweidyurig bes Auges =or, die Hobe=73; o

fecostangf3 ‘

——F (210 §.) b

tang g +coty

A =L .finy (tang e + coty)fecl. (212, 214, §)
A.CO

Liiny

Dat man tang & =

Die leite Gleichung giebt tango—
| A.col¢ — Lcoly

—— t = 5 It =
g Lfing o W A
(L2 fing? + (a col¢ — Licoly)>) :

. und
: Lfing
tange--coty Acol¢ s
lece (L2 fing? + (Acold— Lcofn)z)'

Demnach erbale. man aus der erften Gleidung

(tang e - coty) tang ¢

fec o

tang 3 =
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aling
v (L2 fing* 4 (Acofd—Lecoly)?) *

Wil man tas gefudyee durdh Seidhnung fine
en, fo Fann man fich fo verbalten.  9Man ziebe eine
Horigontallinie PIT deven Sage alg beFannt angenvm:
men wird, nehme den Hulfspunct G nach) Gefallen
an, und ziehe GP bis an die Hovijontallinic mic AB
parallel, Weiter ziebe man 'AL mit der Horigons
tallinie pavallel, mache AL=L, j3icheBL, und G2
it BL pavallel, foift Py der veducivee Abftand des
Auges vom Bereinigungspunce P,  und PO =
Dcolecy,  Nunmadye man den Winkel QPO =y,
nebhme PO=PQO, und 3iehe OR. auf die Horizontale
linie fenfeeche, fo ift R der vebucivee Augenpunct,
Dod) giebe man Gg auf die Horizoncallinie fenfrecht,
biernachft aber Og, o iff ROg=rs: wenn man algs
denn go=gO nimmt, und wG: jiehet, fo wisd
QoG =[3, :

Wenn man nemlih RO=D fest, fo ift RP =03 F,
Doty und Rg=DtangROg, mithin gP=Rg+p, o,
RP=D (tangROg} coty). Wei ferner das Drey-

: % AB GP
ed GPQ @ ABL, fo hat man e s e

o agislece i neold i oh

el e oer

L Dcofecy / 5 Lfing ~ D

ks ! Acolg:
=tangROg } coty, b. i, tangROg = iy

—coty, mithin- ROg == g,  Ueberdem ift
Raryt, Baeh, v E"lg), - @®g gl=




466 Die Perfidctiv,
gP=/gG.cot und gw=gG.cot.gwG, folglidh
gP:gw_—_COt§:'Cotng;tg.ng:Z‘g.g. fo[glicf)

P.tang
w. Uber g0 =g0=Dlecy, | _
&w '

alfo witd tang. gl =

tg.gmG:

(tange - coty) tang ¢ ‘!‘
Pl

fece

und gwG=7.

333 (.

93 B Weil e gang gleichgiiltig ift, wo man b

n. 1. Hilfspunce G annebmen will; fo Hatte man audhG
auf A annebmen Fonnen,  Jn der 93 Figur, numy,
wo der durch BAL abgebildete Winfel y=90° aw
genommen ift, fonnte A felbft als der Hilfspunct
betradytet werden,  Wenn alsdenn AB verldngu
bie Horizontallinie in R trift: fo wird R der vebw
eivte Augenpunce,'. Man verldngere DA bis L ud
made AL fo viele geometrifdhe Fuffe lang, alg bie
durch AB abgebilbete Sinie faffet, siehe BL, unbdibiers
nachff AF mit BL paraflel, fo iff RF der veducie
Abftand des Auges.  Demnadh. mache man RO= g
RF, ‘jiche Ag auf RF fenfrecht, und darndchft Og,
fo ift ROg = o, ~ TWeiter nebme man gw=g£0)
und siche wA, {oift gwA=p,

€3 ift bey diefenumgePehreen Berfabren, wenn

mian aug bem gegebenen Bilde auf der Tafel die Abs
weidyung des Auges von der Verticalfldde, und foi
ne $Hibe iiber bem Horigone'fuche, an fich gleichgitls
tig, - ob man diefelbe Horizontallinic, und denfelben
reducivten Augenpunct finder, welche der Qeichnet
gebrauche hat, oder niche, n der age und C
fdheinung der Bilder gegen einander Hngt bac%on
- : fiichte
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XIIL Abfehmitt. 467

nidts ab, was fiir eine Hovigontallinie, und wag
fiiv eit veducirter Hugenpunce dabey ift angenoms.
men worden.  Aud) hangt nidyes davon ab, mwie

- weit die Gegenfiande binter der Tafel angenommien

find: alfo Fomme audh nidyts bamuf’an, die Grunp=
linie wieder zu fudyen, die der Seidyner gebrauche
Dar,  Weis man indeffen, mwie weit ein Punct, wie
A, von der Tafel, und der erfien Q?emca!ﬂc‘zcﬁe ente
fernt ift, fo Fann man aud) leicht, die vondem SBeich=
ner gebrauchte Grundlinie, und erfte BVerticallinie
wieder finden,  Hat man nemlich A und 4, fo siebe
man AN mit GR paraflel, und mache AN nad) dene
Maafftab GR, (ber nad) dem 215 §, eingetheile
wird) fo viele Fuffe lang, al8 J faffen folf, fo liege N
in der Grundlinic, ~ Ferner witd NT=A genoms
men, foift T dev Sufpunce des Auges, durdy to¢ls
then Die evfle Wevticallinie gehet,

224 ‘G

Wenn man die verfhicdenen Falle durdygehen
will, wie nad) Anleitung der Regeln des XU, Ab=
fdhnites aus der befannuten Griffe einiger Sinien und
Winfel deg Bildes die bep der Berjeichnung ange=
nommene fage des Auges wieder gefumben werden
Eanns fo ergiebe fich [eiche, mweldhe von ben dort ume
ftandlich erdreerten Hilfsmitteln, und mie toelthee
Berdnbderung, fie hier ibre Anwendung finden, Die -
fage der Horizontallinie ift bas erfte, was manaudy
bier jufsederf fennen muf, ebe und bevor man die
Winfel o und /2, weldhe die Sage des Auges Deftima
men, fuchen Fann.  Die im 177 §. angegeigtent
Sdulfsmictel weeben duich Dier gerwdhrilich Dienen, die
$age dev Horizontallinie su finden, weil nidye leiche

: G5 tie




®ie Perfpectiv.
eine Deichnung diefer Art vorfommen wird; morinn
nicht verticale Sinien vorfommen follten.  Das
SHilfsmictel des 178 §. aber fallt bier weg, mweil die

Bifder paralleler finien bier Feinen Bereinigungs:
punct haben.

9Bird nun vorausgefest, daf die fage der Hus
vigontallinie fchon befannt fey, fo laffent fidh die Aufs |
gaben Des 180. 1§2. 184. §. aud) fur die orthogras
phifche Projection leicht mit einiger Aenderung an: |
wenden,  Das gefuchte find Hier allemafl die Wins
fel o und’3, frate deffen dafi es dort Die finien R
oder LR und RO waren. . :

225. §.

04 F.  Die Lage eines Schentels nebft der @rif
fe cines durch abe guf der Tafel abgebildetn
XDinkels ift gegeben: man fidht die Lage 0 (.
2Auges, die Lage der sHorizontallinie als bt
Eannt angenommen. :

Aufl,  Man giehe eine Horizontallinie PIL
und nehme einen Hilfspunce G beliebig an. Yus f
bemfilben giehe man GP, Gp, bis an die Horigow o
tallinie mit ba, be pavallel urd Gg auf die Horigl o
tallinie fenfrecht,  Der durdh abe abgebildete Wine,
fel fey =@, und dev durdy ba abgebildete Schenfd -
fen gegen die Grundlinie unter dem ABinfel =n 9¥ .
neigt.  Auf der Sebne Pp fee man einen RKreisb g
gen, be[’fcn@nlbmeﬂ'er:-;—c.cofec@, Pp=c gefett .
eiter mache man den Binfel pPO =y, fo giek
fich der Durchfchnittspunce O mit dem Kreife, alé :
die rebucirte Stelle des Auges, Wird alsbenn QR |
‘quf PIT fenfredht gefest, und Og gejogen, fo l)af1 de

mal
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XIIL  Ybfchnife. 469

man ROg=w; und wenn ferner go=g0 genom:
men, undwG gegogen wird, foerhairman RyG=p3,

Durdy Rechnung lieffen fich die Winfel & und
B fo finden. Man fege Pz=g, gG=#, fo find
Dicfe-tinien auf der Lafel gegeben.  Weicer -iff -
Ry=gP—PR, PR=¢. (cot finy + coly) coly, und
RO = ¢(cot @ finy 4 coly) fing (180 §.) alfo wird
Rg &—¢. (cot@ fing4-coly) coly
tange — — =

RO s o (cot@fing + coly) finy

e g~c.ﬁ:1(nt_@)cofn =
= i G, und  fecw

< V2 fin(nt-@)? ling®+ (g—c. fin (74@) cofy)?)

¢.fin (y+ @) fing a5
Das giebe ferner go=gO0=RO fecoy =/ (¢* fin
(1+@)* finy* + (g — c.fin(y+ @) coly)2),” und

G h
tang (3 = e e

gw ¢ (cot@ fing 4 c:)&I;;) fing lecpy *

Man wicd leicht wabrnehmen, wie die Auflos
fung der Aufgabe des 192 §« fich anwenden laffe,
wenn die Projection orthographifdh ift.  Es ey Der
durdy abe abgebildete IWinkel =@, ber durd) ABC
nbgebilbcte:\j;, und PIT forigontal, Wemn GP,
Gp, mit ba, be, fo wie Gz, GII, mit BA, BC pa=
vaflel gegogen find, und man auf Pp, I, Kreisbos
gen fet, deren Dalbmeffer £ Pp. colece, und & Tz.
colecl find; fo fdhneiven bepde einander, und. einer
von beyden Durd)fdhnittspuncen, wie O, ift bie ve=
ducirte Stelle pog Huges, Weiter werben nun and
@ und 3, wie vorbin feiche durdh Beidjnung gefuns
Den, um fie durdh Rechnung su finden, fucht man,

Gg 3 wie




470 Die Perfpectio,
wieim 182 §. LR =%, undb RO=D} fo bat man|

Rg=g—3ic—1, tanguw= ——I;-g—- , und tangB=|
J

h h :

= . i ich bie!

7 (D*£Rg2) P ABeil endlich bi {
Aufgabe Des 184 §. nur ein befondrer Fall von bcr}
Aufgabe bes 182 §, ift; fo wendet man ibre Aufls:|
fung ebenfalls [eiche am, mwenn die Projeetion oveho |
grapbifch ift, |

226, §

Den orthograpbifdhen ALbilbungen witd gu
toshnlich der geometrifche Maafiftab beygefiiger, und
Wwenn audh dies nidht ware, fo Ednnte man ibm leid
Derftellen, mwenn nur die Sange einer eingigen verts
calen, ober mit der Hovizontallinie parallelen fnie
auf ber Tafel befanne wdre: denn alle foldye Sinien
werden nad) Dem geometrifchen Maafiftab gemeffen.
(209 §.) Wdre die {ange einer durd)y AB (93 §)
abgebilveten Sinie befannt, die niche mie ver Zafd
parallel [duft, fo ldft fich der geometrifche DMaaffiab
ebenfalls Derftellen, twenn bie fage des Auges vere
mittelft cines von den im vor. §. angegeigeen Mt
teln gefunden iff, ober bodh fonft als befannt angt
nommen werden Fann, :

Man nebme den Hitlfspunce G nach Gefallen
an, siehe GP mie AB parallel, und Gg auf die Ho-
rigontallinie: fenfreche.  Ferner mache man Dden
Winfel Gg0=w, gBw=090°— 3, unb tragege
auf gO, jiche Biernachft PO.  Nun ¢heile mon AB
tn o viele gleiche Theile, als Fuffe bie Lange ASB‘

‘ auss

{

|
[
l
l
[
]
|
1
1
|




t

it
{

{I

i

XL Abfhnift. 47x

ﬁﬁsmacf)en, und febe ju, wie vicle foldyer %fgei[e PG
faffet. 3 eben fo viele gleiche Theile muf man OP
einheilen, fo Dat man der gefudyten Maafiftab.

PMan Eann aud) PO in PO, fragen, bierndchit
QG, und darauf BL mit OG, fp wie AL mif der
Horizontallinie parallel zieben: alsdenn ift AL im
Geometrifhen Maaf fo lang als AB ist perfpectivia
fhen, und der gefuchte Maafftab ift ebenfalls ges
funden, . :

Der XIV. Abfthnite.

Eheovie der orthographifhen Projectionen
auf dev fchiefliegenden Zafel.

227, 8,

gjt‘m witd {idh nody aus dem VIL Abfdhnite erin-

nern, daf die Regeln der perfpectivifihen Jei-
chenfunft nide blof auf die vertical ffehende Tafel
eingefchrante find,. fonbern vielmebr mit einer gerin
gen Berdnderung noch ihre Anwendung finden,
wenn gleic) die Tafel gegen ben Hovizont ver abjus

 bilbenden Figue cine fihicfe Sage bat. Es iff det

Mibe wereh, 3u uncerfudyen, nach) melchen Regeln
fi) aud) ovehograpbifeh-perfpectivifpe Bilder auf
ber fdhiefliegenden Tafel eichnen flaffen. Su dem
€nde gebe man auf dle 6.4 Sigur und dasjenige ju-

Gg 4 i,
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