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PRAENOTANDA

D E

CALCVLO INTEGRALI

IN GENERE.

Definitio 1.

I.

alculus integralis eft methodus ex data differen-

tialium relavione inueniendi relationem ipjarum

_ quantitatum : et operatio , qua hboc praeflatur ,
miegrazio woeari [oles.

Coroll 1.

2. Cum igitur calculus differentialis ex data
relatione quantitatum variabilium , relationem diffe~
rentialium inueftigare doceat: calculus integralis me-
thodum inuerfam fuppeditat.

A Coroll. 2.
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Corn 11«2

3. Quemadmodum feilicet in Analyfi perpetuo
binae operationes fibi opponuntur, veluti fubtratio
additioni , dinifio multiplicationi, extrattio radicum
encctioni ad poteftates, ita etiam fimili ratione cal-
culus integralis calculo differentiali opponitur.

Coroll na
4. Propofita relatione quacunque inter binas
quantitates variabiles x et ¥, in calcalo differentiali
mwethodus traditur rationem differentialium dy.dx
inueftigandi : fin autem viciffim ¢x hac differentia-
lium ratione ipfa quantitatum x et y relatio fit de~
finienda, hoc opus calculo integrali tribuitur.

Scholion T,

s In calculo differentiali iam notaui, quae-
ftionem de differentialibus non ablolute fed relatine
ofe intelligendam , ita vt, fi y fuerit functio quae-
cunque ipfius x , non tam ipfum eius differentiale
dy , quam eius ratio ad differentiale dx fit definienda.
Cum enim omnia different’alia per. fe fint nihilo ae-
qualia , quaecunque functio y fuerit ipfius x, femper
eft dy—o , neque fic quicquam amplius abfolute
quacri poffet.  Verum quaeftio ita rite proponi dc-
bet , vt dum X incrementum capit infinite paruum
adeoque euanefcens dx , definiatur ratio incrementi
fun&ionis ¥, quod inde capiet, ad iftud dx: etfi
enim vtrumque eft = o, tamen ratio certa inter ea
intercedit , quac in calculo differentiali proprie in-

vefti-
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veftigatur. Ita fi fuerit y—xx, in calcnlo diffe-
rentiali oftenditur efic {2=2x neque hanc incre-
mentorum rationem efle veram, nifi incrementum
dx , ex quo dy nafcitur , nihilo aequale ftatuatur.
Verum tamen hac vera differentialium notione ob-
feruata locutiones communes’, quibus differentialia
quafi abfolute enunciantur , tolerari poflunt , dum-
modo femper in mente faltem ad veritatem refe-
rantur. Reéte ergo dicimus, fi y-—xx, fore dy—=2xdx,
tametfi falfum non effet fi quis diceret dy—g3xdux,
vel dy-=4xdx, quoniam obdxr—o et dy—o, hae
acqualitates aeque fubfifterent; fed prima fola rationi

veraedl = z x eft confentanea,
Scholion 2.

6. Quemadmodum calculus differentialis apud
Anglos mctaodus fluxionum appellatur, ita calculus
integralis ab iis methodus fluxionum inuerfa vocari
folet , quandoquidem a fluxionibus ad quantitates
fluentes reuertitur, Quas enim nos qnantitates va-
riabiles vocamus , eas Angli nomine magis idoneo
quantitates fluentes vocant , et earum incrementa in-
finite parua feu euancfeentia fluxiones nominant, ita
vt fluxiones ipfis idem fint, quod nobis differen-
tialia, Haec diuerfitas loquendi ita iam vfu inualuit
vt conciliatio vix vnquam fit expectanda , equidem
Anglos in formulis loquendi lubenter imitarer , fed
figna quibus nos vtimur, illorum fignis longe ante-
ferenda videntur. Verum cum tot iam libri vtraque

A 2 ratione
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ratione confcripti prodierint , huiusmodi conciliatio
pullum vfum effet habitura.
Definitio 2.

w. Cum functionis cuiuscunque ipfius x diffe-
rentiale huinsmodi habeat formam Xdx, propofita
ali forma differentiali Xdx, in qua X fit funétio
quaecunque ipfius &', illa funfio, cuius differen-
fiale el =X @x ; huius yocatur integrale, et prae-
fixo figno f indicari folet, ita vt fXdx cam deno-
tet quantitatem variabilem , cuius differentiale eft
—Xdx.

Coroll 1.

8. Quemadmodum ergo propofitac  formulae
differentialis X dx integrale , feu ea functio ipfius x,
cuius d flerentiale et —Xdx, quae hac feriptura
S Xdx indicatur , inueftigari debeat,, in calculo in-
tegrali eft explicandum.

Coroll 1o

9. Vti ergo littera 4 fignum eft differentia-
tionis , ita littera / pro figno integrationis vtimur ,
ficque haec duo figna fibi mutuo opponuatur, et
quafi fe deftruunt feilicet [dX erit =X, quia €
quantitas_denotatur cuius differentiale eft /X , quae

vtique eft X.
Coroll 3.

to. Cum igitur harum ipfius x functionum
2*, #*, V (aa—xx) differentialia fint grey Hx - dx,
figno integrationis / adhibendo patet fore

[z

¥ {aag=5%)
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— ]
ferdy=xx;nx*~"dx =&"; [ ;=" (aa-xx)
vnde vfus huius figni clarius per(picitur.

Scholion 1.

1x. Hic vnica tantum quantitas variabilis in
computum ingredi videtur, cum tamen {tatuamus
tam in calculo differentiali quam integrali femper
rationem duorum pluriumue differentialium f{pectari.
Verum etfi hic vna tantum quantitas variabilis &
apparet , tamen reucra duae confiderantur ; altera
enim eft ipfa illa fun@io, cuius differentiale {umi-
mus effe Xdx, quae fi defignetur littera y erit
dy=Xdx, feu $2=X, ita vt hic omnino ratio
differentialium dy:da proponatur , quae eft =X,
indeque erit y—/Xdx: hoc autem integrale non
tam. ex ipfo differentiali X dw, quod vtique eft =o,
quam ex eius ratione ad Za inueniri eft cenfendum.
Caeterum hoc fignum [ vocabulo fummae efferri
folet , quod ex conceptu parum idoneo , quo inte-
grale tanquam fumma omnium differentialium fpe-
Ctatur , eft natum ; neque maiore iure admitti
poteft , quam vulgo lineac ex punctis conftare con-
cipi {olent.

Scholion 2.

12. At calculus integralis multo latius quam
ad huiusmodi formulas integrandas patet , quae vni-
cam variabilem complectuntur, Quemadmodum enim
hic fun&io vnius variabilis x ex data differentialis
forma inueftigatur ; ita calculus integralis quoque

A 3 extendi
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extendi debet ad functiones duarum plur'umue va-
riabilium inueftigandas, cum relatio quaedam differen~
rialium fuerit propofita. Deinde calenlus integralis non
folum ad differentialia primi ordinis adftringitur ,
fed etiam praecepta tradere debet , quorum ope fun-
&iones tam vnius quam duarum pluriumue varia-
bilium inueftigari queant, cum relatio quaedam dif-
ferentialium fecundi - altiorisuc cuiusdam ordinis fue-
rit data. Atque hanc ob rem definitionem calculi
integralis 1ta inftruximus , vt omnes huiusmodi in-
veftigationes in € compleceretur ; differentialia enim
cuiusque ordinis intelligi debent , et voce relationis,
quac inter €a proponatur , fum vfus, vt latius pa-
teret voce rationis, quae tantum duorum differen-
tialium comparationem indicare videatur. Ex his
ergo diuifionem calculi integralis conftituere poteé-
rimus.
Definitio 3.

3. Calculu: integralis diuiditur in duas par-
tes , quarum prior tradit methodum functionem
vpius variabilis inueniendi ex data quadam rclatione
inter eius differentialia tam primi quam altiorum
ordinum. '

Pars autem altera methodum continet fun&tio-
nem duaram pluriumue variabilium inueniendi, cum
relatio inter €ius differentialia fiue primi fine altio-
ris cuiusdam gradus fuerit propofita.

Coro ML

14. Prout ergo functio ex data differentialium
rela-
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relatione inuenienda vel vnicam variabilem comple-
&iter , vel duas pluresue inde calculus integralis
commode in duas partes principales difpefcitur, qui=
bus exponendis duos libros deftinamus.

garoll 2,

15. Semper igitur calculus integralis in in-
ventione fun&ionum vel wnius vel plurium variabi-

Luom verfatur , cum fcilicet relatio quaepiam inter
eius differentialia fiue altioris cuiuspiam ordinis fue~
Lt propofita.

Scholion.

16. Cum hic primam partem calculi integra-
lis in inucftigatiope functionum vnicae variabilis ex
data diffcrentalium  relatione conftituamus , plures
partes pro numero variab'livm fun&ionem ingredi-
entium conftitui debere videatur, ita vt pars f{ecun-
da functiones duvarum variabilium , tertia trium
quarta quatuor etc. comple&atur. Verum pro his
pofterioribus partibus methodus fere eadem requiri-
tur, ita vt fi inuentio fun@ionum duas variabiles
inuoluentium fuerit in poteftate , via ad eas, quae
Plurcs variabiles implicant , fatis fit patefa®a; vnde
muentionem  ¢fusmodi fan&ionum, quae duas pluresue
variabiles continent , commode contungimus, indeque
vnicam partem calculi integralis conftituimus pofte-
riori libro tracandam.

Caeterum haec altera pars in elementis adhuc
nusquam eft trattata , etiamfi eius vfus in Mecha-

nica
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nica 2¢ preecipue in doétrina fluidorum maximi fit
vius, Quocirca cum in hoc genere praeter prima
rudimenta vix quicquam fit exploratum , nofter fe-
cundus liber de calculo integrali admodum erit fte-
rilis, ac praeter commemorationem eorum , quae
adhuc defiderantur , parum crit expectandum ; ve-
rum hoc ipfum ad fcientiae incrementum  multum
conferre videtur.
Definitio 4.

1. Vterque de calculo integrali liber com-
mode fubdiuiditur in partes pro grada differentia-
lium, ex quorum relatione funct'onem quaefitam in-
veftigari oportet. Ita prima pars verfatur in rela-
tione differentialinm primi gradus , fecunda in rela-
tione diffirentialium fecundi gradus , quorfum etiam
differentialia altiorum graduvm ob tenuitatem corum,
quaec adhuc funt inueftigata, referri poffunt,

gy o 5 e

18, Vterque ergo liber conflabit duabus par-
gibus , in quarum priore relatio inter differentialia
primi_gradus propofita confiderabitur , in pofteriore
vero ciusmodi integrationes occurrent,, vbi relatio inter
differentiaiia, fecundi aliiorumue graduum proponitur.

COTOL D

19. In primi ergo libri parte prima eiusmodi
fun@io variabilis x inlli:tliund:l proponitur, vt pofita
ed fundtione =y, €t g% =) relatio quaecunque

data
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data inter has tres quantitates x  y et p adimplea~
tur: feu propofita quacunque aequatione inter has
ternas quantitates, vt indoles funionis y feu aequa-
tio inter x et y tantum , exclufa P, eruatur.

Coroll 3.

20. Pofterioris autem partis primi libri quac-

. - d
ftiones Jta;l erunt  comparatac, Vi pofito 2= p,
E=g¢,H8=rewc fi proponatur aequatio quaecun-
que inter quantitates x , y ?s ¢, ¥ etc indoles fiun-

Qionis y per x, feu aequatio inter x et J eliciatur,

Scholion 1.

21. Quae adhuc in calculo integrali funt elz~
borata maximam partem ad libri primi partem primam
funt refirenda , in qua excolenda Geometrae impri-
mis opcram fuam collocarunt : pauca funt quae in
parte polteriore funt praeftita et alter liber , quem
fecundum fecimus , etiamnunc fere vacuus eft reli-
&@us.  Prima autem pars libri primi, in qua po-
tifimum noftra traQatio confumetur , denuo in plu-
res fe&iones diftinguitur » Pro modo relationis, quae
inter quantitates a sy et p — j-; proponitur. Rela-
tio enim prac cacteris fimplicifiima cft, quando p:g{
acquatur functioni Cuipiam ipfius x, qua pofita =X,
vt fit 2 =X fu dy =Xdx; totum negotium
in integratione formulae differentialis Xdx abfolui-
tur: huius operationis iam fupra mentionem feci-

mus ,
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mus , quae vulgo fub titulo integrationis formula=
rum differentialium fimplicium , feu vnicany varia=
bilem inuoluentium tradari folet. . Eodem res redi-
ret, i p= H acquarctur funéioni ipfius y tantum,
quandoquidem quantitates x €t y ita inter fe reci-
procantur , vt altera tanquam functio alterius {pe-
@ari poflit : haec ergo ad fe&ionem  primam  refe-
rentur.  Sin autem p"_:ji dequetur  expreffioni
ambas quantitates & €t y inuoluenti , acquatio habe-
¢eur differentialis huius formae Pdx—+ Qdy—o , vbi
P et Q funt exprefliones quaccunque ex a, y et
conftantibus conflatae. Quanquam autem Geometrac
multum in huiusmodi aequationum integratione de-
fudarunt, tamen vix vlera quosdam cafus fatis par-
ticulates funt progrefli. Sin autem p magis com-
plicate per x ety determinatur , vt eius valor ex-
plicite exhiberi nequeat , veluti fi fuerit
ps -— pr!'-' 1JP'+‘ :\." ___Jls

ne via quidem conftat tentanda ; quomodo inde re-
latio inter a et y inueftigari queat, pauca ergo, quae
hic tradere licebit, cum praccedentibus fecundam
feGionem primae partis libri primi occupabunt. Ita
ex vniuer(a noftra tractatione magis patcbit, guod
adhuc in calculo integrali defideretur , quam quid
jam fit expeditum , cum hoc prac illo vt minima
quacdam particula fit {pectandum,

Scho-
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Scholion 2.

22. In fingulis partibus, quas enarrauimus,
fieri etiam folet, vt non folum vna quaedam fun-
&io, fed etiam fimul plures inueftigentur , ita vt
heutra fine reliquis definiri potit, quemadmodum
in Algebra communi vl venit, vt ad folutionem
problematis plures incognitae in calculum fint in-
troducendae , quae deinceps pcr totidem aequationes
determinentur.,  Veluti fi eiusmodi binae functiones
J et z ipfins x fint inueniendae , vt fit

¥dy-t-azzdx=o et xxdi—+-bxydy—cdy
hinc nouae fubdinifiones noftrae traGationis conftitui
poflent.  Verum quia hic vt in Algebra communi
totum negotium ad eliminationem vanius litterae re-
vocatur , vt deinceps duse tantum variabiles in wyna

Acquatione f{uperfint , hinc tracatio pon multipli-
canda videtur,

Scholion 3.

23 In fecundo libro calculi integralis , quo
fun&io duarum pluriumue variabilium ex data dif-
ferentialium  relatione mueftigatur , multo maior
quacftionum varietas locum habet. Sit enim =z fun-
Ctio #l.?ijmrum Variabilinm x et ¢ inueftiganda , et
cum (52) denotet rationem eius differentialis ad dx
fi fola x pro variabili habiatur , at fﬁf—'; rationem
cius differentialis ad 4z » {1 fola ¢ wyariabilis fuma-
tur , prima pars eiusmodi continebit quacftiones , in
quibus certa quaedam relatio inter quantitates o, ?;%

B 2 et
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et (52), fﬁ) proponitur , et quacftio huc redit,
vt hinc aequatio inter folas quantitates x. 7 et 2
eruatur ; inde enim qualis 2 fit fun&io ipfarum x

et ¢+, patebit. In fecunda parte praeter has formu-
dd =z ddz ) ( ddz )
' ]

las (73) et (¢73) etiam iftae ( 3,33 ), (&) et (557
in computum ingredientur : quarum fignificatio ita
g : PP d=z dz

eft intelligenda, vt pofitis prioribus (73)=pet (75)=q,
vbi p et ¢ iterum certac erunt functiones ipforum
x et 7, futurum fit imili expreflionis modo ,

(i3) = (a0); (aza) = (@)= (a2 (5=
Propofita ergo relatione inter has formulas et prae-
cedentes fimulque ipfas quantitates x , 4 €t .z, ae-
quatio inter ternas iftas quantitates folas x, 7 et 2
erui debet. Huiusmodi quaeftiones frequenter occur-
runt in Mechanica et Hydraulica, quando motus
corporum flexibilium et fluidorum indagatur, ex
quo maxime eft optandum , vt haec altera feltio
fecundi libri calculi integralis omni cura excola-
tur. Neque vero opus ‘erit vt hanc inueftigationemn
ad differentialia altiora extendamus, cum nuilae ad-
huc quacftiones fint tra@atae, quae tanta calculi in-
crementa defiderent,

Definitio 3.

24. Si funtiones , quae in calculo integrali
ex relatione differentialium -quaeruntur, algebraice
exhiberi nequeant , tum eac Vocantur ‘tranfcendentes,
quandoquidem earum ratio vires Analyfeos commu-
Mnis tranfcendit,

Coroll, x.
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Corolt g

25. Quoties ergo integratio non fuccedit, to~
ties functio quae per integrationem quaeritur , pro
tranfcendente eft habenda. Ita fi formula diffbrens
tialis Xdx integrationem non admittit , eius inte-
grale , quod ita indicari folet JXdx et fundio
tranfcendens ipfius .

Coroll. 2

26. Hinc intelligitur , fi y fuerit fun&io tran-
fcendens ipfius x, viciffim fore x functionem tran-
fcendentem ipfius y | atque ex hac conuerfione nonae
functiones tranfcendentes oriuntur.

Coroll 3.

27. Pro variis partibus et fectionibus caleuli
integralis nafcuntur etiam plura genera fun&ionum
tran{cendentium |, quorum adeo numerus in infinitum
exfurgit , vnde patet quanta copia omnium quanti-
ttum poflibilium nobis adhuc fit ignota.

Scholion 1.

28. Tam ante quam in Analyfin infinitorum
ipenetranimus, fpecies quasdam functionum tranfcen-
dentium cognofcere licuit. Primam fuppeditait do-
&rina logarithmorum, fi enim y denotet logarith-
mum ipfius x, vt fit y=lx, erit y vtique funétio
tran{cendens ipfius x , ficque logarithmi quafi  pri-
mam fpeciem fun®ionum tranfcendentium conftituunt.

B3 Deinde
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Deinde cum ex acquatione y—/x wiciffim fit x = ¢7,
erit & vtique ctiam functio tranfcendens ipfius y,ac
tales functiones vocantur exponentiales. Porro autem
confideratio angulorum ‘aliud genus aperuit , veluu
fi angulus, cuivs finus eft = s, ponatur =@ vt
fit @=Arc.fin.s, nullum eft dubium , quin @ fit
fun&io tranfcendens ipfius s et-quidem infinitiformis:
hincque cum conuertendo prodeat s=fin.Q , erit
etiam finus s fun@io tranfeendens anguli P. Quan-
quam autem bhae fun&iones tranfcendentes fine fubfi-
dio calculi integralis funt agnitac, tamen in ipfo
quafi limine calculi integralis ad eas deducimur :
earumque indoles ita nobis iam eft perfpecta, vt
propemodum funcionibus algebraicis accenferi queant.
Quare ctiam perpetuo in calculo integrali , quoties
funétiones tranfcendentes ibi repertas ad logarithmos
vel angulos reuocare licet , eas tanquam algebraicas
{pectare folemus.
Scholion 2.

29. Cum calculus integralis ex inuerfione cal-
culi diffrential’s oriatur , perinde ac reliquae me-
tholi inueriae ad notitiam noui generis quantitatum
nos perducit. Ita fi a tyrone primorum elemento-
rum nihil practer notitiam numerorum integrorum
pofitiuorum poftulcmus , apprehenfa additione , fta-
tim  atque -ad operationem inuerfam, {ubtractionem {ci-
licet , ducitur , notionem numerorum negatjuorum
affequetur. Deinde multiplicatione tradita , cuom ad
diuifionem progreditur, ibi notionem fractionum ac-

cipiet.
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cipiet. Porro poftquam eusionem ad poteftates
didicert, fi per operationem inucrfam  extractio-
nem  radicum - fufcipiat , quoties negotium . non
fuccedit , ideam numerorum irrationalium ad. pifce -
tur , haecque cognitio per totam Analyfin commu-~
nem fufficens cenfetur. Simili ergo modo calculus
integralis , quatenus integratio non fuccedit , nouum
nobis genus quantitatum tranfeendentium aperit Non
enim , vti omnium differentialia  exhiberi poffunt ,
ita vicifim omnitm diffrentialium integralia ex-
hibere licet,

Scholion 3.

30. Neque vero ftatim ac primi conatus in
integratione expedienda fuerint initi , funétiones
quacfitae pro tranfcendentibus funt habendae ; fierj
enim facpe folet, wt integrale etiam algebraicum
nonnifi per operationes artificiofas obtineri queat,
Deinde quando functio quaefita fuerit tranfcendens ,
follicite videndum eft, num forte ad f{pecies illas
fimpliciffimas logarithmorum  vyel angulorum reuocarj
poflit , quo cafu folutio algebraicac eflfet aequipa-
randa.  Quod fi minus fuccefferit , formam tamen
fimplicifimam fu nétionum tranfeendentium , ad quam
quaefitam reducere liceat , indagari conueniet. Ad
Vium autem longe: commodiffimum eft, vt valores
functionum tranfcendentium vero proxime exhiben
tur , quem in finem infignis pars calculi integralis
In_inueftigationem ferierum infinjtarum impenditur ,
quae valores earum fun&ionum contineant.

Theg-
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Theorema.

3r. Omnes functiones per calculum integralem
inuentac funt indeterminatae, ac requirunt determi-
nationem ex natura quaeftionis , cuius folutionem
fuppeditant , petendam.

Demonftratio.

31. Cum femper infinitae dentur faniones
quarum idem eft differentiale , fiquidem fun&ionis
P--C, quicunque valor conftanti C tribuatur , diffe-
rentiale idem eft —4P: viciffim ctiam propofito
differentiali 4P, integrale et P 4 C, vbi pro C
quantitatem conftantem quamcunque ponere licet ,
vnde patet eam functionem, cuius differentiale da-
tur —=4P, efle indeterminatam , cum quantitatem
conftantem arbitrariam in fe inuoluat. Idem etiam
eueniat necefle eft, fi functio ex quacunque diffe-
rentialium relatione fit determinanda , femperque
complectetur quantitatem conftantem  arbitrariam 5
<uius nullum veftigium in relatione differentialium
apparuit. Determinabitur ergo huiusmodi fun&io
per calculum integralem inuenta, dam conftanti illi
arbitrariae certus valor tribuitur quem femper na-
tura quaeftionis , cuius folutio ad illam fun&ionem
perduxerat , {uppeditabit.

Coroll 1

32. Si ergo fun&io y ipfius ¥ ex relatione
quapiam differentialium definitur , per conftantem
arbitrariam ingreflam ita determinari poteft , vt po-

fito
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fito x=—a fiat y—&: quo facto functio erit deter-
minata , et pro quouis valore ipfi x tributo fun-
¢tio y determinatum obtinebit valorem.

Coroll 2.

33. Si ex relatione differentialium fecunds
gradus fun&io y definiatur , binas inuoluet conftan-
tes arbitrarias , ideoque duplicem dcterminationem
admittic , qua effici poteft vt pofito x—=a , non fo-
lum y obtineat datum valorem & fed etiam ratio
:"% dato valori ¢ fiat aequalis.

D o) § SR

34. Si y fit fun&io binarum variabilium x et ¢
©X reclatione differentialium eruta, etiam conftantem
arbitrariam inuoluet , cuius determinatione effici po-
terit, vt pofito ¢ —a, aequatio inter y et x prodeat
data {feu naturam datae cuiuspiam curuae exprimat.

Scholion.

35. Ifta fun&ionnm integralium , feu quae per
ca:lculum integralem funt inunentae, determinatio quo-
Vis caft ex natura quaeftionis trattatae facile deduci-
tur ; neque wila difficultate laborat, nifi fortc prae-
ter neceflitatem folutio ad .differentialia fuerit per-
ducta, cum per Analyfin communem erui potuiffet:
quo cafu perinde atque in Algebra quafi radices in-
vtiles ingeruntur. Cum autem haec determinatio
tantum in applicatione ad certos cafus inflituatur ,
hic wbi integrandi methodum in generé tradimus ,

C nte-~
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integralia in omni amplitudine eruere conabimur ,
ita vt conftantes per integrationem ingreflac mane-
ant arbitrariae , neque nifi cobditio quaedam vrgeat,
cas determinabimus. Caeterum determinatio funéio-
num ipfius & fimpliciffima eft, qua eac cafu x:=o,
iplae euanefcentes redduntur.

Definitio 6.

36. Integrale completum exhiberi dicitur |
quando functio quaefita omni extenfione cum  con-
ftante arbitraria reprefentatur. Quando, autem . ifta
conftans jam certo modo eft determinata , integrale
vocari folet particulare.

O % DD

37. Quouis ergo, cafu datur vnicum integrale
completum ; integralia autem particularia infinita ex-
hiberi poflunt. Sic diffcrentialis ada integrale com-
pletum eft ;xx ~ C, integralia autem particularia }xx;
XX -1, 28 -+ 2 etc. multitudine infinita.

Cohrolls 5.

38. Integrale ergo completum omnia integra-
lia particularia in fe completitur; ex eoque hacc
omnia facile formari poffunt. Vicifim autem ex in-
tegralibus particularibus , integrale completum non
innotefcit.  Saepenumero. autem , vti deinceps pa-
tebit , habetur methedus ex integrali particulari
completum inueniendi.

Scholion.
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Scholion.

39. Iuterdqum facile eft integrale particulare
conie®ura vel dininatione affequi. ~ Veluti i cius-
modi funétio iplius x, quae fit y quaeritur, vt fit
dy —i—-__;-',}*r!.r:rz'.r-i-xx:iy, huic acquationi manifefto
fatisfit fumendo y=wx, quod ergo eft integrale par-
ticulare | quoniam , in eo nulla ineft conftans ar_l?i-
travia : at integrale completum reperitur _},:’—C'-':.—_“:f,
quod illud pacticulare in fe continet, fumendo C —«v.
Simili modo fumendo C—o , hinc aliud integrale
obtinetur y —* quod fuperiori aequationi perinde
fatisfacit ac prius y —x.  Omaia autem integralia
particularia , quaecunque fatisfaciunt , contineri ne~
ceffe eft in formula generali .}':lcﬁ;%f , prouti con-
flanti arbitrariae C alji atque alii valores tribuantur,
ita fumto C=1x fit etiam ¥=1. Plerumque autem
euenire folet,, vt etiamfi integrale quoddam particu-
lare fit algebraicum , famen. integrale completum fit
tranicendens.  Veluti fi propofita fit haec acquatio
dy—t-ydxy —=dx ~=xdy, flatim patet fatisfieri pofito
F=2x, quod ergo eft integrale particulare ; verum
tntegrale completum conftantem arbitrariam C inuol-
vens et \y—ux - Cp—= » denotante e numerum cu-
s Jogatithmus =1, nifi crgo hic fumatur C=o,
funtio y femper eft tranfcendens. Haec in gencre
notaffe fufficiat antequam’ ad ' tratationem ipfam
calcali  integralis aggrediamur , quandoquidem ad
omnes integrationes pertinent , nmunc igitur forma
tractationis expofita ad opus tractandum pergamus.

C 2 CON-
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